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PROQEMIVM’ 

Uferuatum ejl d no (Iri feculi geometris ma- 
thematicam ab antiquis male fuijje diuifam 
in geometriam, arithmeticam, {dfcfed potius 
in umuerfalem (gjy particularem :Adathefeos 
pars 'zmiuer falis tractat de proportione 
communi abjf rabendo ab omni quantitatis fpecie , qua com- 
muniter ( etiamfi fortafsis abufime ) geometria appellatur 9 
cui affinis ejl recent iorum analytica : mathcf eos pars particu- 
laris diuiditur ; in geometriam proprie fic diElam , qua nihil 
aliud ejl nifi mathefeos pars ‘-vnuierjahsfgur* rejlricla $ in 
a, ithmcticam,qua eadem ejl mathefis ■- vniuerjaiis numero , et 
jlaticam, qua eadem ejl motui rejlrifta, (jfc . ego ( ni fallor) 
idem mi deo ingeometria : cum enim ob [er marem gener ali f si- 
mos analyfeos canones omni problemati infermire, dummodo 
pofsibile fit illos applicare > (ff analyf m nihil aliud ejfenifi 
examinationem quantitatum ignotarum, donec tandem redu- 
cantur ad aquationes cum quantitatibus cognitis ; cogitabam 
analyfeos defeftum ( qua pracipue apparet in menfurationes 


t a 


quan» 


'quantitatum curvarum )poffe aliquatenus fuppleri s fi moda 
« data cuiufcunque figura proprietate ejfentiali , daretur me- 
thodus eam tranfmutandi in aliam aqualem cognitas proprie- 
tates habentem , (efi huius in aliam , (effi fic deinceps, donec 
tandem tranfmutatio fiat in aliquam quantitatem cognitam >♦ 
fic enim exhiberetur quantitatis propofita menfura qua fit a > 
non fccus quam in aquationis analytica refolutionc . neque, 
exijhmomcam opinionem ejfe frufiratam,puto enim hunc tra- 
Batulum continere geometria partem adeo vmuerfalem , vt 
nullam refpuat particularem figuram eorum generum, qua a 
geometris adhuc contemplata fiunt ; quod fi alia figurarum ge- 
ner a contemplanda fibi proponant , promouenda efl hac [cien- 
tia i ficut enim figurarum genera funt infinita, etiam hac geo- 
metria pars, fic ut omnis alia , infinita erit ; nihilominus mul- 
to breuius (ffi? elegantius erit vniuerfalem dotlnnam unicui- 
que particulari cafiui fecundum figura proprietates applicare > 
quam de unaquaque figura integrum itolumen euulgarc 
Huius methodi fiudiofus ante omnia ver fatus ejfe debet in 
analyfe , nam abfque illa , cuiufvis ingenii vires fuperat , 
propofita cuuifcunque figura proprietates examinare . 

Non diffiteor me legifie apud prafiantes geometras multa, 
talis methodi vefiigia, fedplcrumquevel particulariter vel 
parum geometrice demonfirata s qua mea funt (effi qua aliena 
indicti lector , qui hunc traclatulum cum aliorum compara- 
nt™ , ego enim nihil affirmo , ne videar ea mihi adfcribtrcJ 
qua ab ahjs ( me etiam infeio ) antea reperta funt . Demon- 
firandi methode utor ( ni fallor ) mihi peculiari, quippe multo 



bremm quarti Archimede a $r no» minus geometricas utor 
quoque 'inpropofitiombus magis obviis methodo Caualleria u 
na , qua etiam nullo negotio reducitur ad Archimedeam vel 
noflram . Quod fi geometra , po/l diligentem huius methodi 
applicationem fecundum figura proprietates , nullum inueniat 
problematis exitum s recurrendum ejl ad feriem convergen- 
tem, cuius terminatio fit ipf a figura incognita vel alia ad 
eam in ratione datas obhanc enim rationem , conatus fum 
aliarum figurarum proportiones reducere ad proportionem in- 
ter figuras planas , in his enim cxiflimo faciliorem ejje ferio- 
rum conuergentium doSlrinam : non tamen audeo affirmare -* 
feriem conuergentem femperpojfe inveniri ; fnfpicor enimhanc 
methodum ejfe inf afficientem ad omnes proportiones nonana- 
lyitcas inveniendas : vtcunque nofirum traciatulum de-* 
vera circuli (efi hyperboU quadratura volumus efievlti- 
ntum noflra methodi rtfugium,nam ferierum convergentium 
dotirmaeft gener alis,qu* e figura proprietatibus femel inuen- 
ta folutionempofstbilem exhibebit s lifr proinde obieSUonibut 
contra nofirdm doSlrinam hic fatisfaciamus . 

Primo obi icitur contra titulum , nempe tr allatum meum~> 
male appellari veram circuli (gf hyperboU quadratura , cum 
potius fit conatus demonfirandi illam efie imp of sibilem s re - 
fpondeo , ft ejftt impofsibilis , nulla daretur proportid inter 
circulum @r diametri quadratum y (gffi ideo falfa effiet 5 defini- 
tio lib. 5 . Euclidis s ft . autem fit pofsibilts , menfirandus ejl 
nofira error , fi mfir 4 vera non fit. Alii fit obiiciunt:h*< qua -• 
dratura nulla ejl, quoniam mnafsignatur proportio inter <it~ 

| i 



culum diametri quadratum J huic obieBioni refponde(£ 
pefito circuli diametro b, erit ipfe circulus terminatio feriei 
conuer gentis , cuius primi termini funtbf, b»,^ fecundi 

» 

ah* j ® proinde quadratum diametri e fi ad 
a b*4*/qib+ \ 

circulum ut b* ad pradiSlam terminationem , qua terminat i$ 
nobis nullo modo e fi magis incognita quam radix fur def olida 
numeri 4©. dicunt alit non bene effe demonftratum ( in fcholio 
prop. 5 )fectorem A$IP eundem ejfe cum terminatione feriei 
conuer gentis , cuius primi termini funt triangulum ABP (ejr 
trapetjum ATiFP, (Ejr fecundi , retlilinea ABIP > A 7 SDLP : 
(cjr proinde plenam demonflr at ionem hic fubiicio : fi fetior tgff 
pradttla terminatio non funt equulos ,ftt inter illas differen- 
tia Z s & producatur feries conuer gens donec termminorum 
conuergentmm (nempe P & differentia fit minor quam 
Z, euidens enim efi ( ex prop. 6 . ) hoc fert pafie j hifce pefitis » 
patet tam fetiorem quam feriei terminationem confifiere inter 
terminos P & Qj & proinde quatuor funt quantitates , 
quarum maxima (gr minima funt P Q, intermedia au- 

tem fetior (ffr terminatio ferici 3 eritq*e differentia intermedia- 
rum nempe Z maior quam differentia extremarum , quod 
efi abf irdum, nulla ergo efi differentia inter fetiorem (ffr feriei 
terminationem , (dfr proinde aquales funt , quod demonfiran- 
dumerat. Alit obhciunt contra prop. 1 1. itaj fi addatur 
M 3 termino a? termino ba’if*b 2 a, eneruetur rc/is 

ittriufque dcmonfirationis i refpendeo a? effe quantitatem in* 



'definitam & alias quantitates Indefinitas pr*t& ipfotterrm, 
ms eonubrgentes compofit tonem non pofie ingredi, quod dnaly- 
fiam latere non potefi . Obticiunt alii: hac eadem methodo 
fote fi demonflrari inter duas quantitates indefinite commen- 
furabilesP , Q, no» poffe inveniri mediam proportionalem il- 
lis commenf trabtlem , quod tamen e fi falfum fi P, Q^fint 
flanofimiles / refpondeomaximam efie dtfcrepantiam inter 
radicum txtraSlionem (efi fextam iUamoperationem, nam in 
VadicumextraSitone , cum dtuifor dividendum metitur , quod 
inprxdiBocaJu euenir, radicis extradlio coincidit cum qua- 
tuor operationibus prioribus , fexta autem operatio , cum ex 
natura fua fit infinita , cum prioribus nunquam coincidit . 
Obticit quidam non 'vulgaris geometra circuli quadraturam 
ope quadrat icis peraSlam efie operationibus analyticis / quod 
omnino nego dcfiderando ab affirmante , vt illas operationes 
analyticas af signet, ego enim extfiimo bafem quadrat icis non 
Ijfe magis afs ignobilem ab operationibus analyticis , qud»t-> 
radicem quadratam binarij d primis quatuor operationibus 
arithmeticis . 

Solutis ob legionibus quo contra no (Iram doFlrinam vel 
ab aliis afferuntur vel a me imaginari poffunt/atisfaciamus 
etiam illis , qui operationibus organicis dele&antur . St quis 
•velit organice circulum quadrare vel angulum in ratione^ 
data diu i der e y non exfiimo ullum modum-effe fimpliciorem 
qitam vulgaris linea quadratrix in materia aliqua folida 
iffr pldna ateurate (efi punclatim deferipta . Quod ad qua- 
draturam hyperboU attinet , exfiimo fatis facile efft trian - 

guli. 



jpUijr infcripti (funt enim inter fe aqualia) ad 

triangulum ctrcumfcriptum rationem m retiis exhibere, $r 
ab illis retiis feriem debitam conuer gentem continuare, doner 
conuenuns fuerit approxtmationem adbibere ,-Omnia qua de» 
fideranpofiunt de legor itkmis & rationum compofttione ope** 
fequemis curu* nullo negotio inufniri pofiunt . . *•< , • 

Sit irnea recta DE, fit que alia retia illi normaliter mp- 
fiens AB, i» qua fit punttum mobile C, quod punttum C me*i 
neatur ea ratione, njt, dum perpendicularis monetur 'VerfiS 
E r vel D normaliter femper .inftflens reti* E D, intercepti 
inter punttum C & retia D E fint ad ipfam C B in rationi - 
bus inter fe multiplicatis in ratione motus reti# perpendicula*' 
ris A B: e g. moneatur AB tnK M$r$i P,- oportet ut pm* 
tlum C moneatur ea lege , a>t ratio CP ad CBJit multiplica *, 
ta rationis CM adCB in ratione PB ad M B: eodem mode 
ad partes D, fuppofito AB moueriin, 1G & LO, -ut put* 
tlum C ea lege moueatur, ut ratio CQ ad CB fit multiplicata 
rationis CG ad CB m ratione OBadGB : atque e retia D E 
& duobus puntlis curu* quafu amotu puncti Q defer ipt<e 
■ad libitum datis , facile ejlcuruam ipfam puntiatim deferibe - 
re > e.g. f*ppoftto curuatn in retiis AB, K M, tranfire per 
punttum C, oportet aha huius curua puncta imenire : diui- 
datur BM bifariam H,ftque perpendicularis HC mediae 
proportionalis inter B C, MC s dico C ejfe ornum ex puntiis 
quxftis, e fi enim ratio CMadCB duplicata rationis QfJ 
adCB,$r recta MB ejl dupla reti * B H, eft igitur. C inJi 
curua quefta . Deinde fit recta $ M aqualis retia MB 



'iit C$ ad CM ita CM ad perpendicularem C S, ut prius de - 
monfirdtur C efie punctum curu<e qutfiu > atque hac ratio- 
ne poffunt tnuemri puncta quothbet , & cur u a quantumlibet, 
produci Jfiotonda fiunt quadam huius cUru<e proprietates exi - 



mi<e , ‘qua nullo negotio deprehenduntur , 4 prima eji , quod ex 
<vtraque parte pofisit produci in infinitum > fecunda , quod 
cx <i-naparte nempe F y licet reSiam E D femper magis ap- 
propinquet) nunquam tamen cum illa concurrat , efficiens Jpa - 
tium ex parte FD finitum in quantitate etiamfi infinitum in 

lon- 



longitudine j tertia , quod , fofita una perpendicularium 
feu ordinatim applicatarum loco unitatis , & reliquis loco 
numerorum , intercepta retia in D E feu curu a afymptota 
Inter unitatem (efr numerum femperftt logorithmus numeris 
e.g.pofita CO unitate & CG binario , item CB ternario > 
C H quaternario , @gc s erit OG logorithmus binarii , 
0% ternarif 3 OH qudternarij , &c . St defcribatur hac 
curua exacte in plano folido , non folum eius ope cum regu- 
la & circino inuenientur inter datas duas retias quotcun- 
que medix proportionales , fed omnia problemata imagina- 
bilia de rationum compofttionc etiam facile perfici pojfunt y 
fed hac , quoniam facilia funt , confulto omitto , letiorem in- 
ter im admonens fpatium , contentum d portione prxditta 
curua , fua afymptota & duabus ordinatim applicatis , non 
habere rationem analyticam ad reti angulum illi infer ip tum , 
ficut demonflrari pofet fecundum tenorem prop, i 1 . pradttti 
trattatuh . 

Ha operationes non exijlimari debent ageometrica , quo- 
niam fola ope regula $r circini non perfciuntur , ficut op- 
time ob fer u at fubtilifsimus Mathematicus D. Car olus Re- 
naldinius in geometra fuo promoto , dum tr attat de nouis il- 
lis lineis , quas Mediceas appellat s quod ut clarius fiat , 
hic conabor ojlendere nullam uel aquationem cubicam pojfe 
refolui ope folius regula ($r circini : omnis aquatio cubica 
habet uel unam folamuel tres radices reales , qua fi in- 
venirentur ope folius regula & circini) feu inter fettione cir- 
culi (cjr linea rttta , linea retta circulum fecaret uel in tino 

filo 



'filo punfto aielin tribus, quod utrUmque eft abfurdifsimuM : 
obftmilem etiam rationem, quatio cubica tres habens radi- 
ces reates nunquam pote fi reduci ad puram, qua unicam tan- 
tum habet : nam in his aquationis reduSiio nullo modo 
proficiet , cum impofsibtle fit eius ope radicem imaginarias. * 
inrealem mutare •vel e contra. 



METHO- 



METHODVS 

VNIVERSALIS 

Tranfmutandi , & mtnfurandi quantitates cur vas i 

•ttM* 

prop. i. theorema; 

It curva quarcunque KB fimplcx ic non fi- 
nuofa,hoccftaKad B, rc«3arn quandant 
politione datam M P femper appropinquas, 
velfcmperabilia recedens. Sit (in prima 
figura ) pumflum in curva K B rea? M P ma* 
xiinc propinquum, K. ex duobus quibuf- 
cunquc punais curv? KB, nempe C,B, de- 
mittantur perpendicularis CO> BP, in refiam M P, & k pui^ 
ao curv* CjVtpotepunaoK proximiore ducatur rcaa CA 
curvam tangens in C, & PB produa? occurrens in A. dico 
rcaam CA majorem e fle curva CB. curram tangens in B, Se 
rea? CA occurrens inR, & OC produa? in D, ducatur rc- 
aa BRD. quoniam inprogrcilu aKad B, curva KB femper 
magis elongatur a rcaa PM, igitur rcaa BD curvam tan- 
gens inpunao B, & vergens verfus K e contra tendit ad 
concurfum cum reda PM, & ideo angulus ABR eftobiufus, 
/uperans nempe rectum MPB illo angulo, in quo cum PM 
produaa concurrit, cft igitur angulus ABK major angulo 
KAB, & latus AR maius latere BR,& commune addendo, 
rcaa AC maior cft rcais BK,RC fcd BR, RC, curvam tan- 
gentes in punais B, C, funt maiores arcu BC, & ideo ACre^ 
cta eodem arcu CBeft multo maior, quod deraonflrarcop^ 
portuit. 



A 


Se 


Secundo dico BD redam minorem cite curva BC.tx 
denus demonflratis, angulus ABD cftobtufus; & proin- 
de etiam, obparallcllas AP> DO, illiarqualisCDB, &ideo 
dudo fubtendente CB, angulus BDC maior eftangula 
BCD,& reda DB minor reda BC> fed reda BC minor cft 
(urvaBC) & ideo reda BD mulco minor di curva BG. ex 



pundis extremis K» B, in redam MP demittantur perpendi- 
culares KM, BPjdcinde diuidatur reda MP in partes quot- 
cunque a-quales MN, NO, OP, & a pundis P, O, N, M, eri- 
gantur perpendiculares PA, 0£>NH,ML, curvam fccantes. 
in pundis B, C, F, K, in quibus lingulis ducantur red; cur- 
vam tangetes verfus B a perpendicularibus proximis termi- 
natj, nempe K H> F E,C A, & in pundo B fit tangens BD a 
pcrpcndiculan proxima verfus K terminata in D* litque re- 
d? BD parallella Klr manifeftum eft KHmaiorem dic reda 
IU ob angulum HIK obtufuin aequalem angulo ABD. 

Dico omnes redas KH, FHj.CA> fimul maicres die curva 

KB 



. t 

KB&excc 0 urarc<a?HK fupra redam Kr maiorem cflcex-’ 
ce (Tu omnium redarum KH,FE>CA,fimul fupra curvam KB* 
producantur tangentes AC, EF> ad proximas perpendi- 
culares verfus Kin G & L.cx primo propofito, ACeft maior 
curva BC, EF maior curva FC, &HK maior curva KF;& 
ideo omnes fimulKH, FE>CA, funt maiores integra curva 
K 5 :deindeex fecundo propofito B D, hoc cft, Kr minor eft 
curva BC: &CG, hoc eft, C A minor eft arcu FC; & LF, 
hoc eft , FE minor cft arcu K F; & ideo omnes Kf> FE, C A, 
fimul fune minoresintegra curva KB; &ideo maior cft ex- 
cefiusredarum KH> FE, CA, fupra redas Kl,FE, CA.quao» 
fupra curvam KB; fcd red? FE, CA, funt communes utrique 
redarum fumm?; & ideo excelTusredsKH fupra redam K[ 
cft arquaJis exccflui fumm* redarum kH» FE, CA, fupra 
futnmam redarum Kl v FE» CA; qui demonftratus cft maior 
cxceflu redarum KH,FE»C A» fupra curvam kB» quod de - 
monftrandum erat. Si vera curva fuerit convexi ad redam 
MP, vt in fecunda figura , K debet e fle pundum curvea rc • 
da MP maxime remotum» & aliquot, demonftrarionu ver- 
ba fune mutanda, ficutpcr fc intclligct induflrius Lcdor . 

TROP. 2. T H E0REM4. 

S it curva quacunque 79C Dfimplex» fcu non finuofa 
( li enim fuerit fiauofa» oportet illam ia plurcs Ampli- 
ces diuidere) fuper qua imaginetur fupcrficics cylindrici 
redi, cuius altitudo reda X. a pundo quolibet curux nem- 
pe 9 in quamlibet redam nempe 26 demittatur reda per- 
pendicularis 93. & ducatur in eandem 26 reda 9 6 curvam 
pcrpendicularitcr fecans in pundo 9. producatur reda 39 
inS.ut.jS fiatxqualis red; 9 6 > idem quoque fupponatur 
fieri in omnibus pundis curva: 79 C®» ita vt ex redis in cur- 
vam perpendicularibus per propria fua curvj punda ad re- 
dam 26 normaliter protradis confletur fpatium RV Ja a 

A 2 curva 



>' 

4 

curvaRSTV& re&isR 2,V <T> <h>comprehenfutn, Deinde 
fiat ut 93 ad S,j ita X altitudo cylindrici ad 3 N;idem fieti 
iiipponimus in omnibus aliis reflis fpatii R V J2 refl j 2<f per- 
pendicularibus »ue compleatur fpatiumPH<T2 comprehen- 
fum a curva PH & rc^is H <J» P 2» hoc eft intclligo duo 
mixtilinea cflfe deferipta > quorum primi hate eft proprietas , 
ut ex eius curva; punflo quoeunque Sinrcflam atfdemifla 
perpendicularis Si iit atqualis perpendiculari ad curvam 79 
CD in punflo tranfitus? nempe 9 6. fecundi vero harefie 
proprietas, vt ex eius curvae punflo quocunque N in reflam 
26 demiTsa pcrp£dicularis iit ad altitudinem cylindrici 

X> vt eius pars intercepta in primo mixtilineoSi adeius 
partem interceptam a curva data 93. dico mixtilincum fe- 
cundum PH<li effe xqualc fuperficiei cylindrici refti, cuius 
bafis eft curva data 7*CD, & altitudo refla X. Si mixtili- 
ncum PH «Ta non eft aequale fuperficiei cylindrici prxdifli > 
inter illas erit aliqua differentia» qua* fit « planum : applice- 
tur a planum ad reflamX,fitque latitudo inde oriens /9. du- 
catur ex punflo 7 refla 7 A curvam 7 D tangens in puflo 7, 

6 ex punflo D ducatur reda D# curvam tangens in pun- 

D, firque reftf D y parallclla 7 Y, & ex punflis 7, D» in 
reflatu 26 demittantur perpendiculares 72» D; dividatur- 
que refla 2 cfin tor partes aquales» utab extremitate ca- 
rum prima; erefla perpendiculari 3 A»exceffus tangentis 
ablciff* 7 A fupra parallellain abfciifam 7 Y fit minor refla 
$>hoc enimfcmper fieri pofle manifeftum eft, fi tangens 

7 A non fit perpendicularis reflj 2 <T, ncc curva data finuofa, 
a diuifionumpunflis 2,3, 4,<r» excitentur perpendiculares 
2 P> 3 N, 4L> JH, curvam datam fecantes io punflis 7» 9» 

D; curvam prima inventam fecantes in punflis R,S, T» V, 
& iccundam in punflisP,N,L»H; deinde curvam datam tan- 
gentes in punflis 7 ,$>, C,D, ducantur refla: 7 A, <?B, CF, Dy, 
aprox.mjs perpendicuiaribus terminat*, fi ntque reflx 78, 
9 0) CE,Dj, YP» NK,LG, HI, LM, NQ» ipfis partibus «quali- 
bus 



T>us aquales &par»llell«> a perpendicularibus proximis tef- 
Biinat* . Angulus B 94 eft rc&as ob 9 B tangcntcnp, & illi 
perpendicularem angulus quoque Ojjjeft reftus* & 
ideo communem angulum O 96 auferendo, relinquitur an- 
gulus O 9 B aequalis angulo 693; triangula igitur retfangula 
0 ?%> 993 i sut fimilia,& proinde ut 93 ad 96 ita 9O ad pB.fed 
ut 9.jad5>(SitaXad^N;&idcout90 ad 9B icaXad^N.dc 
Igitur re&angulum 9 O in $N nempe re<2angulum N4eft 
aequale reflangulo 9B in X:eodcmodo demonftratur rc&an* 
gulum Pjeflc «quale re<ftanguIo 7 A in X, item rc&angu- 
ium LJ 1 effc «quale rc<ftangulo CF i nX;& ideo rc&angulum 
rcGx X in re&as 7 Aj 9 B,;C F> fimul, eft «quale toti re&i- 
linco 2 PYNkLG<F; eft ergo reftangulum X in reddas 7A> 
9B.CF, fimul , maior mixtilineo P N L H J2. curv« in pUH&o 
D fiat normalis Dn> ficideo redlus cft angulus sDtf>fcd 
re&us quoque eft angulus cTDjj & proinde commune aufe- 
rendo nempe <fDtf,reiioquiitur anguli aequales SDu D5 ; 
fune ergo triangula rc^angula «fDa: j ^65» fimilia; &ideo 
ut iD ad Da , hoc cft Dj ad Dtt ita X ad <FH> Sc ideo rc- 
Ctangulum <fHl in D5» hoc cft re&angulum H4, «quale cft 
rcCtangulo X in Dtf , hoc eft, Xin 7 Y; fed rc&angulum 
M4 eft «quaJe rc&angulo L <f> hoc cft rciftangulo X in C F; 
Si reftangulum Q3 cft squale rcftangulo N4,hoc cft re<ftan- 
gulo X in 9 B; & igitur rc&ilincum QrsMLlH/2 eft «quale 
re&angulo X in rectas FC,B9> v“7> fimul; eft ergo rccftangu- 
lumX in reflas FC, Bp> Y 7, fimul , minor mixtilineo PNLH 
iit porro refl*FC>B9jA7,fimul>funt maiores curva 79CD, 
& refl« FC, B?j Y7> fimulj funt eadem curva minores>quod 
utrumq; patet ex antecedente; & igitur reflangulum X in 
reflas FCjBp, A7, maius clt cylindrica fuperficic fuper cur- 
va 7?CD>& rectangulumX in rectas FC» B9 >y 7> eadein iu- 
pcrficieminus;fed demonftratum cft rectangulumX in re- 
ctas FCjB?,A7>maius efle mixtilineo PNLH&, & re <3 an- 
gulum Xin reflas FC>B?,y 7> eodem mixtilineo cife minus>& 

pr°: 






proinde maior eft differentia infer hec redanguJa?quaint« 
fuperficiem cylindricam & mixtiIiacura;fedrc< 3 anguIorum 
differentia cft rerftangulutn X in differentiam redarum 7 A, 
7Y;cft autem differentia redarum 7 A, 7V, minor re<fta/ 3 e* 
fuppofitioncj &ideo differentia inter re&angula XinFC, 
Bp> A7,fimuI,&X inFC> Bp> Y7>fimnJ> minor eft quantita- 
te #? nempe facto ab X in / 3 , hoc eft ex pofitionc > differentia 
inter fuperficiemcylindricara & mixtiiineum 3 quod cftab* 
furdum,oftenfaenim eft maior yfuperficies igitur cylindrica 
& mixtiiineum funt arqualia, quod demonftrandum erat . 

Quod fi curua 7D non fuerit fimplexfed finuofa»dividcn- 
da cft inplures fimplices? & detnonftratio in vnaquaque 
feorfirainftitucnda.- 

Sivero tangens 7 A fuerit perpendicularis ad rectam 7 S, 
mixtilincumPNLHcfaextendeturin infinitum ad partes P: 
hoc tamen non obftantc; dicoadhuc mixtiiineum PNLHtfa 
aequale effe fuperficici cylindrici recti fuper curva 7 9 CD, 
cuius altitudo X. Sinon fune aequalia? fit (li fieri potefe) 
mixtiiineum maius fuperficic, & recta Nj recta* HcTparal* 
iella abfeindatur mixtiiineum NLH<f? «qu3le fupcrficiei 
fuper curua 79CD? hoc enim abfquc dubio fieri poteft: eo- 
demque modo, quo ante» deroonftrarur mixciJineu NLHff 
•quale effe fuperficici fuper 9CD; funt ergo «quales? fu*, 
perficies cyIindricirecticuiusaltitudoX,lupcrcurvis 9CD, 
79CD» quod cfc abfurduro; mixtiiineum ergo PNLH^a non 
eft maius dicta fuperficic cylindrica : fit ( li fieri porclc) mi-* 
nusj & abfeindatur 9D Curva? ita ut fuperficies cylindrici 
recri fuper ?D exiftens, «qualis fiat mixrilinco PNLHtfc?. 

Si ducatur 3 9 N recr« H cT parallelia: demonftratur ucantc 
fuperficiem cylindrici recti fuper 9I) exiftentem ? «qualem 
cile mixxilinco NLH<f? $, fed cx iuppofitionc eadem luperfi» 
cies cylindrici recti «qualis cft tnixtilineo PNLHJa ; mixti»' 
linea ergo PNLH<Fa> NLH«Pj»funr inter fc a?qualia,quod efe 
abfurdum ideo mixtiiineum non efc minus luperficie# 

fcd 



fcd etiam deraonftfatum eft, nec effe maius, fuperficles Igfc 
tur cylindrici recti fuper curva 7D cuius altitudo eft X, 
aequalis eft mixtilineo PNLHifa, etiam quando tangens 
7 A rectae 78 eft perpendicularis, quod demonftrandum 

demonftrationc manifeftum cfc mixtilineu PNLH«fa 
& fuperSciem cylindricam fuper curva 79CD clTe quanti- 
tates magnitudine & gravitate analogas» quoniam eadem 
«qualitas quae demonferatur de integris, eodem modo de- 
monftratur de partibus earum proportionalibus} & idea 
carum centra aequilibrii eodem modo dividunt rectam 2 $ ; 
fed ipfa curva 7D eft magnitudine & grauitate analoga 
cum fuperficic cylindrica; & ideo curva cfc etiam magni- 
tudine & gravitate analogacum mixtilineo idem curare- 
liquis centrum habens aequilibrii in recta »«T. pcrfpicuum 
quoque eft mixtilineum PNLH<fa efle ad rectangulum X.in 
a^, ut curua 7 9 CD ad rectam iS. 

P R O P. 3. THEOREMA. 

£ Ifdem pofitis quae prius; fupponatur prxdicta fuperft-’ 
cies cylindrici recti fuper curva 79DC fecari a plano 
per rectam 1 tfrranfeunce , & in angulo femirecto ad planum 
D<fa inclinante, inferiorem fupcrficici cylindricae partem a 
plano fectam apellamus trunci fuperficicm . Dico trunci fu- 
perficiem cqualcm effe mixtilineo RSTVJi. fupponatur ex- 
tendi curva 79CD in rectam fibisequalem £ $ ® A > & iun- 
gatur recta a 3» aequalis rectaeX, uc compleatur rcctangu- 
lum ij Jb a quod necdTario arqualc eft tam fupeificie* 
cylindrici quam mixtilineo PNLH/2 . Sic $ 0 aequalis re- 
ctae 27, & a puncto ducatur curva 9 SI talis naturae , 
ut furapta recta quacunque $ 5 aquali curvae particula: cui- 
cunque nempe 79, perpendicularis ad rectam £ A cx 
puncto X in curvam nempe S sf» fiat aequalis perpen- 



'4!cu!ari« fc&Qdd ffmreAsM s^.Rimiratn 93: manifeftum 
cft mixtilineum » * tf fl A S cflearqualc fuperficiei trunci , 
quoniam inclinatio plani /iecantis (upponicur cftc angulus 
femire&us: noftrum ergo eft demonftrarc arqualicatetn mix- 
eilineorum RSTWi j Kfr<P VSl A $ : primo nos hancxquaii- 
tatem demonftfabimusinpoftremis figuris, vbifupponimus 
curvam R V in progrciTu ab R ad V rc<ftam 2<flctnper magis 
appropinquare, & etiam curvam 7 D in progreiiu a 7 ad O 
ad eandcmre&am magis appropinquaret & ideo curva 
inprqgrefiiia#ad& co magis appropinquac retftara $ ai 
quoniam eodem modo appropinquat curva$fftre&am£ A» 
quo 7 pre$am 2 <f. Si prxdifta mixtiiinca non funt arqua- 
Iia> fit inter illa * differentia : & inixtilineumR V S 1 2 diuida- 
tur a tot re&is redta* R 2 parallcllis, nempe Sj.T-fc V<f,Ra, 
uc ab earum cum curva incerfc<ftionibus R,S, T, V, utrinque 
duiftis ad parallelas proximas perpendicularibus R?, S>,$a, 
Tfl, T^Vw, fiant duo reiailinea» nempe KgSATp^a extra 
mixtilineum & y SO T« VSt intra mixtilineum, quorum dif- 
ferentia fit minor quam a, evidens enim cft hoc fieri pofte. 
producamur reftar S3, T4, ut utrafque curvas PH, 7 D,inter- 
leccnt in punctis N,L,j>iC, &iunganturpnrallelJa:j recta; 

NQ, NK, LM> LG, HIj a rectis mixtilineum d/uiden- 
tibus termina*. Deinde diuidatur rcctanguJum 5 a a re-* 
c t is j rectar Ito Aparjllelis,f7?,X$, ss®, /bA^jn rcctangulu 
15 $ aquale mixtilinco PNj 2j rectangulurn X xqualc 
mixtilinco N L 4 3 , & rectangulurn A aequale mixtilinco 
LHJ' 4 ‘& ab interfectionibus rectarum rectangulurn fi^di- 
videntium cum curva » 52 , nempe «, o" 3 V> ducantur per- 
pendiculares vtrinquem dividentes proximas .nempe 
+ P,m^,ica ut XWVtn&z fijt rccttlfneum 

intra mixtilineum, & 0* & a $ Bdt re ctiJineum ei- 

dem mixtilinco circumfcriptum . Patet cx antecedente Pa 
cfleadXfcu fi£> utR2ad7aleu , & permutando ut Pa 
ad R» ita fig ad & ideo ut Pj a d R* ita fi $ ad ©* » fed 

B re- 



JO 

rectangolum eft «quale mixtilineo PW$ ai&idcoper- 
mutando, ut ad mixtilineum ita Ri ad 0S, cumque pi 
fit maior mixtilineo, erit R 3 maior quam <&$ : eadem me- 
thodo demonftraturS 4recrangulum c/Te maius quam« ,, ® > 
ScT^maiusquam V& j eft ergo rectilineum R^SaT^cT» ma- 
ius rectilineo Eodem modo ut Nj adXfeu 

^5 ita S 3 ad 93 Ceu «*2. & permutando» vt adSj ita 
XJ ad <A 5 j hoccft ut ad ita Tjifcfeu mixtilineum PN 
32 ad 5:5» & permutando ut Qjad mixtilineum PN;2 ita 
73 3d :££» fedQ^eft minus mixtilineo, & ideo 7,? eft minus 
quam $£ i eodem modo dcmonftratur 04 cfie minus quam 
xtfminusquam <p& : & ideo rcctilincum ySQTnVfz 
minus eft rectilineo X+tVVfSl a $ ; & proinde ambo rcctili- 
nea & v Q & 4: confiftunt inter 

duo rectilineaK£SAT>«T2 > ySQT^Si) hoc eft maius priorum 
rectiiineorura minus eft maiore fecundorum , & minus prio- 
rum maius minore fecundorum ; fed mixtilineum V SI 
confiftit inter duo priora , &ideo confiftit etiam inter 
duo pofteriora nempe R % S A T^cTa, y S 0 T» V «Pa, fed mix- 
tilineum R ST VcTj confiftit etiam inter harc rcctilinea, 8e 
proinde maior eft diffcrentia.rectilincorum R£SAT>«Ta, 
yS9T» V/a, quam mixtilineorum R STV Jz,®* V SL* 9; 
ied expolitione differentia retiiiincorum eft minor quam 
& proinde differentia mixtilineorum eft multo minor quam 
«.) quod eft abfurdum» ponitur enim «qualis; non igitur 
differunt mixtilinea RS T VcTa , © &.VSI & £ , f c d «qualia 
funt,quod dcmonftrare oportuit. 

Secundo nos eandem «qualitatem demonftrabimus in 
primis figuris, vbi fupponimus curvam R V in progreffu ab 
R ad V rectam 2 S femper magis appropinquare, & cconJ 
tra curvam 7 D in progreffu a 7 ad U ab eadem recta magis 
elongari ; & .deo curva $ Sli Q progreffu a O ad SI eo magis 
e ongatur a recta $ quoniam eodem modo elongatur 
curva &SI a recta # o » quo curva 7 D a recta 2 «f. Si prodi- 
tia 
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Cta mixtilinea non fune «qualia, fit eorum differentia i 
deinde mixtilinea R ST V«T2, i dividantur 
rectis perpendicularibus ad eorum bafes 2 «T, $ a > omnino 
ut in antecedente demonftratione factum eft, hac tamen 
lege ut differentia rectilineorum R£Sa TW a, ^SSrxVck.item 
& differentia rectilineorum 

fimul >fint minores quantitate <tj manifeftum eft enimhoc 
elle poffibile» cura haec divifioin infinitum fieri poflic. ea- 
dem methodo, qua in priore deraonftratione r fi fumus, 
demon ftraturrcctilineum RfSAT^Ji maius effc rectilineo 
y & rcctiiineum yS 6 T*Vft minus e fle 
rectilineo $ . Hifce intellectis, fidataraixti- 

lincanon funtajqualia, fitRSTV«T» maius altero: minife- 
fiu m eft exceffum rectilinci R 5 S AT/* 1 fupra rectilineum 
i&l£o'i£:VSl a $ «quale effe omnibus rcctagulis >§,Sa,^> 
a:«,tfp^,?«i>fimul, fublato exceffu rectilinei 
fupra reftilineum y S 0 T»V ^2 ; fed excefTus mix- 
tilinei maioris fupra mixtilincum minus ) eft minor di&o 
exceffu re&ilineorum > quoniam mixtilincum maius eft 
ininus rectilineo maiore , & mixtilincum minus eft ma- 
ius rectilineo minore» & ideo exceffus mixtilinci maioris 
fupra mixtilincum minus > minor eft dictis rectangulis fi- 
mulj fublato cxccffu rectilinci $ £ fupra recti- 

iincum>S 0 T« V<Ta ; fcd dicta rectangula firaul exhypo- 
thcfi minora funt quantitate a» & ideo dicta rectangula fi- 
mul fublato dicto cxccfsu multo minora funt quantitate <* ; 
& proinde mixtilincum maius excedit minus multo minore 
cxccfsu quam« > quod eft abfurdum, ponitur enim a ex* 
ccfsus mixtilinci maioris fupra minus ; non eft ergo-mixtili- 
11 cum R ST V <f 2 maius mixtilincoCf & V SI A £ : fir( fi fieri 
poreft ) minus ; manifeftum eft cxcefsura rectilinei X&WV 
fSl a $ fupra iectilineumT-SSTHV^i «qualem cfsc omni- 
bus rectangulis lirau! , fubhtocx- 

ccfsu rectilinci R^aTm^ fupra rcctiiineum 
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fed excefsusroixtiJinei maioris A g f U p r4 mixtio 

ncum minus RSTVJi , cft minor dicto cxccfsu rectilineo- 
ium> quoniam mixtilineum maius cft minus rcctilineo ma- 
iore & mixtilineum minus eft maius rcctilineo minore ; & 
ideo cxcefsus mixtilinci maioris fupra minus minor eft di- 
«ftis rcctangulis fimul fublato cxccfsu recrilioei RPSaT^x 
fupra rcctilineutn * a V& * g ; f C d dicta rcctangul* 
/iinul, cx hypothefi, minora fuiu quam * ; & ideo dicta re- 
(tangu/a fimul fubiato dicto exccfsu multo minora funt 
quam «y Se proinde mixtilineum maius excedit minus mul- 
to minore exce/su quam «t^quod cft abfuidum, ponitur enim 
a cxcefsus mixrilinei maioris fupra minus y non eft ergo mix- 
tilincum $0* V C a g maius mixtilineo RSTVia , fed dc : 
monftratum cft etiam nec «fle minus ; funt igitur mixtilinca 
Ov* vsi Ag,RSTWa,interfc aqualia» quod dcmonftran- 
dumerat. 


Sunt etiam alu huius theorematis cafus» quibus omnibus 
poteft applicari h*c fecunda dcmonftratio y volui tamen 
priorem etiam adhibere , quoniam mihi apparet fimplicior , 
ctiamfi non jit generalis j leflorcm tamen admoneo illam 
priorem poffe :adhibcre rncafu maxime ordinario > nempe in 

^o r,S | r TD US j, r , cJl<3uis mancnijb us dum curva RV in 
progreftu ub R ad V magis a refla 2 J elongatur . 

Jbxderaonftranonc manifeftum cft mixtilineum RSTV«f* 
oi luperncicm trunci eflfe quantitates magnitudine & gravi, 
tate analogas, quoniam eadem «qualitas quat dcmonftra- 
turin integris, code etiam modo demonftratur in partibus 
earum proportionalibus;& ideo earum centra aequilibrii eo- 
dem mododividuntreflam /i . 

Non exiftimo opus elfc Leflorem admonere > quod data 
iacvna trunci fupcrficic, dentur omnes ali* > quarum plana 
ccantia, balem (n opus eft) produflc in eadem refla fccanr, 
“ en "“ trunc °rum fupcrficics inter fefunt ut carumai- 
incs, vel ut tangentes inclinationum planorum fecan- 


tium 
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tlum, ui vulgo) & facillime dctnonftratur. 

P&OP . 4« *H£0REM4. 

S it curva qujcunque O I G E fitnplex Sc nonfinuofa > du- 
cantur dux red* vccunque inter fc paralleli* AD» L%t 
cui vtrique fit normalis reda R V. Sic mixtilincum RV YBD 
talis natur*, ut, duda reda GSBad libitum parallella redis 
AD>Lg > rcdaSB contenta inter redam R V & curvam V Y 
BDfit femper asqualis red* GM tangenti curvam in pundo 
G protrad* ad redam L£. concipiatur fuper curva 0 1 G E 
< cuius talis cft curvitas» vt quo longius apunftoO produci- 
tur eo minus difteta reda R V) fuperficics cylindrici redi 
feda a plano cranfeunce per redam L g & cylindrici bafem 



in angulo femiredo fccantc. Dico’mixtilineumR V YB D 
cfie arqualc fupcrficiei trunci inferioris cylindrici a plano re- 
fedx. Si non fint xqualia» fit eorum differentia A > divida- 
turque redaR V in cot partes xquales in pundis R,S,T, Vj 
vt dudis redis parallelis R D nempe SC, TcT, VZ, & comple- 
tis redangulis R C>R B, SeT, SY> T Z> differentia rcdilinci 
RaBXYTmixcilincoinfcripti a rcdilineo RDCBcTYZV 
eidem mixtilincocircutnfcripto fit muior quantitate a ; rna- 

nifeftum 


nifeftum enim cft hoc fieri pofle , quoniam reda RV dividi 
poteft in plures , & adhuc plures parces in infinitum. Produ- 
cantur reda* paralleli* DR, CS, /t s ZV, per curvam propo- 
fitam in punda E, G 3 1, O > & producantur reda: E L , G M, 
IN, curvam tangentes inpundis E»G>I,0,ad redam L§ 
in pundisLjMjNjO, qua: parallellas proximas ex utraque 
parte inrerfeccnr etiam inpundis F, H,Ni a, 8, /*t & adpa- 
raJJelas proximas /Int perpendiculares EQ,GK,IP. manife- 
Hum cft ( ob paralielifmum redarum G K, S V ) G K efie ad 
CH ut S V adGM fcu SB, & proinde redangulum S<P> nempe 
reda? G k in SB, a?quale eftredangulo GH in S V, fed re- 
dangulum G H in SV maius eft portione fupcrficici trunci 
infiftcnte cuiv^G [, quoniam GH reda maior eft curua GI 
&reda SV aequalis cft maxim? altitudini portionis fuperfi- 
cici tylindrici infiftentis curv$ G 1 ob planum feniinormali- 
terbafem fccans per redam L%; & ideo redangulum S<T 
maius etiam eft portione fupctficiei trunci infiftcnte curva; 
GI; eodem modo probatur redangulum R C maius efic 
porrionc fuperficiei trunci infiftcnte cur var GE & redangu- 
lum T Z maius efle fupcrficiei trunci infiftcnte curva OI ; & 
Jdcorcdilincum RDCBJYZV mixtilinco circumfcriptu 
mamscft rora trunci fuperdeie . Deinde ob paralielifmum 
redarum IP, SV, ut 1P ad IN, feu GK veJST ad 91, ita TV ad 
■ ^ proinde redangulum SY nempe red? ST 

in T Y aequale eltredangulorcd* 01 in T V,fed redangu- 
ium 61 in TV minor eft portione fupcrficiei trunci infiftence 
curva: IG, quoniam reda 01 minor eft curva GI & reda TV 
arqualis cft minima: alcitudini eiuldcm portionis fupcrficici 
trunci infiftentis curvj GI,obplanum feminormaliter bafem 
Iccansper redam L%; 6c ideo redangulum SY minus cft 
portione fupcrficiei trunci infiftcnte curva: G I: eodem mo- 
tio probatur rcctangulum R B minus ciTe portione fupcrfi- 
cjcj truncnnfiftentis curva: G E;& ideo rectilincum TYX 
* aii nimihneo inferiptum nunus cft integra fuperficic 

trua- 
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trunci) fcd differentia inter rectilincmn Infcrlptum & cir- 
ca mfcrip tum minor eft quantitate Aex fuppofitione;& ideo 
differentia inter fuperficiem trunci & figuram mixtilineam 
multo minor cft quam A, quoniam earum utravis detnonftra- 
tur maior rectiIineoinfcripto& minor circumfcripto> quod 
fieri non poteft» ponitur enim a differentia inter fuperfi- 
cicm trunci & mixtiiincum; nulla igitur eft differentiainter 
figuram mixtilineam & fuperficiem trunci, & proinde fune 
«quales, quod demonftranduro erat. 

eifdem pofitis, fi t mixtiiincum V Y B D a 3 % talis natur*) 
ut> a quolibet pun&o curvar £0 nempe G du&aparalfella 
re&* L£ nempe G 2, intercepta refta B 2 inter duas curvas 
VD, D$,fijt «qualis tangcnticurvampropofitamin pumfto 
G protracta: ad rectam A D, nempe recta: G«. dico mixti- 
iincum VYBD2 3% «quale effe fuperficici trunci fuperio- 
ris eiufdem prioris cylindrici polita cius altitudine recta 
K V. rcctf M G y. in puncto G lit recta normalis G 7 rectam 
K V fecans in pumflo 7.obfimilitudinem triangulorum SG7, 
GKH, ut GS ad G7 ita Gk ad GH, & ut GK ad GH ita SV ad 
GM vel SB> & SR ad Gu vclB2; & ideo GS cft ad G7 ut II V 
ad S2. eodem modo demonflrari poteft IT effe ad 1 S ut R V 
ad Tj.cumquehoc fiac in omnibus pundtis curv« £ €>,mani- 
fcftutn eft cx huius 2 mixtiiincum R D 2 3 £ V effe «quale fu- 
perficiei cylindrici rcdtiinfiftencicurv* 6 0» cuius altitudo 
K V; atque (uperficies trunci inferioris «qualis cft mixtilineo 
R V YB D) & proinde fuperficies trunci fuperioris«quaiis 
cft mixtilineo D£YV£j2D) quod deraonltrarc opor- 
tuit. 

Hinc etiam manifeftum eft fnperffciera trunci inferioris 
& mixtiiincum RVYBD efle quantitates magnitudine 
& gravitate analogas, quoniameadem «qualitas qu« dc- 
monltrarurdeintegri$)codcm modo dcmonftratur de par- 
tibus earum proportionalibus. Manifeftum quoque cft fu- 
perficiem trunci fuperioris & mixtilineum V Y B D 2 3 % effe 

quan : 



«uantitates magnitudine * gttviute analogas; mirtitfJ 

neum enim RV?;:D magnitudine & gravitate analogum 
cft toti fuperficiei cylindrici rcAi » & mixtilmcum RVYBD 
magnitudine & gravitate analogum cft fuperficiei trunci 
inferioris’; 5: ideo (quod fupercft) mixtilineum DBYVif 
s 2 D analogum eft relidi* fuperficiei trunci fuperioris > 
quod &C. 

Huius proportionis diverfi funt cafus > fed m omnibu* 
<odcm modo verificari poceft prarccdena condufio , 

PRO?, J. THEOREMA. 

A D re#am A F ducantur du* curv* AE> AD, & redi* 
AF fit perpendicularis re<fta FD curvas fccans ia 
punftis E,D,ducanturque redi* GE.CD, curvas tangentes; 
Dicorcdias EG> DC.noneflfc parallellas: fint (fi fieri po- 



teft) parallela*) & ducatur reda ABparallela & *qualis re» 
di*ED:dcindepcrpundla B, D> ducatur curva congruens 
curvat A Ej fi modo pundium A fuperponacur pundio B fi c 
pundium E pundio D : manifeftum clt curvam BD fecarc cur- 
vam BD, irem & rediam C D parallelam redi* G E tangere 
curvam AD; atque CD ex fuppofitionc tangit quoque cur- 
“ ara " f? > quod cft abfurdum/quoniam curv* a D> B D f fc 

inui- 



Inuiccm fccantjre&ae igitur CDj 'GE> non funt paralleli* 
quod demonftrandum erat . 

Animaduertcndum eftnos hic tantum loqui de iliis cur- 
vis fimplicibus, qu* ( quo longius didant ab A ) co maiorem 
Intercipiunt redam ED; nam ex hac fuppofitione pendet 
dcmooiirationisvis. 

prop. 6 . problema; 

ltiti inire curvem , qua ad fuum axem tandem habeat rationem » 
quam figura qualibet exhibita ad reft angulum fibi infert- 
ptum , & reftx data feu quxfitx curva axi applicatum . 

S it figura exhibita ABSO. redangulum infcriptumAB 
R 0,-fitque curva B* fimplex fcu non finuofa.fi autem fit» 
diuidenda eft in piures fimplices,& demonftratio feorfim in* 
ftituenda. deinde fir curva AFLP talis naturar.ut» duda re- 
da quacunq; IN normali red* AO.curvam AFLP fecantein 
L>reda IN fit atqualis potentia vtriquelL>IM; deinde du- 
catur curva A Ek Qtalis naturf, ut» duda reda quacunque 
IM red* A O perpendiculari & curvam AEKQfecantc 
inKSc AfLP in L, redangulum M I L fit arquale mixti- 
lineo IAFL. dico figuram AUSO efie ad redangulum 
A B R O ut curva A E k Q ad retiam A O. fit in curva AFLP 
punt^um ad libitum K, per quod ducaturreda lNpcrpen- 
dicularis redae AO & lineas A F LF> B R. BH N S, fecans 
inL,M> Njpun&is j fit,que ut I L ad IM italKad I C & du- 
catur KC- reda KCcurvam AQJccat vel tangit inpunclo 
K; fi fieri potefi , cam fecet in K, & ideo intra curvam cadet 
nempe intra pundum E verfus verticem A: ducatur per pun- 
dum E reda DH redae IN parallclla lineas AQ, AP>BR» 
B S> lecans in pundis E> F, G> H, & redam L C in *> nem 
compleatur redangulum ILZC > cuius latus LZ redam DH 
fecet mX.quoniaralL ertad IM utiKad JCj emredan- 

C gulum 
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gulum MIKfeu mixtilineum I A F L «quale rc£anguld 
1 Z: & quoniam re&angulum GDE eft aquale mixeilineo 
D AFjericutlKad DE ita mixtilineum IAFLad mixtili- 
neum D A F> at 1 K ad DE raaiorera habet rationem quam 
ad D « ; & ideo mixtilineum I A F L maiorem habet ratio- 
nem ad mixtilineum D A F quam 1 K habet ad Da fcu I G 
ad DC; & igitur mixtilineum 1 A F L’maiorem habet ratio- 
nem ad mixtilineum D A F quam re&angulum I Z ad re&an-’ 
gulum D Z, & per converfionem rationis mixtilineum I AFL 
ad mixtilineum IDFL habet minorem rationem quam re; 



rtangulum IZ ad re&angulum IX>& permutando mixtilineu 
I AFL adredangulum IZ minorem habet rationem quam 
mixtilineum I DF Lad rciSangulum 1 X, cumqjrcctangulu 
I Z /it «quale mixtilineo IAFL > erit rectangulum IX minus 

mix- 
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inixtilineo I DFL, fed & maius eft, quod eftabfurdum ; 8c 
proinde re&a KC intra curvam A Q non cadit verfus verti- 
cem: fi fieri poteft, cadat reAaCK intra curvam verfus ba- 
fem reliquis fc habentibus ut in priore poGtionc ; eritque uc 
I K ad D E ita mixtilineum I AFL ad mixtilineum D ALF, 
atlKad D E maiorem habetrationem quam ad D*;&idco 
mixtilineum I A FL ad mixtilineum D A L F,maiorem ha- 
bet rationem quam IK ad Da, fcu I Cad DC;& igitur mix- 
tilineum I A F L ad mixtilineum DAL F maiorem habet 
rationem quam rc&arigulum IZ ad rc&angulura DZ, & 
inuertendo > per tonverlioncm rationis & rurfus inver- 
tendo, mixtilineum I A F L ad mixtilineum 1DFL maiorem 
habee rationem quam rc&angulum iZad rcttanguluml X> 
& permutando mixtilineum l AF L ad re&angulum I Z ma- 
iorem habet rationem quam mixtilineum 1DFL ad re* 
^angulum I X, cumque mixtilineum I A F L fit atquale re- 
ftangulo l Zj erit re&angulum 1 X maius quam mixtilineum 
IDFL, fed & minus cfi, quod eft abfurdum ; non cadit ergo 
recta CK intra curvam AQjfcrfusbafcm ;& ideo recta KC 
curvam A Qtangic in puncto K. rcct$ CK fit perpendicularis 
recta KT rectas AO occurrens in Tjnunifcftum cft CI cire ad 
Ck ut iKad KTi atque Cleft ad C K ut MI ad NI , quoniam 
recta; I Ni I M, I L, efficiunt triangulum rcccangulum fimile 
triangulo C i K> cuius latera IM, IN, funt homologa lateri- 
bus C I,CK; & proinde ut iK ad K F ita 1 M ad IN; cumque 
hoc eodem modo fiat in omnibus punctis curva: A Q> mani- 
fcftumeft ex huius 2 rectam AO elfc ad curvam A Qutre- 
ctangulum O B ad figuram ABSO, quod demonftrare opor- 
tuit. 

S C H 0 L l V M. 

H Vius propofitionis inverfum Facile quoque demon* 
<ftraturj nempe } firecta A O fitadeurvam AQvtre- 
ctangulutn O B ad figuram ABSO, item fi cur va A talis 

C a fit 
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fit nature ut ducta IN quacunque AO recta pcrpendici»* 
laris aquiva Icat potentia utrique l L> I M; erit rcctangulutn 
MI K aquale mixtilineo I A FL: fi non fit ita> ducatur curva 
A V Y talis natura ut re&angulum M I V fiat aquale tnixtili-j 
neo I AFL, & demonftrabitur fecundum tenorem huius 
propofitionis re&as ( qua curvas A Y > AQ, tangunt in pun; 
dis V & K)cfie inter fe parallelas , quod eft abfurdnm con«' 
tra propofirionem prarcedentera. 

Huius etiam propofitionis varii funtcafus» fed hocincetj 
le do, in reliquis nulla reflat difficultas . 

PR.OP. 7. PROBLEMA. 

feflam ducere datam curvum Ungentem in eius punflo dito > 
fi medo curva fit ex earum numero , quas Cartefiui 
appellat Geometricas . 

S lrcurvaBHChypcrboIas cuius diameter reda A K8t 
ordinarim applicat* EH,KC> talis natur*, ut folidutn 
ex quadrato a B E in AE fit adfolidum ex quadratoaBKir» 
A K ut cubus ab E H ad cubum a KC. Sit AB data *>BE & 
ratio folidi ex quadrato a BEin AE ad cubumab EH ut ai ad 
f}; oportet invenire pundumF.vt ducta reda FH hyperbo- 
h*m tangat in pudo H.cx datis AB>BE,d3tur AEa*i»i> &EH 
VC ( ab'- c 1 ^ b i e > )• Sit E F* & DE nihilicu ferum 0 i & 

* 

proinde erit BD b—o Sc A D a + b—oyV l>z,—o item DG^G 
(dab 1 —z c i*bo>^ciao l i^<c , b j— jc1b l o $cibt x — cio*)* 

_ " M 

quoniam fupponimus ordinatim applicatam DG incidere 
incurvam in eodem pun&oG vbi recta FH eidem (fimodar 
poiTibilc fit ) curvas occurrit» erit ut fcH ad EFita DG ad DF; 

&ulcorcaangulutnex DF inEHnempc VC(,b*-cs az > - 
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«I* ,£oi — £’ r >o*) aquale erit reft angulo E F inDG 
HempC VC(fj-«^ x V — 2 d ab z.) o 4 « cU do 1 «|» r » 6 * & * — ; 

4 

3c*l l »9* 4 » ibz.u*— e? ti oQ ; & dcnominacorcs 

propter aequalitatem auferendo > item & utramque aquatio- 
nis terminum cubice multiplicando & aqualia utrinque au-' 
ferendo rcfultat xquatio h?c i^cuz^^s^nado—b^daoi-^ 
2biti'\}e'%*facizo l —b2cio) 72 cttiio 1 — niibzio—' 3t'b x &io<k 

Sab^oi—cfyoh&c omnia pero dividendo 3b l ci*z#—3b l cidz, 1 
~ bHU^ — facit.' 72 cisziorz -i 

St 
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quantitates reiiciendo in quibus 
repentur* vel eiuspoteftas, reftanc— 

•— ar 5 *^ — jr»£ l z.> > & ubique defedus addendo & omnia 
dividendo per r^z*» arquatio eftjW*.?£ l — i4z><%>$bz, , & 
ideo s =; *j* $b l nempe redaEF, qua: inuenienda erae. 

“TT*"77 

PilOP. S. PROBLEMA. 

S it curva A D I M cuius axis A L» fitque alia curua AFKO . 
cius natur* , ut > duda reda quacunque H IK re- 
A L perpendiculari» curva AI iit ad redam I K ur Pad Q. 
oportet duccrc redim tangentem curvam A F KO in pun» 
doK-' ducatur reda BI tangens curvam A D I M in pundol 
(hoc enim fieri poiTe fupponimus) ticquc redi IB arqualis 
curv* AI & ducatur reda BK, quam dico cangere curvam 
AFKO in pundoK; fi C3fn non ta ngat, cadat intra» fitque 
pundum G intra curvam verfus verticem , & ducatur red* 
KHparalJella GFEDC. manifeftum cft I K dic ad EG uc 
IBad EB, & perconuer/ionein rationis IK eft ad differen- 
tiam inter I K & E G ut IB ad IE & permutando ur I k ad IB 
fcu IA curvam,hoc eft ut Qad P» ita differentia inter IK & EG 
ad El,atque ut Q ad PitaDFad D A curva; Sc ideo ut IK ad 
lAcuruam ita D FadD A curvam» & permutando ut iKad 
DF ita IA curua ad D A curvam» & per converdonem ra- 
tionis , ut IK ad differentiam inter IK & D F ita curva 
I A fcu reda I B ad curvam iL); at differentia inter IK &EG 
inaioreft differentia inter IKicDF» quoniam pundum G 
fupponitur cadere intra curvam ; & pioinde IK minorem 
habet rationem ad exccilum fupra EG quam ad cxceifum 
i hu- fupra q F . & , dc0 lB cft ad l£ jn m i norc ratlonc ^ Uam ad Dl> 

cft igitur I E maior quam Di, quod eft abiurdum» non er°o 

cadit reda Bk intra curvam A F K O verfus verticem : cad°c 
intra (fi fieri poccft) verfus balem nempe produda in pun- 
cto 
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£oR. ik eft ad NR ut IB ad NB , & IK eft ad differentiam in- 
terlK&NRut iBad lN> & permutandout IKadiB feu 
I A curuam > hoc eft ut Qad P ita differentia inter I K & N It 
ad iN, atque ut Qad P ita M O ad M A curvam > & ideo ut IK 
adi A curvam ita M O ad M A curva, & permutando ut iKjad 
M O ita I A curva ad M A curvanj, & ut IK ad differentiata 
inter IK & MO ita M curva feu IB ad IM curvam; at differen- 



tia interi K & NR minor eft differentia inter IK & M 0> quo- 
niam fupponimus R cadere intra curvam ; & proinde I K ma- 
iorem habet rationem ad differentiam interi K & NRquatn 
ad differentiam inter IK& M O; & ideo IB eft ad IN in ma- 
iore proportione quam ad I Mi eft igitur iN minor quam I M, i 
quod eft abfurdum» non ergo cadit rc&a B K intra curvam iw * 
verfus bafem , & proinde curvam tangit in pun&o K, quod 
dcmonftrare oportuit . 

Per hanc propofuionempoffunt omnium cycloidutn cur; 
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vae comparari cum fuis axibus velbafibus fecundum me 

thodum z huius. 

PROP. 9. problema: 

S it curva AElO» cuius axis A Rjfieque alia curva AGMT 
talis naturae , ut ducta reda quateuoque N I M red* AR 
perpendiculari, curva Aifit ad redam N Mut Pad Q. opor- 
tet duccrc redam taogeuccm curvam AGMT in pundo 
M. ducatur reda iC tangens curvam A ElOin I(hoc enim 
fieri pofle lupponimus ) & occurrens red* A D ipfi NM pa- 
lallelxinD. Iit MZ ad redam iC ut Qad P.fitque Z D pa- 
rallcllarcct* AR deducatur recta DM, quam, dico e(fe tan- 



gentem curv* A G M T in puncto M- fi eam non tangat , ca- 
dat intra , fitque pundum H mtra curvam verfus verticem & 
ducatur ip/i NM parallella reliquus lineas fccans vt infigu- 
gura. AE eft ad B G ut P ad Q& Alcftad NM ticPad 
& ideo ut AE ad BG ita Ai ad NM & permutando ut A E ad 
AI ita BG ad NM> & uc AE ad E I ita BG ad KM , & permu^ 

tando 


i»j 


mutando ut AEadBG, hoc eft ut P ad Qita EI adK M; de- 
inde utC I ad Z M,hoccft ut Pad Qjta F I *d LM, quod Sc 
probo, ratio Cl ad ZM componitur cx ratione CI ad DZ& 

D Z ad Z M, & ratio FI ad L M compositu* da-ratione F l ad 
HL fcu CI ad D Z & HUadiMTeinSz ad Z M, & proinde 
Ut EI ad KM ita H ad LM, & permutando.utEI ad FI itaKIVl 
ad LM; fcdqupniainfupponimus H cadere intra curvam» 

KM erit minor duam LM> & proinde EI minor erit quam Fi» ' J u 
quod eft abfurtjumHHdeo redjrD npn cadet intra cur- 1 ! 
vam verius verticem: cadat (fi fieri poflit) intra verfus ba- 
fem , nempe produda ia pundo V. Ai eft ad N M ut Pad Q 
& AOeftadHtutPadQ, &ideo AI cftadNM ut AO ad 
RT,& permutando A! 'eft adAOutNM adRT,& ut AI ad 
IO ita NM ad XT,& permutando ut AI adN M fcuut Pad 
Qita IO ad XT.dcinde ut CI ad ZM feu P ad Qita IS ad X V 
(quod probatur ficut in priorepoiitionc)& proinde ucIO 
ad XTitalSadXVj&pcrmutandoutlOadlSitaXT adXV; 
fcd (quoniam fupponimus V cadere intra curvam ) erit XT 
maior quam XV; & proinde IO maior erit quam I S, quod eft 
abfurdum» non ergo cadit reda DM intra curvam verfus iboe 
bafem,& proinde curvam tangit in pundo M,quod demon- ius ? 
ftrare oportuit. 

Per hanepropofirionem poteft curva, cuiufcunq; fupcrffciei 
trunci cylindrici redi expanf* in planum» comparari cum 
eiufdcm axe vel bafe ope huius 2 , fi modo polfic duci red* 
tangens bafem cylindrici in pundo dato. 

i 

PROP. 10. T 11 PORE M A. 

S it curva qtifcunque A D & reda quacunque BN: ducan- 
tur cx duobus curva: pungis quibufeunque A, D» du* 
reda; parallela ad redam BN, nempe AB, DE» & iungaeur 
AD reda produda in H» ducanturque D G, A N, reda: cur- 
v.;m tingentes in pundis A>D= deinde corapleanturparallc- 

D io- J 


kjj 




iogramma ABGO, DENS, & producantur re&ar AO> NS,uc 

conc “ A D E B maius cfle mutili- 
neo ADLq. ducatur HTCp3r*Rcli& arquaiisre£* A B; raa- 
njfeflum eft trapezium ADEB efle zquaft-tMpfSjo ADMK, 
irem & trapezium ADMK maius efle trapezio A D L O, & 
ideo multd matus roixtil/neo A DLO; pacetdrgi propofi- 
tum nejnpdft^pezium ADEB maius cfle mi*tflin<fo ADLO.' 

Producatur rettir-aG , D Q: dico reaihmswn ABEDC 
mmuseffemuttltneo A D^d«c atwte^aCF parallela 
rca.s AB, DE, & C R parailcla.rc«2ts AC^DS: patet crape- 

^rSr» A S FC «f e ?a ua,e -« r apezio ACR Q & trapezium 
auSKA® «q^^trapcJUo CDLi , * proinde re<3ilincum 
ABEDG *qua1e eftr e <ailineo ACDLlRQ.quod minus eft 
retf timeo ACDSQj & ideo re&ilineum ABEDC inulto mi- 
nus eft mutiiineo ADSQj qu* demonftranda erant • 


P X O P. XI. theorema * 

% s* , 

S ltfpatium mixtilineum quodcunque ABKr comprehen- 
fum d curva B K, reCia A I.& duabus retfis parallelis 
BAsKJ; flrque curva M Y ralis natur*, vt(Tutnproin curv* 
B Kquolibctpuniflo C & exeo ducta rcdfc» C E parallela re* 
itx AB, & retia CZ curvam BK contingente terminata a re* 
«ita AI, fi opus eft, produ&a in Z ) reCia EZ femper iit *qu j- 
iis re<fl* C S parallcl* rc&* A Z & terminat® a curu « Y M- 
dico mixtilineum BKMY, comprchcnlum iciyvisBK, MY» 
& reais B Y, KM, re<a* A Z parallelis , ede atquale mixtili- 
neo B A I K. Si non funt aqualia , fit eorum differentia X,- & 
dividatur curvilineum BKMY a tot reCtis CS, GP> KM.re&r 
BY parallelis , vt ( duftis re«»is O M, QN, TR, Y y» paralle- 
lis. re«3* AB) omnia parallellogrammalO N, Q£, T V, limuf 
minora fintquamX, hoc enim fictx poieft ab indefinito pa- 
rallelarum numero. ducantur fubtendences re<a*BC, CG, 
Gk> & tangente 5 ifl punGis B, C,G> K, BD> DF, Fl, LK; ma- 

D z nile fluta 
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foifefiumeftex procedente trapezium AB CE maiuseffc 
mixtilineoBCSTitem & trippzium CEHG maiuseffemix- 
|ilmeoC GPQ& trapezium G HI K maius effe mixtilinco 
GKMO> & ideo reidilineum A B C G K I maius ed tnixcilineo 
BKMOPQST. patet quoque ex antecedente re&ilincum 
ABDCE minus eflcmixrih'neo’BCVY& reflilineu ECFGH 
minus effe mixjilineoCGR S & rc&riincum H G K I minus 
•mixtilincoGKHPj&proinde rc<dilineura ABDFLkI minus 
cftmixtilineoBKNPRSVY: cum igitur mixtilineum BA1K 
confidat inter re&ilinea ABCGKf , ABDFLkI & mixtilined 
B K M Y confidat inter tnixtilinea KMOPQSTB, kNPRS 
V YB> item rc&ilinca ABCGKi, ABDFLKI confidant inter 
mixcilinea BkMOPQST, BkNPRSVY, manifeflumed mix- 
tilinca ABkI, kM YB, minore quantitate differre quam mix- 
tilinea BkMOPQST, KNPRSVYB, fcd horum differentia ex 
fuppofitionc cd minor quam X , & ideo differentia mixtili- 
ncorum ABKl,BKMY>ed mulco minor quam X,quod cd: 
abfurdum , ponitur epim maior quam X; nulla ergo clt diffe- 
rentia inter mixcilinea ABKI, BkMY , & ideo arqualia funt> 
quod erat demondrandum • Eadem fere effcc demondratio 
in duabus procedentibus, etiam fi convexitas curvx Bk effcc 
verfus rc&am A I. 

DEFINITIONES. 

i. 

S I fuerit figura ABFEcomprchenfa il re<5lis parallelis 
AB,EF,re&a AE parallelis normali & a BFlinea qui- 
libet, item figura GHk comprchenfaare&is G H,Gk,( ita 
utGH fitxqualis rc&x AB&GK rc&xEF) & linea HK, 
qua: etiam xqualis ed linea: B F, hac lege, ur, lumptis ad li- 
bitum lineis «qualibus BD, HI, iun3a rc&a Gl fiar xqualis 
re&x DC perpendiculari ad rctdam A E: appello figuram 
Ghk, figuram ABFE involutam; & figuram ABFfi, figuram 
Ghk evolutam. Appcl*. 



3? 


2 . 


Appello quoque pun<3a B,H,veI D,r> vel F» K, fibimucu§ 
relativa. 

3 . 

Pundlum G appello centrum involutionis* 

4 . 

Angulum H G K voco angulum involutionis • 

5 . 

Appello re<2am A E evolutas figura; axem , item quamli- 
bet CD illi perpendicularem axi ordinatim applicatam . 



P ROP. 12 . theorema. 

S it re&angulum A F G B, quod involutum efficiat fc&o- 
rero circuli B EG> item rc&angulum ADHB , quod in- 
volutum efficiat fe&orem BG H. dico angulum involutionis 
£ B H maiorem effe angulo involutionis EBG. cft enim ut 

- BG 



BG adBH ita arcus E Gfcu arcus CH ad arcum OH>fcd 
B G raaior eft quam BH,& ideo C H maior eft quam OH» de 
ideo angulus C B H maior eft angulo E B G , quod erat de- 
«nonftrandum, . 



P R 0 P, 13, THEOREMA, 

O It figura AB Vir , qua? inuoluta efficiat figuram N P X. fit 
O ex centro involutionis N arcus circuli PT : dico arcum 
PT minorem eflerc&a AI, fcu figurj evolutf axe. ducatur 
reifta B K parallela & aqualis re<ftj A I > fitque rc&angulum 
ad libitum EGLr> ut figura: AB MI inferibatur rciftilineam 
ABFGLI, quod fi inuolvatur, erit cius angulus inuolutionis 
minor angulo involutionis re<2anguli ABkI involucbhoc au« 
tem ita innotefeit , rc<ftilincum ABFGLI inuolutum idem 
eft cum inuoluto re&angulo A B F E vna cum inuoluto rc- 
flanguloEGLIj & rcdangulura AB Kl involutum idem 
eft cum priore involuto retftangulo ABFE vna cuminuo- 
Juto re<2angulo E Fk I> fed ex pra-cedentc angulus involu- 
tionis reftanguIiEG Ll minor eft angulo involutionis re* 
<ftanguIiEFKl,& proinde angulus involutionis redilinei 
ABFGLI inuoluti minor eft angulo involutionis rccrangult 
ABkI inuoluti-' eodem prorfus modc(fi ducantur rc<ft? QR» 
S V, parallela: rectis A B, I M, & recta: RS,VY, parallel* axi 
AI» ut compleatur re<ftilincum ABQR6GSVYJ) deraonftra- 
bitur eius angulus involutionis efle minor angulo inuolutio* 


3 Z . v 

nis redilinei ABFGLI, & proinde mulco minor erit angulo 
involutionis redanguli ABKl> nepe >NT>fupponimus enim 



fedorem yNTcfle rcdangulum ABki involutum : denique 
codem femper modo dcmonftratur , quod, quominus dif- 
fert redilineum infcriptum a figura AI3MI, eo femper maior 
fit cxccllus anguli >-NT fupra angulum involutionis redili- 
ncij& ideo inulto excedit angulus ^NT/pfius figura: ABMI 
angulum involutionis PNX,& proinde figura: evolute axis 
A l fcu arcus excedit arcum PT, quoddcmonftrandum 
erat. 

Sit fecundo ex centro involutionis N arcus circuli OX; di- 
co arcum OXmaiorem efle reda AI nempe axefigura: PNX 
cuolutae. ducatur reda M D parallela & xquaiis reda: AI 
& producatur AB in D, fuquc rcdangulum ad libitum 
ACGE , jut figurj ABM1 circumicnbatur redilineum ACG 
HMI, quod involvatur» erit cius angulus involutionis maior 
angulo involutionis rcdanguli Ab M I» hoc autem itainno- 
tclcit , redilineum ACGHMI inuolutum idem eft cum in- 
voluto rcdangulo EHMi vna cura involuto rcdangulo 
A CGE,6c rcdangulum AD M I involutum idem eft cum 
priore involuto rcdangulo EHMI vna cum involu t0 rcdan : 
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guioADHH» fed ex przcedente angulus involutionis rtf« 
d anguli A G.G E maior eft angulo involutionis A D HE, & 
proinde angulus involutionis redilinei . ACGHMI inuoluti 
maior cft angulo involutionis redanguli ADMl: eodem 
prorfus modo (fi ducantur rcd* R£,VZ> parallel? redis 
A B> I M, St reda; R «> VX, paralleli* axi A I,ut compleatur 
redilincum A«R,< 3 GXVZ M I) demonftrabitureius angu- 
lus involutionis efle maior angulo invoiutiouis redilinei 
ACGHMI, & proinde multo maior erit angulo iavolutionis 
redanguli ADMI nempe <TNX, fupponimus enim fcdorem 
<TNX efle redangulum ADMI inuolutunvdeniq.-eodcm fcm* 
per modo demonftratur,quod> quominus differt redilineu 
circumfcriptum A figura ABMI>co fempcr maior fit exceffus 
anguli involutionis redilinci fupra angulum «fNXjSt ideo 
multo excedit angulus involutionis ipfius figura P N X angu- 
lum^NX, & proinde figura: evolut* axis A I feuarcm<fX 
multo minor cfl arcu OX, quod demonftrare oportuit . 

PROP. 14. PROBLEMA. 

Ex dnt» figur* invtlut» > tiufdemevoluu dxem invtHirt . 

S it figura involuta LBK, cuius evoluta» oportet invenire 
axem. Centro L fit circuli arcus MK; fitque figuraOP78 
Contenta rectis parallelis OP> 87, rcctaquc 08 illas norma- 
liter fccantc 8c linea P7 talis natur») ut ( in inuoluca fumpea 
qualibet recta L C producta in N, item in figura O P 78 du- 
cta recta S V rectx 08 perpendiculari & eam fccante in ra- 
tione MN ad NK) 87 fit ad SV ut Lk ad LC. dico rectangulu 
circumfcriptum OR 78 efle ad figuram OP7S ut arcusMK ad 
axem figur* LBk euolut*: fi non fit ita, fit vt OR 78 ad O P 
78 italvlK ad a, qu* differat ab axe figur* LBK euolut* qua» 
ticate <L deinde e centro L circumlcribantur figur* muolu» 
c* LBk fimiles arcus circulares AC ,LG ,Hk> & eidem in* 

• E feri- 



fcribantur totidem fimiles arcus circulares BD,CF>GI>vt 
differentia inter arcus inferiptos & circum feriptos fit minor 
quamJ'; deinde diuidatur recta OS in toc partes squales. O 
S, S4 i 48, in quot diuiditur arcus Mk a rectis LC , LG > pro- 
ductis, ducanturqueipfi OS perpendiculares rc&* SY.4Z, 
lineam P7 fecantesin punctis V, a ,& iunganturrect? OS 
parallelf PT, QV$> X26. manifefturn eft ex figur? OP78 de- 
feriptione SY effc ad SV ve LN ad LC feu vt arcus MNad 
arcum AC ; & ideo vt rectangulum OY ad rectangulum OV 
ita arcus M N ad arcum A C ; eodem modo probatur , ve re* 


• i 



ctangulumSZad rectangulum Sa ita arcus NH feu arcu* 
MN ad arcum EG, 8t vt rectangulum 47 ad rectangulum 47 
ita arcus HK ad arcum HK, cumque omnes prim? inter fe & 
omnes terrif inter fe fine aquales» erit vt omnes prima: 
nempe rectangulum O7 ad omnes fecundas nempe rcctili- 
neumOQVX 1 Z 7 8 ita omnes terti* nempe arcus MKad 
omnesquartas nempe arcus AC, EG,HK;eft autem vt07 
ad figuram OP78 ita Mk ad a, at rcctilincum O QV X 2 Z 7 8 
maiuseft quam figura OP 78 >& ideo arcus AC>EG,HK> fi» 
mul funt maiores quam * ; fed arcus AC, EG, HK, maiores 

etiam 



etiam fantR^mtxjs G& r* LKB eooto te, quod fic probo , 
axis totius figura; LBK euolut? eft aequalis axibus figurarum 
BLC> CLG > GLK , cuolorarum , fed ex antecedente axis fi- 
gur* LBC euolutae minor eft arcu AC» & axis figur* CLG 
euoJutae minor arcu EG > itera axis figurae GLK euolutae mi- 
nor arcu Hk, & igitur axes omnium figurarum partialium fi» 
mui feu axis figura; L B K euolutae minor erit omnibus arcu- 
bus AC» EG, HK) fimul. Deinde ex deferiptione figurae OP 
781 vtOR adOPfeuvtOY adOTicaLMad LB vcIMNad 
BD, eodemque modo demonftratur > vt SZ ad Sj ita NH ad 
CF> &47 ad 45itaHK ad Gl > cumque primae inter fe Sc 
tertiae inter fe femper fine arquales, erit vt omnes primae pe- 
pe()7 ad omnes fecundas nempe rediilincum OPTVj265 
ita omnes tertia: nempe Mk ad omnes quartas nempe arcus 
BD>CF,GliCumquefit vr07adfigurara OP7S ita MK ad «» 
& re&ilincum OPTVJ268 fit minus quam figura OP7$,eruc 
omnes arcus BD, CF,GI , fimul minores quam a, fed arcus 
BD, CF,Gl, minores etiam funt quam axis figura: LBK euo* 
Juta: > quod lic probo, axis totius figura: L B K cuoluta: eft 
«qualis axibus figurarum BLC,CLG,GLk .etrolutarum, 
fcd ex antecedente» axis figura: LBC cuoJura: maior eft arcu 
BD » & axis figura; CLG cuoluta: maior arcu CF & axis fi- 
gura GLk maior arcu G I » & igitur axis omnium figurarum 
partialia fimul feu axis figura: LBK cuoluta: maior eft omni- 
bus arcubus BD» CE » Gl > fimul ; cuidens igitur eft quatuor 
cfte magnitudines» nempe prima omnes arcus BD,CF,GI> 
iimul » Iccupda axis figure LBK euolutf , tertia a , quarta 
omnes arcus AC, EG, H K, fimul » quarum maxima & mini- 
ma funt, omncsarctisAC>EG,HK, fimul, Stomnesarcua 
BD, CF,G1, fimul, harum ergo differentia maior erit quam 
differentia duarum reliquarum nempe axis figur? LBKcuo- 
lut$ & quantitatis a , quod eft abfurdum , ponitur enim mi- 
nor, nulla ergo eft differentia inter* St axem figur? LBK 
euolutf» & ideo (quales funt , quod deraonftrarc oportuit* 

E a CON : 



C O N S E C T A R I V M. ! • 

H inc manifeftum cft ex data figura inuoluta inucniri 
pofic eandem euoluram, nam ex hac datur figur;in- 
uolut; LBK »el eius cuiuslibet partis BLC ( dum euoluitur ) 
axis , danturque ordinarim applicat; > quoniam funt eadem 
cum redis inter centrum inuolutionis L & punda fua relati^ 
Ua in figura euoluta LBk. 


PROP. 15 PROBLEMA. 

In antecedente figura oportet 'tnuenirt rationem inter fetiorem 
MLK & figuram BLK» 

S it figura OP78 contenta redis parallelis OP , 87 , reda^ 
que O 8 illas normaliter fecante & linea P7 talis natur;, 
vt (in inuoluta fumpta qualibet reda LCproduda in N,itc 
in figura O P 7 8 duda reda S V redas O 8 perpendiculari & 
eam fecante in ratione MN ad Nk ) 87 fit ad SV in duplicata 
ratione redas L K ad L C : dicoredangulum circumfcriptum 
OR78 cflcad figuram OP78, vtfedorLMK ad inuolutamL 
Bk. Si non fit ita, fit vt OR78 ad OP78 ita MLK ad <*>quas dif- 
ferat ab inuoluta BLK quantitate S: deinde circumfcriban- 
tur figura: inuoluta» BLk fimilesfcdores circulares LAC» 
LEG» LHK, & eidem inferibantur totidem fimiles fedores 
circulares LBD, LCF, LGi, vt differentia inter mixtilineum 
inferiptum LBDCFGI & circufcriptum LACEGHK fit mi- 
nor quam S : deinde diuidatur 08 in tot partes aequales 0$> 
S4> 48» in quot diuiditur arcus M K a redis LC » LG ,produj 
dis, ducanturque ipfi 08 perpendiculares reda: SY, 4 Z., li- 
neam P7 fecantes in pundis, V, a> & jungantur redae OS pa- 
rallela: PT» QVj 9X26 ••manifefium ell ex figurae 0P78de- 
feriptione SY elfeadS VfeuO Y ad oVin duplicata ratiot 
nc LN ad LC feu vt fedor LMN ad fcdorem LAC; eodem 

mo 



nodo probatur SZ e /Te ad Sa vt LNH ad L E G > & 47 a d 47 
vtLHK adLHK) cumque omnes prima» inter fe& omnes ter» 
ti* inter fe fint atquales, erit vt omnes prima» nempe re&an-- 
guIumC>7 ad omnes fecundas nempe redtilineumOQVX* 
Z78 ita omnes tcrtiar nempe fedlorMLK ad omnes quartas 
nempe mixtilineum LACEGHKj eft autem vt O7 ad figuram 
OP78 ita fedor MLK ad «t>at redilineum OQJXtZjt maius 
eft quam figura O P 7 8> & ideo mixtilineum LACEGHK 
maius eft quam a . Deinde cx deferiptione figura: OP 78, 0 R 
eft ad O P vel O Y ad O T in duplicata ratione L M ad L B vel 
vt MLN ad BLD.eodcmquc modo probatur, SZ ad Sj vt NL 
H ad ClF> & 47 ad 4 6 vt HLK ad G L I > cumque prima: inter 
fe & tertia: interfe femper fint «quales» erit vt omnes prime 
nempe 07 ad omnes fecundas nempe rc&ilincumoPTV 3* 
68 ita omnes tertia: nempe M LK ad omnes quartas nempe 
mixtilineum I-BDCFGI, at rciftilineumOPTV 5268 minus 
eft quam figura O P 78» & ideo mixtilineum LBDCFG1L mi- 
nus eft quam a ; cuidens igitur eft quatuor effe magnitudi- 
nes , nempe prima mixtilineum IBDCFGI , fecunda , inuo- 
luta LBK, tertia quarta mixtilineum LACEGHK, quarum 

maxima & minima funt mixtilinea LACEGHK , lBDCFGI 9 
harum ergo differentia maior erit quam differentia duarum 
reliquarum nempe u & imrolurx tBK, quod eftaWdrdum» 
ponitur enim minor , nulla ergo eft differentia inter <t Sc in- 
uolutam BLK, funt ergo «quales > quod dcmonftrare opor* 
tuit. 

P R O P. 16. THEOREMA . 

Omnis figura tvoluta tfl eiufdem inuoluta AnpU » 

j • " V 

S it figura inuoluta LBjc» qua: euolnta efficiat figuram^of* 
78: dico figuram o P 78 duplam effe figor* L B k fifta 
non fit* fiat cuoIutaOP78 dupla quantitatis u, qu* 
differat ab inuoluta LBKquaniicate <T;infcribatur inuolut* 

LBK 



rS* 

L BK raixtilincuiu iBDCFGl &'pidcm circumfcribatur m»- 
l iJineum LACEGHK vc eorum differentia fit minor quam f, 
hu fintque punSis Bj C, G» K, evoluta; pundia rclatiua P, V, *> 
* 7, & compleamur retftangula OV ,OT, Sa ,Sj , 47, 46. redla 
f C cft arqualis re< 2 a: S V & curua ACeft maior re&a Qy, 5 e 
ideo fedlor circularis LAC maior eft dimidio rcdlanguli 07 , 
eodem modo probatur fedloie circularem LGE maiore ef- 
fe dimidio rcdlanguli S2 & fedlorcm circularem LHK maio- 
13 hu ««effe dimidiorcdlanguli47,& ideo mixtilineum LACE 
iu*. GHK maius cfle dimidio OQVXaZ78> & proinde multo ma- 
ius quam dimidium evolutae OP 7 8 nempe*. deinde redta 
O P eft arqualis rciftar LB & curva BD minor redla PT>& ideo 
fedlor circularis LBD minor eft dimidio redlanguli O T, co- 
demqueraodo dcmonftratur fcdlorem LCF minorem cfle 
dimidio rcdlanguli S 5 & ledlorem L G I minorem e fle dimi- 
dio rcdlanguli 4 6 y & ideo mixtilineum LBDCFGI minus cft: 
dimidio redlilinei OPTVj 2 6 8» & proinde multo minus 
quam dimidium evoluta; nempe a:cvidens igitur eft quatuor 
e fle quantitates > nempe prima mixtilineum LBDCFGI, 
fecunda , involuta LBk, tertia quarta mixtilineum LACE 
GHK , quarum maxima & minima fune mixtilinca L A C £ G 
L 1 K , LB D C.F G i , harum ergo differentia maior erit quam 
differentia duarum reliquarum nempe a «Se involut* LiJ k> 
quod eftabfurdum, ponitur enim minor) nulla ergo eft dif- 
ferentia inter a & involutam LBK » funt ergo aequales , quod 
demonftrare oportuit . 

P R O P. 17. THEOREMA . 


S it figura involuta ABQproducatur redla A G & in eam 
fit perpendicularis redla BK , qua; tota cadncatrl tfut- 
c Va A m JL G: £ * lco rc ^ am B Knon effe minorem quam axis 
figur* A B G evoluta; 'fit fi fieri poteft minor prardidlo axe , 
fitqueaxij figurae ABC evolutae minor quam excefiusaxis 

figura; 



figura: A B G euoluta fupra rc&ara B K i ducantur ex centro 
A arcus circulares C I» H 0 ; manifeftum eft arcum C I maio- 
fem cfle axe figura CAH evoluta & HO maiorem cfle axe fi- 
gura? HAG evoluta*» atque rcifta DI maior eft arcu CI & re- 
<iia I K maior eft arcu HO,& ideo reifta D K multo maioreft 
quam axis figura: CAH evoluta* vna cum axe figura: HAG 
euoluta, hoc eft» retfa Dk maioreft axe figura: CAG euohi- 
C* > fed axis figura: B AG euoluta: fuperat re&aro B K maiore 
cxceflii quam axe figura: B A C euoluta: , & proinde axis fi- 



gura* B AG euoluta: minus axis figur? B AC cuolut?, hoc eft, 
axis figur? C A G cuolut?, maior eftre&aBK, fcd & minor 
eft re<ft? DK, quod eft abfurdum» rc<ft i ergo B K non eft mi- 
nor axe figur? BAG cuolut?, quod deraonftrandura crac . 

Ex pumftoG in refla AB /it perpCdicularis refld GF,quam 
dico e/Tc ffl1nofC'm.3Jfrfigur$ ABG euohirf. centro A fit ar- 
cus circularis G E , qui maior eft refla G F & minor axe figu» 
r? ABG euolur?,& idcoreflaG F multo minor eft axe figu- 
r? ABG euolut?, quod demonftrare oporcuic ; 


PROP. 
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FRdT. lS: THEOfiMMA. 

S it figura cuoluta ACRQ» in qua fit ordinatim applicata 
adlibitum OI. deindcmancntc re&aOI inuoluaturfi* 
gura ACRQin figuram inuolutara I B O P; dico lineam 
BOP cadere inter lineam AOQ & eius axem CR,item lineas 
A O Q> BOP) fe inuicem tangere in pundo O . fi fieri poceft a 
cadat linea O P extra lineam O Qin punSo N : fuppono cur- 
uam oQ( quo propius ad eo longius diflarc ab axe IR> & 

igitur N M perpendicularis re&a in regiam IO producam 
cadit extra curuam O N > & proinde refta N M ( ex antece- 
dente ) non eft minor quam axisfigur^I O N euolut?. Sit in 
cuoluta ordinatim applicata VS squalis rc&£ IN; manifeftu 



e fi figuram OVSI e fle I O N cuolutam > atque I N fcu S V efl 
maior quam LTj & ideo SI eft maior quam IL , nempe axis fi- 
gurj ION euolutf maior quam M N> quod eft abfurdum > &c 
proinde OP non cadit extra OQ: eodem modo probatur OP 
noncoincidere cum OQ, cadit ergo intra>quod demonfirare 
oportuit. Sc- 


4 * 

Secundo, ii fidripoteft, cadat linea oB extra lineam oA 
|n pundo D> fuppono curnam O A (quo propius ad A) eo mi- 
nus diftareab axe C I ; cadat D F perpendicularis in redam 
O i non produdam intra curuam Do,& ideo D F eft minor 
axe figur£lDOcuolur$.- fitin cuoluta ordinarim applicata E 
H^qualis redf D U manifeftum eft figuram OEHl efte 1 0 D 
euolutam , atque I D feu H E maior eft quam reda K G , & 
ideo G 1 eft maior quam H I> nempe D F maior quam axis fi- 
gur? I DOcuolut?,quod eft abfurdum ex huius anteceden- 
te? & proinde £o non cadit extra Ao : eodem modoproba- 
tur 013 non coincidere cum OA, cadit ergo intra > quod de . 
monftrare oportuit. 

Qpod fi perpendicularis DF cadat in I O produdam > non 
poteft I Oli efic figura I O A C inuoluta , quoniam 1 D maior 
erit quam vlla ordinatim applicata in figura Io AC. 

consectarivm. 

Q Voniam figur? CAo QR , I B o P, fe mutuo tangunt in 
pundo O, manifeftum eft redam > vnam cx his figuris 
tangentemin pundo 0 ,alteram etiam in eodem pundo tan- 
gere; atque hinc cuidens eft methodus ducendi redam, quj 
inuoiutam in datopundo tangat , fi modo detur methodus 
ducendi redamj qu? euolutam in dato pundo contingat, & 
c contra ; reda enim tangens euolutam eodem inclinat an- 
gulo ad ordinatim 3pphcatam , quo tangensinuolutam in-, 
clinat ad eandem ordinatim applicatam m centrum inuolu- 
tionis cum reliquis concurrentem . 

Omnia prfdida de figurarum inuolutione eodem modo 
dcmonftrantur» quando euolurgeurua eft conucxa verfus 
axem j etiamfi in noftris figuiU euolutg curua fit verfus ax£ 
concaua. 


F 


PXOF. 
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P t 0 P. 19. •rUEOt.SU A. 


S it figura quf cunque AB fuper qua imaginetur cylindri* 
cus reflus fectus a plano tranfeunte per reflam F G Sc 
.planum bafeos AB feminormaliter fccante. fit refla M L'rc- 
fl? FG parallela»firque fuper refla ML mixtilineum Mo L N 
talis natur? s vt ( dufla refla quacunque EDCNO reflat F G 
norma!i& figuras AB, LOMN>fecante in punflis D,C,N> 0 ) 
refla aifignaca Pfit ad mediam arithmeticam inter D E, CE, 
vt DC ad No. Dico cylindricum reflum cuius bafis M Ot-N 
& altitudo refla Pelle «qualem inferiori trunco cylindrici 
fuper AB fefli vt fupra diflum cft. Qjoniam enim P eft ad 
mediam arithmeticam inter D E, C E> vt DCad N 0> igitur 
rcflangulum P inN O «quale cft trapezio a reflis D C,CE> 
DE, rcflangulo ad D & C, fcd tale trapezium cfi communis 
feflio plani fuper refla E O ad balem A B rtfli cum trunco 
inferiore cylindrici ; cumque hoc femper fiat vbicunquc du- 
catur reftaEDC N o, manifefium cft ex doflrina dufluutn 
Gregorii a S. Vincentio cylindricum reflum cuius bafis M O 
LN & altitudo P arqualem efle trunco inferiori cylindricirc-’ 
fli fuper MOLN fefli vt fupra diflum eft, quod dcmonftrare 
oportuit. 

Hinc quoque patet cylindricum cuius bafis MO LN & al- 
titudo P clfe magnitudine & grauitate analogum diflo cr Ci- 
eo ; cumque cylindricus fu lu* bafi analogus , patet etiam 
tiuncum elfecidcm bafi magnitudine & grauitate analogu. 

F Jl O r. 20 . THEOREMA. 

E lfdcm pofitisqu* in antecedente » fitrefla FZ refla F 
G normalis, fuper qua fit mixtilineum QT V II talis na- 
tur*, vt ( dufla refla quacunque RTDS refla: FRnormali& 
figuras QTVR, AB, interfecante in punflis T, D, S ) refla al- 
Jignata P fit ad DS, vt refla RF adieflamRT. dico cylindri- 
cum 
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cura re&utn cuiusbafls QTVR & altitudo P eflTe atqualem in- 
feriori trunco cylindrici tuper AU fe&i vtfupra dutum eft» 
nempe per planum in recta FG tranliens & balem A B femi- 
normaliter lecans. Quoniam Peft ad DSvtRFad RT> erit 
re&angulura P inR T squale re&angulo R F inD S, fedre- 
«angulum R F in D S ele communis interfectio trunci infe- 



rioris cylindrici cum plano fuperrcdla R S plano bafeos AB 
normali» & ideo roftangulum P in R T culem communi fc- 
ftionielt squale» cumque hocfcmper fiat vbicunque duca- 
tur rcwia R S , manifeftutneft ex doctrina ductuum Gregorii 

F 2 aS. 
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a S. Vinccntio cylindricum redum cuius baGs QTVR & alti* 
do P arqualem cflc trunco inferiori cylindrici redi fuper AB 
fedi vt didum eft fupra.quod demonftrare oportuit. 

Hinc etiam euidens eft cylindricum cuius bafis QT VR & 
altitudo P effc magnitudine & grauitate analogum dido 
trunco cylindrici rcdi>& proinde bafis quoque cylindrici 
redi QTVR eidem trunco cft analoga magnitudine & gra- 
uirate. 

Suppofito omnium figurat utn quad raturas & centra gra- 
uitatis data cflfe , facile erit omnium truncorum cylindrici 
cuiuslibet redi cubaturas & centra grauitatis ex hac pro» 
politione & procedente inuenire> vel e contra .‘eodem mo- 
do ex fiuius fecunda tertia & quarta datis omnium figuraro 
quadraturis St grauitatis. centris non difficile cft inucnirc 
fupcrficicicuiufcunquc trunci cylindrici redi quadraturam 
& grauitatis centrum vel e contra, quod hic adinonuifle fuf; 
ficiac. i 

PROP. 21. PROBLEMA. 

S it folidum rotundum quodlibet fcdum per diametrum 
AD plano normali ad balem circularem BO CN a dia- 
metro BC> & interfedione cum plano efficiens figuram 
«ABC: fecctur folidum rotundum ABC ab alio plano quo- 
modocunque FNGO ad planum AB normali , ica vt commu- 
nis folidi & plani intcrfedio fiut figura FNGO, cuius inter- 
fcctio*cum plano ABC cftrecta FG : ducatur FKrcct* B C 
parallcjla & recta: A D. occurrens in I . concipiatur folidum 
rotundum .diametrum habens FG, ex circulis conflatum, 
quorum radii funt omnes perpendiculares cx recta FGin 
curuam.FO, ita vt diameter figura: F,G per centra infinito- 
rum iliorum circulorum tranfiens, ad illos omnes inclinet in 
angulo aquitJiipG FGB. cxdatis.folido ABC & punctis F, 
G, oportet etiam exhibere nienfuram folidi illius rotundi > 



quod fit F 0 G N. AD re<2am FG fccet in E,& re<2at B C pa- 
railella ducatur per Ere<2aX EZ.ex datis pun&is F,G, da- 
tur pun&um E , quoniam fupponitur dari ABC figura .■ infra 
X Z, ducatur quodlibet planum bafi B O C N parallellum & 
cum planis ABC? FOGN'> communes interfe#iones faciens 
re&as PQ» RS: manifeftum R Sefle radium circuli in folidoF 
OGN per R tranfeuntis; & ob rotunditatem folidi A B C, & 
fe&ionem normalem plani ABC ad bafem » pundtum Sed in 
(emicircuio, cuius diameter P Qj & igitur quadratura rea* 


A 



RS squale eft reflangulo P R Q , & circulus cx radio R S 
aequalis armillae circulari P R Q; cumque hoc femper fiat in* 
ter E & G ; erit portio folidi rotundi FO GN infra E arqualis 
omnibus armillis circularibus inter circulum XE Z & armil- 
lam BGC.hoc cfi> folido cxcauato arqualiportioni folidi ro- 
tundi XZCBpoft ablatum conum cuius vertex E & femidia- 
meter bafeos DG; eodem modoprobatur portionem folidi 
rotundi FOGN inter E & F «qualem effe folido cxcauato F 
KZX poft ablatum conum, cuius vertex E & bafeos femidia- 
meter I F : & igitur fi a portione folidi rotundi data F K C B , 


4 « 

iufcraturquadruplura conorum ad verticem datorum FEF» 
DE Gi relinquetur folidum quatfituro rotundum FO G N. Si 
vero daretur centrum grauitatis folidi rotundi ABC & cen- 
trum ablati A F K ; daretur etiam centrum grauitatis portio* 
nis FKCB, quo dato vna cum centro grauitatis conorum ab- 
firahendorum, datur etiam centrum grauitatis portionis ex* 
cauata: > qua; cum folido rotundo FOGNeft proportionali- 
ter analoga, vt liquet ex demonftratione ;ergo darurctiam 
centrum grauitatis folidi rotundi FOG.Sunc etiam alii huius 
propofitioniscafus, fed hoc intellego in reliquis nulla re- 
flat difficultas. 

prop. «. problema; 

S it folidum rotundum fetflum per diametrum A E, plano 
normaliadbafem circularem a diametro BC, & inter- 
fc&ionc cum plano exciens figuram BAC . Sit FAEG 
parallcllogramum , & deferibatur linea A L D cius natura: , 
v t d Ucla refla H L vteunque bafi B C parallella , refloe H K, 
IK, KL, fint continue proportionales . ex data folidi rotundi 
ABC ad cylindrum d3tum ratione , oportet figura: ALDEK 
quadraturam inucnirc.ducaturrefla vteunque HIKLNfqua* 
dratum a Jarcrc IK, hoc cft reflangnlum HKL cft quarta pars 
quadrati ex IN; & ideo reflangulum HKL ett ad circulum ex 
diametro I N in ratione compo/ica ex ratione fubquadrupla 
& ex ratione quadrati diametri ad circulum; fed punflum K 
iumptum cft arbitrarie ; & proinde cylindricus reflus ex ba- 
fc ALDEK in altitudinem H K cft ad folidum rotundum AB 
C in ratione compoiita ex ratione fubquadrupla & cx ratio- 
ne quadrati diametri ad circulum ; & ideo quadruplum cy- 
lindrici pr^difli cft a J folidum rotundum ABC, vt quadra- 
tum diametri ad circulum, hoc eft , vrparallellrpipedum re* 
«angulum ad cylindrum eiufdem altitudinis fibi inferiptu , 
« permutando, quadruplum cylindrici cft ad paralJcJlipi* 

pe duin 
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pedum vt folidutc rotundum ad cylindrum; & proinde da* 
tur ratio quadrupli cylindriciad parallelljpipedura , & ideo 
datur cylindrici cubatura» & bafeos ALDEK quadratura. 



Ex demonfiratione etiam manifeftum cft folidum rotun- 
dum ABC efle ligura: A LDEK analogum tam in magnitu- 
dine quam in grauitate , quoniam eadem quae demonftran- 
tur dc totis , eodem modo demonflrari polTunt de partibus 
coruiupropcmjonalibus; & igitur centrum grauitatis folidi 
rotundi cft centrum aequilibrii figurae . 

Hinc etiam manifeftum cft cylindricum cuius bafis AkED 
L & altitudo duplum efie trunci cylindrici redii cuius ba» 
ns AIBE fe&i a plano in angulo femirc&oinclinante, & per 
redam AE bafeos planum fecantc; hoc autem trunco dato > 
datur quilibet alius truncus per eandem retSara A Eabfcif- 
fus> quoniam tales trunci inter fe funt vt altitudines , vel vc 

‘ ‘ ' “ di- 
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inclinationum tangentes» quod facile e (t 'demon ftra tu. '* 

Nullo quoque negotio dcmonftratur huius problematis 
conuerfum , nempe ex datis figurar alicuius quadratura & 
grauitatis centro; folidi alicuius rotundi ad cylindrum dati* 
proportionem, & eius centrum grauitatis, inucnirc . 

P R O P. 23. THEOREMA. 

Si cylindri tus rttlui exi/lens fuper quilibet /gura, fecctur piant \ 
quilibet truncus huius cylindrici erit ad (elidunt rotundum or- 
tum ex eiusbafe rotatacirca communem fetttenem lafeos ( fiopus 
tjl) pr odutta & plani [ecantis, vt altitudo cylindrici ad circum ■ 
ferentiam circuli, cuius femidiameter td radius rotationis . 



nis interfodio plani cum cylindrico fiat figura R G H Q. pro-' 
Statur planum focanj donec bafeos D CP planum focct ia 

reda 


v£&sk 7*& planum AB Irtte&a MN:& ipun^oquoJibcc 
I K hew>pe Lj ducator eidem I K perpendiculareplaiiu 
OLPjfccans plana IkMN, DFC, normaliter in rectis O L, E 
PjlitqueperpendicuIafisinLPrectaOP. Supponimus hicK 
I effe axem rotacionis; & rectam P L illi normalem , appella- 
mus radium rotationis, dico truncum cylindrici RQDC efle 
fad foliduro rotundum ortum ex roratione figurf DE FC cir* 
«ai 1K axem rorationis , vtOP-alritudo cylindrici ad circum- 
ferentiam circuli) cuius femidiameter cft radius rotationis 
LP. per balem DEFC ducatur «biiibet tecta E F, a bafeos 
circumferentia vtrinque terminata in E & F> quas producta > 
exi rotationis normaliter incidat in puncto V= a punctis E>F, 
excitemur perpendiculares bafeos plano E H > F G , a plano 
fecanre terminata» in H & G , quas nccdfario funt in fuperfi- 
Cie trunciob cylindricum rectum , ducaturque V H recta » 
«juasnccelfarioexiftitin IkMN plano fecanre: manifolium 
cft triangula OLP, Hfi V, rcctangula ad P & E (cum habeat 
angulos OLP , HEV , asquales inclinationi plani fccantis 1 K 
M N ) clfe fimilia ; & ducta recta G V, ob eandem rationem 
•fimilia funt triangula HEV>GFV, cumque GF iit paralleli» 
recta: HE , & EF in dircctumEVicoincidcnc rectas G V,HVj 
in. vnam rectam plani iKMN.erirqueGHEF communis in- 
terfectio plani GFV,planoO PL paraJlcllb cum trunco cy- 
lindriciRQpC-patetergo OPad PLelTe» vtHE ad E V; & 
ideo vt OP ad circum ferentiam circuli cuius lemidiameter 9 
-L.iraHEatj circumferentiam circuli cuius femidiamctef-E 

V j & vt O P ad circumferentiam circuli cuius femidiameter 
-P L* ita (lc cliqoos ccrriinos in eandem altaendinetn »netttpe 
femifleni rectacEV, ducendo) trianguluoiiH E V ad Circu- 
lum cuius femidiameter E V: eodem modo demonftratur 
.cjffc, vt OPad circuraferentiamcircali, cuius femidiaraettr 
PLjita triangulum GFV ad circulum , cuius. lemidiameter' F 

V : eft igitur totum triangulum GFV ad totum circulum 
cuius femidiameter F V > ita ablatum triangulum H E V ad 

G abla* 



ablatum circulum eoius femidiaraeter E V; & prairideiaeti 
dem ratione erit relictum trapezium GF EH ad relictam ar- 
millam circularem genitam ex reuolutione rcctcFE cicca 
axem rotationis I K , nempe in tationc O P ad circumferen- 
tiam circuli» cuius femidiameeerLP; atque hcc proportib 
eodem modo dcmonftratur de omnibus redis dudis in bar 
fe D E F C> qua; ( II opus eft ) producar, in axem rotationis I 
K normaliter incidunt; atque ex omnibus iftis redisconflar 
tur ipfa bafis DC; ex omnibus trapeziis fuper iftis redis de* 
(criptis conflatur truncus RQ£)C> & ex omnibus armillis ab 
iftarum redarum reuolutione genitis» conflatur (olidum ro- 
tundum genitum a reuolutione bafeos circa axem rotatio- 
nis 1 K;& proinde vt vna antecedentium ad vnam confcque* 
tium>nimirum OP altitudo cylindri ad circumferentiam cirt 
culi cuius femidiameter PL radius nempe rotationis » ita 
omnes antecedentes» nimirum omnia trapezia» hoc eft» tru* 
cus RQDC > ad omnes confequentes » nempe omnes armil- 
las circulares, hoc eft » folidum rotundum ortum ex rotatio* 
ne figura; DC circa axem 1K> quod dcmonftrarc oportuit . 

Hoc eheorema eodem mododemonftratur de truncoftr: 
periore, fi figura AB concipiatur rotari circa redam M N. 

Patet ex dcmonftratione truncum RQDC & folidum ro* 
tundum ortum ex reuolutione bafeos D C circa axem rota-, 
tionis 1 K » ede quantitates magnitudine 6c grauirate analo- 
gas, quoniamcadem proportio quae demonftratur inter in- 
tegras» eodem modo dcmonftr atur de carum partibus pror 
portionalibus * 

In fcquentibus notandum ( quando loquimur de fuperfi- 
eje cylindrici vel trunci) nos intclligerc folam fupcrficicm 
fine bafibus; hoc eft nunquam coniideramus figuras quae 
funt cylindrici bafes » nec communem fcdionem plani cy- 
lindricum fccantis . 


pRor, 



po fixis i tfua in anttctdcnte j (uftrfhkt tritici erit ad (uf&\ 
fiam (olidi rotundi orti en cius btft ut au cirta ctmmnnem (b- 
tttontm bttfccs {fi «pus cfl)producl*& pleni («antis ,vt sititu- 
do cyliddrici od circumferentiam cirtuii cuius (cmidumtttr cft 
radius rotationis. 

F igura 6e praeparatio fint eaedem ficut in antecederite> dii 
co fuperficiem trunci RQDC efle ad fuperfiriem folidi 
rotundi orti cx roratione figurat DE FC circa I FCaxem rota- 
tiones, vt O P altitudo cylmdiici ad circumferentiam circuli 
cuius femidiameter eft radius rotationis L P. in anteceden- 
te demonftratum eft O Peflc ad circumferentiam circuli cu-” 
jus femidiameter PL > vt HE ad circumferentiam circuli cu- 
jus femidiameter EV: atque haec proportio eodem modo 
riemonftratur de omnibus redis in fupcrficic trunci RQDC 
ad bafem BEFCpcrpcndicularibus.ad omnes circumferen- 
tias circulorum ab carum pundis infimis in circumrotatio- 
nc deferiptas; atque ex omnibus illis redis conflatur ipfa fu- 
perficies trunci, & cx omnibus circumferentiis circulorum 
ab infimis redarum pundis feu a bafeos ambitu dcfcr/ptis» 
conflatur fuperficies folidi rotundi orti cx rotatione bafeos 
circa axem 1 K ; & ideo vt vna antecedentium ad vnara con- 
kquentiuou ncmpeOPaltitudocylindrici ad circumferen- 
tiam circuli cuius femediameter ell LP radius rotationis, ita 
omnes antecedentes, hoc eft, Inpcrficics trunci RQDC, ad 
omnes confcqucnres, hoc eft, fupctficicm folidi rotundi or- 
ti cx rotatione bafeos DEFC circa axem rotationis lK>quod 
erat demooftrandum. Hoc etiam theorema demonflratur 
cpdem modo detrunco fupcriorefi figura AB concipiatur 
rorari circa redam MN. 

Patet ex dcmonftratione fuperficiem trunci R Q D C Sc 
fuperficiem folidi rotundi orti cx rotatione bafeos DEPC 

G a circa 
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circa «em rotatwnif.fiC, effc qaantrtltef magnitudine & 
grauitate analogas , quoniam eadem proportio qua: demo» 

. Aratur efle inter tota* , eodem modo demonfifatur effe in- 
. ter partes catum proportionales . 

, P R 0 P. a*, THMO&BMA. 


Etfdcm pofttis , fuppo nendo angulum inclinationis. Plani /nantis 
i tum trafc cylindrici {/opus tft ) produtla, t(ft femirteium , fle» 
quadratum ftmidtamttri anuli aqualis /uper fidei f olidi rtttkp* 
• di duplum e/fc fupcrficiti trunci. ■■■ 

B St enirnc' prarced.cnte» vt altitudo cylindrici adcircS- 
fqentiam circuli cuius fcmidiamccer eft radius rota- 
.tionis» irafupergeies trunci ad fupcrficiem folidi rotundi; 
in hoc autem cafu , quando angulus inclinationis eft fetnire- 
l<tus, altitudo cylindrici cft a:quaiis radio rotationis, •& ideo 
noftro cafu, vt femidiameter ad fui circumferentiam , ita 
Juperfjcies trunci ad fuperficicm /olidi rotundi, vt autem 
Jcmidiamcter ad circumferentiam' ita femhfis quadrati fe- 
inidiamctriad circulum, & i deo vc fcmiftis quadrati femi- 
f '?:"?- Ct " ad J ,fC fl ulura > ici foperfeies trunci ad fuperficicni 

V & , c , OnUerfend0 *P cr, »ntando> eccuius cft 
.^dfupcrficiem folidi rotundi vt femiffis quadraci femidia- 
inctri ad lupcrficicm trunci ; fcd circulus iupponitur arqua- 
lupcrnrtci folidi rotundi, & igitur fcmiffisquadraci-femi- 
d.amctn dims circuli afqual-s eU; fuperficiei trunci , «St ideo* 

£a dup ‘ um » *■*. 

dcmofft Pr, ' CC ‘^ n ‘r ^ ’ ^politione, eodem ptorfus raod» 

,1o“ “Su * vel nl* gwilis 

rum , c „,,. cl P luriu, n ^mearum quarumcanque fiuerdaa^ 

/«nperenim??f VC ^ inoram norrcJaudchtlUnj , 

P m ad fuperficics cylindrici ic&i fuper linea vel li- 
neis 



_ hei» 4 plano refcftas» fi^perSfiesrotund* ex Iinc^ vel linea- 
rum rotatione geniu: przdi&as habent rationes. , 

r jt o p, 2 6 . thbore.ua. 

Bifdem pofitis qua in antecedente ; Dico cubum femidiametri fpha- 
p r* aqualts foltdo rotundo, ejfe ad truncum vetrja ad duo . 

* ■ ■ - .. .ir' . ! . ; v .T 

E Sc enim ( in hqc eafu ) truncus ad foiidum rotundum vc 
lernidiarneter adfui circumferentiam) faoccftj vt du- 
plum quadrati femidiametri ad quadruplum circuli, hoc eft, 
Vt j; cubi femidiametri ad fpharram ;cfl igitur truncus ad 

foiidum rotundum-» v» i.cubi femidiametrjadfpba*ram;& 

conuertendo& permutando, folidu rotundum eftad fph*- 
ram vt truncus ad 2 cubi femidiametri; fed fphzra fupponi» 

tur a: qualis folidh rotundo; & jdeo ± cubi femidiametri 

Iphacix dl^rqoalis truoco, arcubus femidiametri adfui *. 

raciohfoiiiabet quam 3 ad 2 ; & ideo ^ubus femidiametri 
fplizia^d truncum eandem habet rationem, quod demon- 
ftrandumerat. 

t fi 0 P. 37 . THEOREMA. 

St dut cylindrici rc8i,qiti<uqqat aquiaki > fetentur apianis qui- 
. buf cunque > vnufquifqut in duos truncos -,proportit t f olidi rotun 
di orti ex rotatione bafeos cylindrici circa communem bafeos ( (i 
opus efl)pr^duclacum Plano f (cante inttrftEliontm , ad fohdufn,_ 
rotundum ortum ex fitnili ait er tus cylindrici bafeos rotatione efl. 

\ compofya eje dtretta. proportione radiorum rotationis & dirttt^ 
ft r t>portme {fttoymm cyltttdriet inferiorum . 



S lot djwcyltodrict *e£i (rquiaJe* AB&>, NMOYXZ.fel 
fibusDC,X YZf{M7Ifcntes>«t-pNtii9- interfeci* Vittrf- 
quifque in duos truncos ; nempe cylindricus A B C D fit in- 
terfc«ausj plano kHFG in truncos- AB 47, 47 DC, & cylin- 
dricus NMOYXZ 3 plano PSVR in truncos NM07$ jj 7 6 < 
Z X Y. Sint plani H FGk cum : bafium planis cylindrici parah 
lellanrai ( fiopu» eft >produ<ais, I>C, O B, ineerfc&ioncs * 
re&a* KH> GF; fincq ue plani PSVR cum planis bafium cyliri» 
adnici J>a«Jlcil«iumNtoOiZXY, ( fi opus eft ) produSis, ia-* 



terfeftiones ,rc Aae R P> V S. Sintque plana re&is F G , S V,’ 
pormalia, quae plana fccanria intcrfecanc in rectis IE, QT, & 
plana bafium DC, ZXY, ( fi opus efl^produtfa , n rc(iiis Ltj 
&T;fintquc anguli ILE, Q&T jrcdi.Manifcftum ei» ex hu- 
;u» aj, pofitis HFGK) PS VR, planis fecantibus & GF, VS> 
rbtationis axibus, LE, c^T, eflT! b rorationis radios". : Dico igi- 
turfolidum rot undum ortumex rotatione fighr* D C circa 
V h cilc ad folidum rotundum ortum cx rotatione iiq urje Z 
** ‘ ' ' XV 


tj 


XY circa VS, ia ratione compofita ex proportio W trunci 3 * 

CD ad truncum 5*7 YXZ & cx prapor tioac radii, rotationis 
LE ad radium rotationis &T . Ratio folidi rotundi orti ex fi- 
gura D C ad folidum ortum e* figura Z X Y, eft compofita , 
ratione folidi rotundi ex D C orti ad truncum 34- C D, ex 
ratione trunci 3 4 C D ad truncum i 6 jYXZ 3 2 ccx ratione 
trunci ^6yYXZ ad folidum rotundum ex ZXY ortum; fed ra- 
tio folidi rotundi ex DC orti ad truncum *4 CD eft arqualis 
rationi circumferenti? circuli ex femidiametro LE deferipti ij' 
ndlL altitudinem cylindrici: & ratio trunci 567 YXZ ad fo> hlua *» 
iidutn rotundum ex YXZ ortum eft «qualis rarioni Q<£feii 
I L altitudinis cylindrici ad circumferentiam circuli ex (c- 
midiametro T& deferipti 1 & proinde ratio folidi rotundi 
nrtiex D C ad folidum rotundum ortum ex ZXY eft compo- 
iita» ex ratione trunci 74 CD ad truncum j^YXZ» ex ra- 
sione circumferenti* circuli cx femidiametro L E deferipti 
ad re< 2 am IL,& exratione redi* IL ad circumferentiam cir* 
culi cx femidiametro T & deferipti j fed h* du* poftrem* ra- 
tiones componunt rationem circumferenti* circuli cx ferai* 
diametro L E deferipti ad circumferentiam circuli ex femi- 
diametro T& deferipti, qu* eadem eft cum ratione femidia* 
metri LE ad femidiamerrum T &i & proinde folidum rotun- 
dum ortum cx rotatione figur* DC circa axem FG eft ad fo- 
lidum rotundum cx rotatione figur* X Y Z circa axem V Sin 
ratione compofita cx proportione trunci inferioris 34 CD 
ad truncum inferiorem 567 YXZ, & cx proportione radii ro- 
tationis ELad radium rotationis T&9 quod dcmonftraa- 
dum erat * 

P R O P. 28 . THEOREMA. 

Eifdtm pf/iiis qua in antecedente ; Proportio (uperficiei folidi rotnd- 
dt orti ex rotatione bafeos cylindrici circa communem bafeos((! 
opusefl ) produnt cum plano fteantt interfttt tonem ,ad (nptr fi- 
dem 



4 (ttm fhliditoinnii orti id fmili alttriis tfUndnct btftit 
ttont-i tfi rempojita ex dirett* frop«rtic*c r»di»rnrrtret itioni t & 
'■ dirttf* ftofortlont /uftr/curum truncorum inferiorum, T 

• - - ■' - ' - • 

F igura & pr* parat io fine eatdem ficuc in antecedente * 
Dico fuperficiem folidi rotundi orti ex rotatione figu* 
rar DC circa GFefic ad fuperficiem folidi rotundi orti e# 
rotatione ffgurse ZXY circa V S in ratione compofita ex prt>i 
portione fuperficiei trunci 54 CD ad foperficiem trunci 5 6 f 
YXZ & ex proportione radii rotationis LE^d radiutri rora- 
tionis &T. Ratio fuperficiei folidi rbtUndiorti ex 'figura Di 
Cad fuperficiem folidi rotundi orti ex figura ZXY efteom- 
pofica, cx ratione fuperficiei folidi rotundi ex DC orti ad f «2 
peificiem trunci 5 4G-D> exratfone fuperficiei trunci J4G 
D ad fuperficiem trunci 5 6 7 Y X Z, & ex ratione fuperficiei 
trunci 5 6 7 YXZ ad fuperficiem folidi rotundi ex Z X Y orti** 
fcd ratio fuperficiei folidi rotundi ex D C orti ad /upcrficif 
luit trunci i4CD cfi a?qual/s rationi circumferentia; circuli ex 
* femidiametro LE deferipti ad 1 L altitudinem cylindrici: 8 t 
rario fuperficiei trunci 5 67 YXZ ad fuperficiem folidi rotun- 
di cx YXZ ortieft icjualis rationi Q<£- fcu 1 JL altitudinis cy- 
lindrici ad circumferentiam circuiiexfcmidiamctroTe^de^ 
fcrtptJi & proinde ratio , fuperficiei folidi rotundi orti cx D 
•Cad fuperficiem folidirotundi orti exZXY,cft compofita 
ex ratione fuperficiei trunci ^CD ad fuperficiem trunci 
5*7 Y X Z , ex ratione circumferentiae circuli ex femidiame- 
tro LE deferipti adre&am I L > & ex ratione retf* I L ad cir- 
cumferentiam circuli ex fcraidiamecro T & ; fed ha? dua? po- 
tocnx rationes componunt rationem circumferentis cir- 
culi ex femidiametro L E deferipti ad circumferentiam cir- 
culi cx femidiametro T& deferipti, qu* eadem eft cum ra- 
tione femidiametri LE ad femidiametrum T&; & proinde 
fuperficies folidi rotundi orti cx rotatione figura? D C circa 
axem FG cft ad fupcrfiderafoiidirotundiortiexrptationc 



....... „ . S7 

®g iir*XYZ circi axem VS in racione compofita > ex propor- 
tione fupcrficici trunci inferioris J4 C D ad fupei ficietn tri- 
ci inferioris 557 Y X Z & ex proportione radii rotationis E L 
ad radium rotationis T&> quod dcraonftrandura erat. 

Hoc Theorema etiam locum habet eodemque modo de* 
monrtratur in fuperficicbus rotundis genitis a rotatione Ii« 
«e* vel linearum quarumcunque figuram non comprehen- 
dentium. 1 

P R 0 P, 2$. THEOREMA . 

Si fuper qualibet figura circa axemintelligatur cylindricus retlus , 
ita fetius * plano in duos truncos > vt planum per oppofitarum cy 
lindrici bafium axes dutlumy fiat plano fecant i normale-, truncus 
vnns erit ad truncum alterum reciproce > vt paries radii rotatie - 
71 is ref 'tfl* a centro grauuatts figura . 

S Vpcr qualibet figura L K M circa axem K N fit cylindri- 
cus re&us ABDMLk fc&us in truncos ABDZYi , ZYj 
KLM, a pUno E T V G ad planum ACNk , per oppofitarum 
cylindrici bafium axes AC> KN> duftum, normali; fint P,0» 
centragrauitacis bafium oppofitarum, qux iunganrur re&a 
PO. Producatur planum fecans» donec axes AC,KN (G opus 
efi ) produ&osinrerfecctin pungis F»S;& in cofdem axes 
( fi opus efi ) produ&os fint perpendiculares F I> S Q; mani* 
fefiumeft FlSOcfleparalldlogrammura rc<aangulum>itcm 
f I cflfc cylindiici altitudinem, & IS rotationis radium» quip- 
pe ad intcrfe&ioncm plani fecancis & bafeos L K M nempe 
rc&am TV cft perpendicularis, quoniam ducitur in plano F 
OSI , quod vtrique plano & fccanti & bafeos LKMcft nor* 
male. Dico truncum ABDZYz cflTc ad truncum 2YZ 
MLK vt reciproce Io ad OS. amediis pun&is re&arum 
FI,QS> nempe H, R> ducantur rcftx HS (> RF, necnon 
H R fccans 0 F in X j erunt itaque inter fe paralldlx & 

H arqua- 



3 $ 

aequales F ly PO, QS» item FQ, H R> IS, itero £R» H S« r 
Quoniam FR bifariam fecat QS, bifariam quoque fecabic 
in triangulo FQS omnes re&as ipfi QS «quidiftantes; & pro« 
inde bifariam fecabit omnes diametros redtangulorum in 
trunco AB DZ Y t a plano FIS Q normaliter fecatorum; & 
ideo tranfibit per centra grauitatis omnium eorundem re- 
&angulorum> cumque ipfc truncus confletur ex omnibus 
iHis reftangulis; idcirco tranfibit etiam rena FR per ccn* 



trum grauitatis ipfius trunci, hoc fupponaturcfTc 3: eodem 
modo dcmonftratur in HS e fle centrum grauitatis trunci Y£ 
MLki •' cum ergo X medium punflum rc&a: OPfit centrum 
grauitatis totius cylindrici ; fi a 3 per X producatur re&a 3 X 
4 donec rc&am H S interfccct in 4 > erit 4 centrum grauita- 
tis 


ti$ trunci YZMLKi: Sc quia triaagulaXR/ , Xfy » funt fimi* 
lia propter paraliellas K F, H S, eft vt X 4 ad X s ita X H ad X 
R, hoc eft, IO ad OS; fed vt X4 ad Xj ita truncus A B D Z Y * 
ad truncum YZMiKa; & proinde uc truncus ABDZYa ad 
truncum YZKMK2 ita rcciprocc IO ad OS, quod demon* 
ftranduracrac, 

CONSECTARIVM. 

E T proinde componendo totus cylindricus A B D M L K 
eft ad truncum inferiorem Y Z ML K2 yr radius roratio* 
nis IS ad diftantiam inter centrum grauitatis figur* & axem 
rotationis eiufdem nempe OS. 

P R o p. 30. THEOREMA, 

Ei C 'iens pofitis qus in antecedente ; fu ter fici es trunc i vnius e fi ad fst J 
perficam trunci alterius rtciprecty vt partes radij rotationis 
refetta a centro grauitatis perimetri f gura , 

E A dem fit figura & prarparario, qua: in antecedentedioc 
foJum excepto , quod O, P, punfla nunc fupponantur 
eiie contra grauitatis perimetrorum bafium oppofitarum. 
Dico fnpcrficiem trunci ABDZY 2 cfle ad fuperficicm trunci 
2^ ZMLK,vt reciproce IO ad OS. A mediis punflis reflarunt 
FI, QS, nempe H» R, ducantur refl* HS> RF.necnonHR fe* 
cans OPinX ; erunt itaque inter fc paralleli* & aquales re- 
fla: Fi> Po> QS, item FQ, HR, IS, item FR, H S. Quoniam F R. 
bifariam fecat QS, bifariam quoque fecabit in triangulo F Q 
S omnes reflas ipli QS atquidiftantes, & proinde bifariam 
fccabit omnes diametros reflanguloru in trunco ABD ZYa 
apiano FI SQ normaliter fecatorum; &ideo tranlibitpcr 
omnia centragrauitatis oppofitorum laterum bali cylindri- 
ci perpendicularium vniufcuiufque ex iliis reflangulis, quo* 

H 2 niam 



nhra in medio di*m4tri eft centrum grauitatis late rura op- 
politorum ; curaq; ipfa trunci fuperficies confletur ex omni-' 
busiftls lateribus oppofiris bafi cylindrici perpendiculari* 
bus> idcirco tranfibit etiam re$a FR per centrum grauitatis 
fupcrficiei ipfius trunci, hoc fupponatur 3: eodem modo de** 
monflracur in H S e fle centrum grauitatis fupcrficiei trunci 
YZMLK2; cum ergoX medium puntfum redtx O P lit centru. 
grauitatis totius fuperficie/cylindrici» fi a^per X produca- 
tur reda 5X4 donec re 3 am HSrnterfecct in 4, erit 4 ccntru 
grauitatis fuperficici trunci YzMLkz •' & quia triangula XR. 
3, XH4, funt fimilia propter parallellas RF» HS> eft VCX4 ad 
X3 itaXHadXR»hoceft 1 O adoS;fcd vtX4adX$ita fu* 
perficies trunci ABDZY2 ad fuperficiem trunci YzMLKaj Sc 
proinde, vt fuperficies trunci ABDZY2 ad fuperficiem trun- 
ciYzMLKa ,itareciproce l OadoSquoddemonftrandun» 

cr 3 j. 

CONSECTARIVM. 

E T componendototafuperficiescylindrici ABDMLk 
cft ad fuperficiem trunci inferioris YZM LK2 vc radius 
locationis IS ad interceptam inter centrum grauitatis pe»ir 
metri figurx& axem rotationis ciufdcm nempe oS. 

Demonfirantur quoque hxc eodem modo in truncis infi- 
gentibus Jincx vel lineis quibufeunque figuram non con> 
prehcndcntibus»fi modoiint ad axem. 

Dux prxcedente s propofitiones funt etiam ver? in omni 
cylindrico» fcd intricata cft conftru&io generali dcniouflra- 
tioni inferuiens , & ideo nofl rum intentum alio mod 0 euin- 
cemus. 

PROP. 31, THEOREMA . 

Sijint dus figura quacunque (ires axes » qua fic retentur vt axes ro- 
tationis fint figura vniuftuiufqut axi normales j ratio vnius [0 • 
trt i ** \A\ aUud fetidum ex eadem genitum » 

(Om- 
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imponitur tH ratione direita figura ad figuram j & ex ratione 
dirttts interceptu inter centrum gr auctatis & axem rotationi* 
vnius figura ad fimiltm interceptam alterius figura , 

S int duf figur? qufcunqoe ABC, HIL, circa axes B F, IM, 
qu? rotentur circa rctfas E G , M O, axes figurarum ( ii 
opus eft) produtfos BF> IN , normaliter fecantes in pun&is 
F> N, fintque figurarum ABCj H1L> centra grauitatis D , K. 
Dico rationem , foiidi orti ex figura ABC rotata circa rc<fta 
E G ad folidum ortum ex figura HI L rotata circa re&ara M 
O, componi ex ratione figuif AB Cad figuram HI L&ex 
jra t ione DF ad KN. Super figuris A B C> H 1 L > iatcJJigantur 
cylindrici redii jquialti fcdii a planis tranfeuntibus per EG S 
M O , rc&as > vnufquifque in duos truncos nempe fuperio- 
rem & inferiorem . Ratio foiidi ex A B C orti ad folidum ex 
H 1 L ortum > componitur ex ratione trunciinferioris cylin- 
drici fuper ABC ad truncum inferiorem cylindrici fuper II I 



L, & ex ratione radii rotationis figur$ A B C ad radium ro- 
tationis figur; H I L ; ied truncus inferior cylindrici fuper A 
B C eft ad truncum inferiorem cylindrici fuper H I L in ra- 
tione compofita, ex ratione trunci inferioris cylindrici At- 
per ABC ad totum cylindricum fuper ABC , ex ratione to- 


tius cylindrici fuper ABC ad totum cylindricum fuperHIL,' 
& ex ratione totius cylindrici fuper H i L ad truncum fui in- 
feriorem : fed truncus inferior cylindrici fuper A B C eft ad 
totum cylindricum > vt FD ad rotationis radium figur? ABC 
cx confedario huius 29 conuertcndo, 8e cylindricus fuper 
ABC eftad cylindricum fuperHIL vt figura ABC adfigu- 
ram HIL , item cylindricus fuper H I L eft ad truncum fuutn 
inferiorem ve radius rotationis figurj HIL ad ltN, exconfe- 
dario huius 2 9 ; 8c proinde ratio trunci inferioris cylindrici 
fuper ABC ad truncum inferiorem cylindrici fuper HIL co- 
ponitur ex ratione reda? D F ad rotationis radium figura: A 
BC, cx ratione figura? A B C, ad figuram H I L» & ex ratione 
radii rotationis figura: HIL ad redam k N : Se ideo ratio fo- 
lidi orti cx rotatione figura: ABC ad folidum ortum ex ro- 
tationefigura: H l Lcomponitur, exrationefigur* ABCad 
figuram HIL, ex ratione reda: D F ad radium rotationis fi- 
gura: ABC» ex ratione radii rotationis figura: ABC ad radiu 
rotationis figura: H I L,Secx ratione radii rotationis figura: 
HIL ad redam K N ; fed tres poftrcma: rationes componunC 
rationem D F ad K N ; & igitur ratio folidi orti ex rotatione 
figura: ABC circa EG ad folidum ortum cx rotatione figuras 
HIL circa M O componitur cx ratione figura* ABCad figu- 
ram HIL, 5 c ex rationcinterccpta?inter centrum grauitatis 
figura: ABC & eius axem rotationis, nempe DF, ad interi 
ceptam inter centrum grauitatis figura: HIL Se ciufdcm 
axem rotationis, nempe KN,quod dcmonftrare oportuit. 

P R O r. 32. THEOREMA . 

Eifdtm pe/itis , qua in antecedente-, ratio Superficiei vnius folidi 
trti tx tali rotatione ad fuperji nem alterius J olidi ex eadem ge- 
niti y componitur tx ratione direfia perimetrorum figurarum & 
ex ratione direffa interceptarum inter centra grauitatis perime • 
l^firumdr axes rotationis . 


Eadem 



E jedem fine figura; & praeparatio qu* i*n antecedente $ 
hoc folum excepto, quod D, K, pun2a , nunc fuppona- 
tur eflTe centra grauitatis perimetrorum figurarum. Dico ra* 
tionem fuperficici folidi orti ex figura ABC rotata circa re- 
tfam E G ad fuperficiem folidi orti ex figura HIL rotata cir- 
ca re&am MO , componi ex ratione perimetri ABCadperi- 
fiietrum HI L&cx ratione DF ad KN. Super figuris ABC,. 
HlL.intelligantur cylindrici redii arquialti > fcdi apianis 
tranfeuntibusper EG.MO, redias, vnufquifque in duos 
truncos , nempe fuperiorem & inferiorem . Katio fuperficiei 
folidi ex AB Corti ad fuperficiem folidi ex HIL orti, com- 
ponitur cx ratione fuperficiei trunci inferioris cylindrici 
fuper A B C ad fuperficiem trunci inferioris cylindrici fuper 
HIL,& cx ratione radii rotationis figur* ABC ad radium 
totationis figurae H 1 L; fcd fnperficies trunci inferioris cy- 
lindrici fuper A B C cft ad fuperficiem trunci inferioris cy- 
lindrici fuper H I L in ratione compofita, ex ratione fuperfi- 
cici trunci inferioris cylindrici fuper ABC ad totam iuperfi- 
ciem cylindrici fuper ABC j ex ratione totius fuperficiei cy- 
lindrici fuper ABC ad totam fuperficiem cylindrici fuper H 
I L & cx ratione totius fuperficiei cylindrici fuper HIL ad 
fuperficiem trunci fui inferioris: fed fuperficics trunci infe. 
lioris cylindrici fuper ABCeftad totam fuperficiem cylin- 
drici vt FD ad rotationis radium figurg ABC ex confedtario 
huius 30 conucrtendo , & fuperficics cylindrici fuper ABC 
cft ad fuperficiem cylindrici fuper HILj vcpcrimccer ABC 
ad perimetrum HIL , irem fupcrficies cylindrici fuper H I L 
eft ad fuperficiem fui trunci inferioris vt radius rotationis 
figur? H I L ad K Ni & proinde ratio fuperficiei trunci infe- 
rioris cylindrici fuper ABC ad fuperficiem trunci inferioris 
cylindrici fupcrHlL componiturjex rationerctf g D F ad ra- 
dium rotationis figur? ABC > ex ratione perimetri ABC ad 
perimetrum HIL & cx ratione radii rotationis figurg HIL ad 

regiam K N ; & ideo ratio fuperficiei folidi orti cx rotatione 

.... fi- 
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tm.i di yela , eon altro , cbe qui pure 
diro poco apprcflflo. 

>-U er frattxmo vi dico,c voi JlcjJi , 
d.il detrovi , ritrovcrctc , cbe fu qlic fla 
Tucdeflma yela Florentina fi pojflon af- 
f esitare alere Pele influite , cd' ait re 
parte di effla , le quali fiett tuite qua- 
drxbili , quali per efemplo farebbono 
eo - mxr.tener ali' inter x rela qneila-. 
dclle duefne larzhezze da' piedi , ciui 
que Uo de' duc affl orixxontilidcU' Emi- 
s kro fra loro a squadra , chc con$ i:i’,:e 
le cotcbe , o pur le puncc A, B , lembi 
eflrcmi della f'ela intera , e collo fcor- 


Veli (etragonifmo demonftratkio.cum 
alus , qua: hic criam non diu poft fu- 
biungere aggrediar. 

Nunc auiem interea moneo, vofque 
lpfi ex hactenus diiftis facile deprehen- 
dens , ftiper hoc ipfo Florentino Velo 
infinita alia Veia potfe afiignari , alias- 
que iplitis parces , omnes tetragomfmi 
capaces ( 9 ) , qux exempli gratia fie- 
rent fervata integro Velo illa tuarum 
duarum ad pedes latitudinum , illo 
lcilicec duorum Hemispherii axmni_» 
horizontalium , fe normaliter invicem 
iecanniim , qui sungit terminos , feu 
cufpides A, B, extremos integri Carbafi 



[noianenti duc lembi oppoTi E F ci 
farsi, terminare full’ areo di que) mea 

VlXT? T'v C i e j !f. daal oalx pc 
Zli tleffi lembi E E detl' intera) per d, 
flanvegaxlid.l polo C , „ vertice 1 
■ tal arcoipoiche ntalmtmtra rufe, 
na d, quefl aure monite r,-lc , pii Iret 
te fer m verfo c„e per I' altro, f, tu, 

me-rir,‘" n f V° f°" ****** SCO 

TntZ.il' f,r ' > cbc I*' 1 ** alia rei 
m.rra thb-.a qualmque data proportio 
ne -li m-iirinxi , r cbe Perci i elU f, 

7; * ! 'n Vnf ,r r iat0 1 "airxto mino 
t f 11 " ‘Je . a C ;i i usuale U 
y-la intera : F tl endocbl la obi fl-tta 

’L 7 - n ii''r ■ rhc v * :u dirfi ,alla Pr, 
maru - Ia femore , come ia retta coi 

g'“ ■ 


limbos, & diminuta altera latitudine , 
feu diftantia inter duos reliquos op po- 
litos limbos E, E, ita ut terminent ad 
arcum illius femicirculi verticalis f qui 
tranfit per eofdem integri Carbali I mi- 
bos E , E ) per aqualem utr/nque di- 
ftantiam a polo C , feu vertice talis 
arcus ; fic enim , quodvis infinitorum.» 
eiufmodi Velorum , uno ex later"-», 
quim ex alio finitiorum , exadtiflime 
geometrice quadrari potefl. ita ut hoc 
ad integrum Velum quamcumque ob- 
tineat datam proportionem muaoris 
«"«qualitatis, ac prop eret aquale ut 
cuicumque dato quadrato , minori > 
quam fit quadratum axis, cui integrum 
Velum aquale e(t ; quandoquidem.» 
Aridius Velum , feu fecundarium , » 
dicere 



?? I 

fe&is DG.ftZj ducantur red*.#fy Qj, figuras ABC, NQP ,' 1 
tangentes in B> Q; 5t drcajedaff , fiqut axes, conci* 

piantur reuolui figura: A B C j Q NR» donec ex altera axium 
parce planum attingentes, efficiant figuras BLM , QTX , fibi 
ipfis aequales» fimilcs, & ad redas BH> EF ; Qa » Y 4 , eand£ 
prorfus politionem habentes ; fine figurarum B L M > QTX > 
centra graoitatis, O, V; ducantur in redas EF > Y 4 , perpen- 
diculares 01, Vj» iungatuur quoque redae DO , RV > redas 
J5H, Qa > interfccamcsin pundYsX>S ; manifeftum cftpun- 

; / ' f • **r ' r ^ 



■ftura K elTe centrum grauicatis integrae figura: B A C B L M 
Circa axem B H , item piindum S efle centrum grauitatis fi- 
gur* integrae QNPQTX circa axem Q»; patet quoque redas 
DG, kH, 01; item RZ,Sa, V?, efle inter fe aequales . Quonii 
figureBACBLM» QNPQTX funt circa axesBH>Qa, axibus 
rotatioriis E F> Y 4 , normales s igitur loiidura rotundum or- 
tum ex rotatione figura: B A C B L M circa redam EF eft ad 
folidum rotundum ortura ex rotatione figurae QNP QJXit 
ratione compofita cx ratione figurae B A CB L M ad figuram 
QNPQTX & ex ratione KH ad Sa per huius s ti fed folidum 
ortum ex figura BAC BLM rotata circa EFcft duplum foli- 
di orti ex figura BAC circa eandem EF rotata; item folidum 
ortu m ex figura QNP QTX rotata circa redam Y 4 eft duplu 

I (o- 


(olidi orti extfgura W f» rotata circa eandem Y+j figwi 
cooque BACBLM diipla^ft figur* BAC.& figura <}N P Q 
*TX figura QNP ; cumqite dimidia fint in eadem ratione cum 
fuis duplis; folidum rotUndum ortum ex figura ABC rotata 
circa rcftam E Ferit ad folidum rotundum ortum cx figura 
NQProrata circa redam Y4 in ratione compofita cx ratione 
figurat ABC ad figuram NQP & ex ratione K H ad 5 a, fcu O 
CadRZ, quoddemohftraxcopoWirit. ! J 

CONSECT ARIVM. 

S int {equitur > fi centra grauitatis figurarum a rotationis 
axibus «qualiter diftent, folida retundaex figurarum 
rotatione genita effc in direCta ratione ipsarum figurarum , 
quod fi figur* ipf* fint «quales > fcquitur folida rotunda ex 
earum rotatione genita efle in ratione direda intercepta- 
rum inter centra grauitatis & rotationis axes: quod fi inter- 
cepi* fint «quales & figur* > ctiamfi inter fe diflimillim** 
folida rotunda ex illis orca «qualia erunt . 

S C H O L l V MI 

E X didis manifefium cft inter duas quafcunque figuras 
tres cflTe rationes, nempe; figur* ad figur «mjfolidi ro- 
tundi cx rotatione vniul figur* geniti, ad folidum rotun- 
dum ex rotatione alterius figur* genitum , & interccptj in- 
ter centrum gravitatis 6c axem rotationis vnius 4 figurx ad fi- 
milcm interceptam alterius figur$> e quibus duasdatas CCS; 
tiara ignotam femper patefacere . 

P & O P. 34. THEOREMA, 

Sijint dutpgura quacunque) qua rotent ar circa axes qucfcurtquti ra- 
tio /u fer pei ei unius foUit orti ex tali rotatione adfuptrfoem al- 
terius 
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? iermi p>Udi t* 6 &e*»&iitr> eemptmmr ex dirr&* taua/u pcri-t 
metri *d ptrtmetrum & tx dirt 8 *rttitpsi»lcntptJL inter ceu*, 
tfum gravitatis perimetri & astem rotatienis vnwfignrt ad (i * , 

• miitm interceptam alterius figura , , . 

t •* _ • 

S int du* figar* quacunque AB C* N QPi qu* rotentur 
circa redas E F, Y4> fintqgecontragravitatisperimc-. 
erorum D»R> a quibus iaaxes rorationis E F» Y4, demittan- 
tur reds perpendiculares DG,RZ. dico rationem fuperficiei 
folidi orti ex figura ABC rotata circa redam E F adfuperfi- 
cicm folidi orti ex figuraiN Qprot.at3 circa redam Y 4 com- 
poni» ex ratione perimetri ABC ad periraetrum N QJP & cx 
ratione DG ad RZ. paraLlell* redis DG.RZ, ducantur redg 
BH> Q2, figuras ABCo NQP» taftgentcs in B>Q; Sc circa B H, 

Qi, ficut axes concipiantur reuolvifigur* ABC»QNP,do- 
nec ex altera axium parte in idem planum rcuolut* figuras 
efficiant BLM» QTXj fibi ipfis aquales , fimiles , & 3d redas 
BH» EF; Q2,Y4, eandem omnino politionem habentes. Sine 
perimetrorum BLM, QTX, centragrauitatis O» V ; ducantur 
in redas EF, Y4, perpendiculares O l» V j ; iungancur reda: 

DO , RV » redas BH,Q^> iqtcrfccantes in pundis K» S; ma- 
nifcftum cft pundumK ellcccncram grauicacis integri peri* 
metri BACBLMicfcque figura BACBLM circa axem BH;co- 
dcmroodopundumScfl centrum gravitatis integri perime- 
tri figut; QNJFQTX circa axem Ci2ipatet quoque redas DG 
KHjOl, item RZjSajVj.cfle inter fe «quales, quomam fi- 
gura BACBLM, QNPQTX,lunr circa axes BH,Q 2» axibus 
rotationis tF,Y4»nori$aleSiiguur fupcrfydcs folidi rotun- 
di or ti cx rotatione figura: BACBLM circa redam EFcft ad 
folid i rotundi fuperficiem orti cx rotatione figur* QNPQ 
T X in ratione compofita ex ratione pcrimesriBACBLMa4 
petimctn vm QNPQTX &exraiioncKHadS,2;fedfup«fi- 
cics folidi orti ex figuraBACBLM rotata cirta E Feli dupla « . 
fup.nfic ici folidi orti ex figura BAC rotata circa eandem E 

1 x F^tem 



ct 

V , icctn fopcrftcles folld! rotandi ofdCTf figura QN PQT 5 C 
rotata circa redam Y4 eft dupla fuperficiei foiidi orti ex fi- 
gura QNP rotata circa eandem Y4; perimetrum quoque 
BACBLM duplum eft perimetri B A C , & perimetrua» 
QNPQTX perimetri Q N P ( hoc eft fi figuras fe inui- 
cem tangant in pundo folummodo ; quod fi fe 'tetige- 
rint in reda linea , oportet imaginari aliquam diftantiolam 
Inter figurarum vniones , vt generalis fiat demonftratio > 
cumque dimidia fine in eadem ratione cum fuis duplis > fu- 
perficies foiidi rotundi orti ex figura ABC rotata circa re - 
dam E Ferit ad fuperficiem foiidi rotundi orti cx figura M 
Q_P rotata circa redam Y4 in ratione compofita > ex ratione 
perimetri ABC ad perimetrum NqP & cx ratione KHad S» 
feu DG ad RZ , quod dcmonftrare oportuit . 

CONSECTARIVM. 

H Incfcquitur, fi centra grauitatis perimetrorum aro- 
rationis axibus arqualiter diftenc , fuperficies folido- 
rum rotundorum cx rotatione genitorumefli in direda ra- 
tione ipforum perimetrorum , quod fi ipia perimetra fine 
jqualia» fuperficies folidorum rotundorum cx rotatione 
genitorum e fle in ratione direda interceptorum inter ccn- 
tra grauitatis perimetrorum & rotationis axes» quod fi in- 
tercepto fintfquales & perimetra jqualia, fuperficies foli- 
dorum rotundorum femper efie $qualcs . 

S C H O L 1 V M. 

E X didis ergo manifeftum eft inter duas quafcunque fif 
guras tres alias efie rationes a tribus procedentibus 
r 1 ... diuer ^ s,nem P e P e fi r nctriad perimetrum, fupcrficici 
foiidi rotundi ex roratione vnius figuro geniti adfuperfi* 
rotundi ex rotatione alterius figuro geniti, & 

in- 



Intercepi mter centrum grauitatis perimetri & axfem rota- 
tionis vniusfigurj ad fimilem interceptam alterius figurf > 
€ quibus duas datas tertiam ignotam femper patefacere. 

Eodem modo demonftrancur hjc omnia vniuerfaliter in 
omnibus» linea» vel lineis figuram non comprehendentibus, 
*’ta vt omnium dcmonftrationum geometricarum h$ fine 
maxime vniuerfales. 


P R 0 P. 31, T H E 0 X B M A. 

! . 1 

Omni f olidum rotundum aquale t(l cylindrico titio cuius bafis tfl fi- 

gura ex cuius rotatione gignitur folidum & altitudo circum- • 
ferentia circuli tn qua circumuoluitur centrum -"*"*• ’ 

grauitatis figura . ■ ' 

• • * 

S it figura quarcunquc AB cuius grauitatis centrum d 
cx figura: A B roratione circa re&am DF fiat folrdum* 
rotundum, quod dico eifc arqualc cylindrico cuius ba*> 
fis AB figura & altitudo circumferentia circuli , in qua cir- 
cumrotatur centrum grauitatis C . Sit repagulum H G K I 

* •s 



cuius centrum grauitatis U ex rotatione redanguli H G K I 
circa latus HI concipiatur fieri cyljndrus , &,c* grauicatu.m 

ccn* 
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centrisC> Ijin rc»4»iomsaxesDF>HI,,dcmittafiturp«p£ 
diculares rcdU C E, L 0> qu* funt rotationis radii ' maniic- 
flumcft cylanlfum genit oro ex rotatione re&anguIiHK cir- 
ca H I squalem effc folido cuius balis eft circulus ex radio £ 
K & altitudo H I > hoc eft folido cuius bafis efl rc&angulum 
ex I k in femicircumferentiam circuli cx radio I K vel totam 
circumferentiam ex radio O L & altitudo H I, quod idem elfc 
cum folido cuius bafis eft re&angulum Hk & altitudo cir- 
cumferentia circuli cx radio Q fed cylindrus ex rotatione , 
Hk circa HI eft ad folidum rotundum exrotationc AB circa 
ratione cotnpofita ex proportione figur* HK ad tigu» 
ram AB & retiis OF ad re&am E C fcu circumferentis radii 
OL ad cir comferentiam radii E C > atque folidum cuiu* bafi s 
HK & altitudo circumferentia radii O L> fcu cylindrus geni- 
tus ex rotatione figur? Hk circa HI, eft ad folidum cuius ba- 
fi* AB & altitudo circumferenm radii E C in eadem ratio- 
ne i & ideo cylindrus cx rotatione figur$ HKcirca H I eft ad 
folidum rotundum cx rotatione figurs AB circa DF vt idem 
prsdifluscylindrusad folidum cuius bafis A B & altitudo 
circumferentia circuli ex radio, E C ; & proinde folidum ro- 
tundum ex rotatione figur? ABcirca D F squale eft cylinr 
dricocuius bafis A B & altitudo circumferentia radii EC* 
quod dcmonftprc oportuit. 

* : c 

: P R Q P. 34 , r H.4L O R £ 2* A. 

• 1 ' / 

Cmni si f olidi rttp niifup trfeie 1 'aquulis ( fi reliangulo cuius 'bafis cfl 
Ptrimttcrfgura tx cuius rotuto* gtgmtur folidum & altt. ' 
iftdo f usum fer enti * in cjttaarcumfcrtur centrum gra* 
HiUtii Perimetri figuret, ' 

E lfdcm pofitis qns in antecedente, finr centra gravitatis 
perimetrorum figurarum H K» AB, pumfta L, Cj dico 
lupcrhcicm [olidi rotundi orti ex rotatione figurs ABcirca 

DF 



DFefife a^balem re&angulo culus bafis' eil perimerer figui 
tx AB&altirudocircumferentiaradii EC. manifcftumcft 
fuperficiem cylindri geniti ex rotatione re<ftanguliHK cir- 
ca HI {qualem elTc re<3angu!o cuius bafis eft circumferentia 
radii IK 8 c altitudo GK vna cum Ik, hoc eft redangulo cuius 
bafis circumferentia radii O L & altitudo totus figurat atti- 
bitus HG 4*GK + Kl >F»IH, quod idem eft cum rediangulb 
cuius bafis eft rcflanguli H K. ambitus & altitudo circumfe- 
rentia radii O L j fcd fuperficics cylindri geniti ex rotatio- 
ne redanguli H K circa HI eft ad fuperficiem folidi rotundi 
geniti ex figurae AB rotatione circa DF in ratione compofi- 
ta ex proportione ambitus figur* Hk ad ambitum fig arat AB 
& ex proportione re&* O L ad rc<ftam E C feu circurofcrcn huit*. 
tiat radii OL ad circumferentiam radii E C; atque re&angu- 
lum cuius bafis eft ambitus figurat HK & altitudo circumfc* 
rentia radii O L, fcu fupcrficics cylindri geniti ex rotatione 
re&anguli Hk circa HI, eft ad rc&angulura cuias bafis eft 
ambitus figura: A B & altitudo circumferentia radij E C in 
eadem ratione ; & ideo fuperficies cylindri geniti ex rota- 
tione rc<ft anguli Hk circa HI eft ad rc&angulum, cuius bafis 
eft ambitus figura: AB& altitudo circumferentia radii E C» 
Vtidem fuperficies ad fuperficiem folidi rotundi geniti ex 
rotatione figura: AB circa axem rotationis D Fi & proinde 
fupcrficics folidi rotundi orti ex rotatione figur* A B circa . 

DF «qualis eft re&angulo cuius bafis eft ambitus figur* 

A B & altitudo circumferentia radij E C, quod dctnonftrare 
Oportuit. • . 

Non diffimili fere methodo demonftratur h*c propoficio, 
Ctiamfi periractcr figur* non fit claufus . 

P R O P. yj. THEOREMA. 

Si cylindricus reflas fecctur plano ad bafem feminermalii truncus 

inferior aqualis erit cylindrico cuius bafis eadem cH cum ej/iu. 

Anci 



• drtci propofiti bafe , & bUttido , intercepta rt&i inter c enirun^ 
gravitatis bafeot& cem munem inttrfedtonmbafeot & plani fc 
tantis. 

S lot e?dem figurae , quae In antecedente : fuper figura 
AB (cuius gravitatis centrum C) concipiatur cylin- 
dricus rcdusSedus apiano bafem ABferoinormaiitcc 
f e cante in reda DF.- dico truncum eius inferiorem aequalem 
efie cylindrico fuper bafe AB habenti altitudinem E C • So- 
Yj • Jidum rotundum ortum ex rotatione figur$ AB circa re^am 
Jiuiut DF «quale eft cylindrico cuius bafis AB 6: altitudo circum- 
ferentia radij EC; atque idem folidum rotundum eft ad 

truncum inferiorem cylindrici redi fuper AB refcdatn i 
plano bafem AB feminormaliter fccantc in reda DF ut cir- 
cumferentia radij C E ad radium C E; fed cylindricus cuius 
bafis AB & altitudo circumferentia radii C E feu pr«didutn 
' I1U * folidum rotundum eft ad cylindricum cuius bafis AB&al- 
titudo EC, vccircurofgrcntia radii E C adECi & proinde 
truncus ille inferior reledus aequalis eft cylindrico cuius 
bafis AB Qi altitudo EC> quod dcmonftrare oportuit . 

. . t . » 

r.- '.<■ : f R O P. jS. THEOREMA. 

Si cylindricus rtttus fetetur Plane ad bafem ftmmrmali j fsptrfii 
aes trunci infer toris aqualis erit redangulo > t ut fis bafis e fi pe - 
rimettr ba/eos tjlindrici & altitudo intercepta reda inter. f(tf 
trum grauitatis Perimetri baftos & communem interfediontept 
r baftos C plani fetantis, 

E lfdcm pofitis quae in antecedentes fit C centrum graui- 
tatis perimetri bafeos. AB. Dico fuperficiem trunci in* 
ferioris «qualem efle redangulo cuius bafis eft ambitus fi- 
gura: AB & altitudo reda EC. Superficies folidi rotundi ge- 
niti ex rotatione figura: AB circa D F «qualis eft redangulo 

cuiu? 
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Ciiiiisbafis eft ambitus figura AB & altitudo circumfc ren- huw;, 
tia radii E C ; atque cadera' fupeificies ioLidi rotundi c.ft ad 
fuperficiem trunci inferioris cylindrici reili fuper A B refe- i4 
ftiapUrtobafdm AB feroinormaJiter fecante iri re&a D F> ,*“•“** 

vt cirCUtnferenda radii CEad CE; fcdtc&Jnguluaicuius , 

bafiscft ambitus figura AB & alritudo circumferentia radii 
£ C feu fuperficies folidi rotundi geniti ex rotatione figurat 
AB c»PCa,D Fcft ad re&angulum cuius balise.il ambitus fi-, 
gUr* AB lc altitudo EC, vc circumferentia radii EC ad EC; 

& pr&inde fuperficies ttunci inferioris refeci «qualis e (i rc- 
3angulo cuius bafiscft ambitus figur* A B & altitudo E C, 
quod demonftrare opomiit. 

• Eodem modo deraooftratur h?c prop6fitio,fi fuperficies 
cylindrici re<ftiinfiftac line? vel lineis peritnetrum non clau- 
dentibus. ; 

■ • S C H Oh 1-V M. 

I N duabus procedentibus eifdem mediis dcmonftracur, 
quomodocunque fecetur cylindricus, in prima» trun- 
cam inferiorem cfie aquale cylindrico eandem cum propo- 
fito bafem habenti & altitudinem aqualem perpendiculari 
red? ad bafem cx «hia gravitatis centro excitat? vfquc ad 
planum fecans > <3c in fecunda , fupef ficiem trunci inferioris 
dic aqualem redangulo bafem habenti aqualem perime- 
' trobafeos cylindrici propofiti& altitudinem aqualem per- 
pendiculari refla ad bafem cylindrici propofiti ex centro 
grauitatis eius perimetri excitat* vfquc ad planum fecans. 

'-PROP. 39. THEOREMA» 

'Sicylindricuireflus > habens bafem ab vna parte a refla termini- 
tam , fecetur plane per illam reflam , & retetur bafis cylindrici 
circa tandem reflam > vt fiat folidi rttundi portio qualibet ; erit 
portionis centrum grauitatis idem cam centro grauitatis artus 

' K «>. ' 
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tirtnUris , in quo ctrcumftrtur ce*tr»t* nqniltirii trM*ci'<ylih~ 
drici inferturis in cylindrici b*ft ucutum • 

S ic fu per figura A B C ex vna parte a reda B C terminata 
cylindricus redus , qui redus a plano tranfeunte per 
redam BC exhibeat truncum fuum inferiorem BCAG, cuius 
centrum aequilibrii in bafc fit E . Ex rotatione figur* ABC 
circa redam BC fiat portio folidi rotundi; dico portionis 
centrum grauitatis idem efle cum centro grauitatis arcua 
circularis in quo circumrotatur pundum E: fi non Gn» cade , 
inter illa fit difiantia reda 0 concipiatur portioni folidi 

rotundi circumfcribi folidum polyedrum conflans ex a vel 
4 vel 16)32) & vel quoccunque (dummodo numerus fit in 
progreflione dupla a binario ) «qualibus truncis inferioribus 
cylindrici propofiti redi fedi a plano habente cqmmupcqi 
incerfedionem cum bafe redam BC» & cidcro portioni fo# 
lidi rotundi inferibi aliud polyedrum priori fimile» ita vt eo- 
rum centra grauitatis diftent intcruallo minore quam re$* 
0 ; hoc enim pofiibile eft» quoniam talia poJycdra quo plujga 
habent latera > eo in infinitum portioni funt propiora ; dcin; 
dc per centrum aequilibrii E redae B C normale ducatur pla^ 
num fidens cum trunco communem incerfedionem trian* 
gulum HFD redangulum ad F.itctn cum portione folidi ro> 
tundi communem incerfedionem (edorem circuli 1 VLO > & 
cum polycdrocircumfcripto polygoni regularis ad fedo- 
rem circumfctipti > itera cum polycdro inferipto fimilem 
portionem polygoni regularis fedori eidem inicripti. Ma- 
nifcflum eft radium 1 V cflearqualem redae DF. Radio ly 
«quali red* DE fit fcdor circuli 1 Y? & fedori IY9 circum- 
fcribatur polygonum T S 8 fimile polygono K M K, item ei- 
dem inferibacur polygonum y/9 circumfcripcp fimile. Du- 
catur reda IL quatuor latera fimilium polygonorum 7 yy S 
T.PVj Mkj 1 bifariam fecans in pundis Y,R, QjLiUianifcftuoi 
cU triangulum ILKredangulum ad L cfle com munera fe- 

dio- 



Bionem plani fecant is cmn vno xqualiam t rancorum c qui- 
bus conflat poiyedrum portioni folidi rotundi circumfcrip* 
tumjqucm truncum fupponamus efle eundem cum trunco A 
•BCG( quod fine abfurdoefficerepoffutnus» quoniam omt 
nes trunci inferiores, quorum plana lecantia bafem fccan* 
in reda B C , idem babent in bafe centrum aequilibrii E ) Sc 
proinde patet trunci , communem habentis cum plano fe- 
canrc inrerfcdionem LlK, centrum aequilibrii in bafe efle 
punitum K; eodemque modo probatur punitum R efTc in 



bafecentrum aequilibrii trunci» cuius interfeaiocum plano 
fecante ideo horum truncorum fimul iunltorum 

centrum grauitaris eft R punitum: eodem modo probatur in 
duobus quibuslibet truncis totius polyedri circumfcripti ad 
vnam fupcrficiem iun&is, vtriufque fimul trunci centrum 
grauitaris efle in punito , »bi re<3a ex vertice I bafem trian- 
guli (quod triangulum eft communis fe&io plani fecantis 
cum duobus iunliis truncis ) bifariam fccans.arcum circula-’ 
rem 9 y interfccat: facili quoque negotio probatur punitum 
Y efle centrum grauitatis duorum truncorum iunltorum j 

K a 
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quorum cum plano fecante communis ineerfe&io PIV triai >2 
gulam j item & pundum X efte centrum grauitatis duorum' 
iun<ftorum truncorum, quorum cum plano fecante cornmu^ 

nis interfedio <pIP triangulum: iungatmrre<ftaXY>qufbifd- 

riam fecaturin pundo 5;manifeflum eft pundum j efie cen* 
trum grauitatis quatuoriundorum truncorum Iimul, quo-? 
rum cum plano fecante communis interfedio cft trapezium 
1 VP <?; atque pundum j centrum etiam cft grauitatis reda-? 
rura Z 7) 77, Iimul: eodem modo probatur « efte centrum 
grauitatis quatuor iundorum truncorum iimul , quorum cu 
plano fecante communis interfedio eft trapezium I <p <To, & 
etiam redarum p?, rZ, Iimul. Centragrauitatis a . 5 iungantur 
recta »qu? bifariam fccctur a recta 1 Z io puncto 3 ; manife~ 
flum c It 3 centrum grauitatis polyedri inferipti cfte etiam 
centrum grauitatis rectarum omnium Iimul arcui $y inferi- 
ptarum: eodem modo probatur centrum grauitatis polye-^ 
dri circumfcripti nempe 1 idem eflecum centro grauitatis 
omnium rectarum Iimul arcui $y circumfcriptarum. Sic cen- 
trum grauitatis portionis folidi rotundi 4 , & centrum gra-' 
uitatis arcus py, 2, quod nccelfjriocft in recra iZinter pun- 
cta i>3; iungantur rectf 14, 24,34. Exconftructione 13 mi- 
nor cftquain 24 : angulorum 1 24, 423 , Cn maior vel faltcm 
non minor 124, & ideo latus 14 maius erit latere 24, fc<X 
24 maior cft quam 13J& pioinde 14 maior eft quam 1 3; hoc 
cft >centium grauitatis portionis lolidi rotundi didat a cc- 
trograuitatis polyedri libi circumfcripti maiore intcruiJIo 
quam centrum grauitatis eiufdcm polyedri circumfcripti 
d.ftat a centro grauitatis limilis polyedri inferipti euod 
cft ablurdum, maiore enim mteruallo diftar.t centra graui- 
tatis polycdrorum «nferipti d circtimlcripti quam d.lcant 
centra grauitaus portionis lolidi rotundi & polyedri cir- 
cumfcripti i St proinde nullo interuallo diftant centra era' 
idem' 5 p ? rtlon ' s to. udi & arcus circularis";, & ideo 

oportuit C ° rU “ tCnnum S rau itacis , quod demonftrarc 
* - - No-- 



• Notandum in fcquentibuff nosfcmpcr intelligerc fuperi 
fidem portionis folidi rotundi abfque planis quibus ter mi* 
natur. 

prop. 40. Theorema* 

Eifdttn pojitis qua in antecedente^ erit fuperficiei portionis folidi ro- 
tundi centrum grauit ati s tdetn cUm centro grauitatis arcus cir- 
culari s > in quo circumfertur centrum squi libri/ fuperficiei trun- 
ci cylindrici inferioris in cylindrici bafe notatum . 

E lfdcm politis quf in antecedente, fit fuperficiei trunci 
BCAG centrum squilibrii in bafe E. Dico fuperficiei 
portionis folidi rotundi centrum grauitatis idem cfle cum 
centro grauitatis areus circularis in quo circumrotatur pu* 
ctum E : li non fine eadem, inter illa fit differentia recta / 9 ; & 
concipiatur portioni folidi rotundi circumfcribi folidum po- 
lycdrumconftans ex 2,4,8, 16 vel quotcunque (dummodo 
numerus fit in progreflionc dupla a binario ) squalibus tru* 
cis inferioribus cylindrici propofiti recti fccti a plano habe- 
te communem fectionem cum bafe rectam B C, & eidem 
portionifolidirotundiinfcribialiud polyedrum priori firai- 
le , ita vt centra grauitatis eorum fupcrficierum diftenc mi- 
nore interualio quam / 3 ; hoc enim poffibileefr, quoniam ta- 
lia polyedra quo plura habent latera eo in infinitum eorum 
fupcrficics minus inter fedifcrcpanr, ita vt eorum different 
tia minor polfit cfle quacunque propofica quantitate . Dcin- 
dc per centrum squilibrii E reet? BC normale ducaturpla- 
num faciens cum trunco ABCG communem fectionem tria- 
gulura HF Drectangulum ad Fjitem cum portione folidi ro- 
tundi comunem fcdione, fcctore circuli IVU> & cum polyfe* 
dro circumlcripto portione polygoni regularis ad fccroren» 
circumfcripti, item cum poiyedromlcriptofimilcm portio- 
nem polygoni regularis ic&ori eidem infcripti.Maoifeftum 
radium IV efle squalem iea*DF; radio ly «quahre^lg 
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DE iit fe&or circuli I?9> & femori fysicircumfcribaturpo- 
lygonuro TS8I fimile polygono IKMNjtem eidem inferiba- 
tur polygonum I779 circumfcripto fimile. Ducatur re&a 
1 L Utera quatuor parallela fimilium polygonorum 7 7, ST, 
PV> MKjbifjriam dividens in pun&is YjRjQjLitnanifeftuai 
eft triangulum I L K re&angulum ad L efle commune fc< 3 io* 
nem plani fecantis cum vno aqualium truncorum ex quibus 
confiat polyedrum portioni lolidirotundi circumfcriptum» 
quem truncum fupponamus efle eandem cu trunco ABCG 
(quod fine abfurdo efficere poflumus, quoniam omnes tru- 
eorum inferiorum fuperficiesjquorum plana fccantia bafem 
Jecantinrc&aBC, idem habent in bafe centrum aequilibrii 
E ) & proinde pacet lupcrficiei trunci» communem habeotis 
cum plano fccante interfe&ionem L 1 K> centrum afquiiibrij 
in bafc efle pun&um H; eodemque inodo probatur punftum 
H efle in bafe centrum aequilibrii fupcrficiei trunci » cuius in- 
ter feciio cum plano fccante cft M 1 L, & ideo horum trunco- 
rum fimul iun&orum fupcrficiei centrum gravitatis eftR: 
eodem modo probatur in duobus quibuslibet truncis totius 
polycdri circum feripti ad vnam fupcrficiem iun&is vtriuf- 
que fimul fuperficici centrum grauicatis elfe in pundlo , vbi 
recta cx vertice I bafem trianguli (quod triangulum eft co- 
tnunis /eCiio plani fecantis cum duobus iun&is truncis ) bi- 
fariam fccans , arcum circularem 9 y intcrfccat • facili quo- 
que negotio probatur pun« 3 um Y effe centrum grauitatis 
fupcrficiei duorum iuntforura truncorum, quorum cum pla- 
no fccante communis intcrfcCho IPVj item & punctum X 
efle centrum grauitatis lupetficiei duorum iunCtoruin trun- 
corum , quorum cum plano fccante communis incerletfio a 
n„ni JanSulum ^n° 8atar rc,Si,X Y » Mariam fecatur ia 

fuD^fi 5 :atn,[cRu . m e ® P uoftu ® 5 ede centrum grauitatis 
fupcrficiei quatuor mnaorum truncorum fimul, qfiorum cfl 

ou?L fe i antCC0mmUnisiQtcrfe,iii0cft twpcz.umlVPpiat- ’ 
9 P ofcum 5 centrum etiam cft grauitatis reciarum Z7, 
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eodem modo probatur «centrum gravitatis re- 
darum pr,»z,dTe centrum grauitatis fuperficiei quatuor ma- 
corum truncorum fimul > quotum cum plano fecante com-. 
munis inccrfeflio cft trapezium I «p do. Centra grauitatis « r 
j» iungantur refla <* 5, qua: bifariam feccturin ^.manifcftum 
eftd centrum grauitatis fuperficiei polycdri infcripti e fle 
etiam centrum grauitatis redarum omnium fimul arcui py 
inferiptotum . eodem modo probatur centrum grauitatis 
fuperficiei polyedri circumfcripti nempe 1 idem e fle cum 
centro grauitatis omnium redarum arcui 97 circum feripto* 
rum. Sit centrum gravitati* fuperficiei portionis folidi ro- 
tundi 4 & centrum grauitatis arcus 9 >>2» quod ncccflario 
cftin reda 1 Z inter punda i> iungantur redae I 4 ,a 4 >d 4 : 
& conftruflione 1 ) minor eft quam 24-angulorum 124» 4 
fit maior vel faltem non minor 124, & ideo latus 14 maius 
cft latere 24,feda4maiorcftquami3j & proinde i/fcmaior 
eft quam i.*» hoc eft, centrum grauitatis fuperficiei portio* 
nis folidi rotundi diflat a centro grauitatis fuperficiei po- 
lyedri fibi circumfcripti maiore interuallo quam centrum 
grauitatis fuperficiei ciufdem polyedri circumfcripti diftat 
a cetro grauitatis fuperficiei fimihs polyedri infcripti» quod 
cft abiurdum, maiore enim inrcruallo diftant centra grauica- 
tis fupcrficicrum polyedrorum infcripti & circumfcripti, 
quam diftat centrum grauitatis fuperficiei portionis folidi 
rotundi a centro gravitatis fuperficiei polycdri fiue infcripti 
fiue circum feriptij & proinde nullo interuallo diftant centra 
grauitatis fuperficiei portionis folidi rotundi & arcus 
ideo idem eft eorum centrum grauitatis, quod demonftraa» 
dum erat. _ 

Eodem modo demonftratur harc propofitio de fuperficie 
quacunque rotunda fafla a rotatione vnius line? vel plurium 
'.mearum circaaxemj modo radius rotationis illasnonfecet 
in pluribus punflis • 


PROP. 
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9* cylindricus rtttus fecitur plano qtttcunque & retetur baftscjlin- 
drici circa communem inttrftdionem bafeos & plani fccantisy vt 
fiat f olidi rotundi portio qualibet ; erit portionis centrum graui - 
tatis idem cum centro gravitatis arcus circular js , in quo circum- 
fertur centrum aqmlibrij trunci cylindrici inferioris in cylindri i 
ct bafe notatum » 

C Oncipiatur cylindricus re&us fuper bafe quacunque 
kECD fc&us a plano habente cum bafe communem 
interfedionem AB redam: fit que trunci inferioris centrum 
Squilibrii in bafe notatum pundum F.cx rotatione figure kB 
C D circa redam AB fiat portio folidi rotundi ; cuius ccntrfl 
grauitatis dico idem effe cum centro grauitatis arcus circo* 
laris in quo circumfertur pundura F. iungantur ad libitum 



AoSSft ^/«PPonacurquc cylindricus redus fuper bafe 
. nct ‘ 3 i ni ^P r *^fl 0 plano fccante per redam 
■A 13> oc cius trunci inferioris centrum «quilibrii in bafe effe 
puoduoi HJtetn trunci fuper figura ACtKB centrum arqui- 

librii 
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^briiittbafccffcfJUfl( 2 u®G. cx rotatione figur*. ACfiiB 
jciffiare&am A B (*ca uc cius pars extrema* nempe figura 
CI&£*tkf*ribar.prar'didi /olidi roruodi-.-porrioimn)fiac 
folidi rotundi portio, cuius centrum grauitatis M;manifc- 
ftumeft folidi rotundi portionem genitam a rotatione figu- 
r*ACOK& cfie atquaJe portionibus, folidi rotundi genitar a 
fPf ftrione £g*Htt!CDKE(cuiw centrum gravitatis L) & foli* 
fiittftimdi geait* a rotatione figurj ACEKBfcuius centrum 
geauitatis N)*en* truncum fuper figura ACDKBasquale effe 
truncis fuper figuris CDKE, ACEKB;& proinde patet pu$a 

F, H,G»eflc in vna reda, item F H ede ad H G ut truncus fu - 
per ACEKB ad truncum fuper CDKE»uetn punda L, M, N, 
efiein vna reda, &l,MefitadMNYtpotcio folidi rotundi 
geniti a figura ACE*d£a 4 j>ortipncm folidi rotundi geniti a 
figura CDKEjfed portioncsiolidotum rotundorum inter fe 
fune in direda ratione truncor u,vr facile colligitur cx huius 
23; & ideo vt FH ad HG ita LM ad MN. per punda F, L, fic 
reda FLO, & perpuncta H, M, recta HMP,kem per puncta 

G, N, fit reda GNQ; fatis patet redas HMP,GNQ(cum fine 

radii circulorum, in quorum circumferentiis rotantur pun- 
cta H,G, ) & ideo rectam etiam FLO cfTe inter fe parallelas 
& redat AB normales , & ideo vt PM ad P H vel QN ad Qp 
ita OL ad OF i fed M, N, funt centra grauitatis arcuum cir- 
cularium fimiiium in quibus rotantur punda H, G, circa cen* 
tra P, Q; & ideo L cft etiam centrum grauitatis fimilis arcus 
circularis in quo rotatur punctum F circa centrum O, atque 
L cft etiam centrum grauitatis portionis folidi rotundi ge- 
niti ex rotatione figurat CDk£ circa rectam A B, quod de- 
monftrare oportuit* * 

p R 0 P, 43. r H E 0 R E Jd jt. . 

Si line* vel linee qutttxnqut rotentur orca retiam vt ex jf i genere* 
tur portio fuper deiei rotande , etiam fi rodius rotationis illas in 
tjuouuBjue funtlts ftcuerit j trtt portioni s fuper fit ia mundi 

L rt»; 
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i. : injju9'ttrcaMfirtar itfitruY*'iqttitifof/ in baft 'notktdm ftpeVfi. 
■: cui nuMitjhpirki rtttifttlt a fUnt Ubcnu (tmmmm» fi&i^ 
• r xtmluvtbtft Axem rtutiinitV > ' : •>" r''."-"r. - ■' .T 

■ » ' J '•-•* * •' “• ■ ■ ' v. ‘ 'X > I| 

S it linea> vel linear quotamque AB 0,q6* fBjjjton^htlie 
rotari circa axem i K, feceiwurqoe in d&ohns ounceir 4 
radiorotationis . Sup er lineis A B O imaginetur fuperficies 
cylindrica ad bafcmreccajqu* fecem k pUno balem etwaf 

i 'A c . v'j:' -.1 r. >7» i : , 

. -.iwrfty; . ?■• j •*. }*£>,? ‘ 



fecante inreAalKj fitque fuperficiei trunci inferiom een- 
trmn arquilibrii in bafc E. ex roratione linearum AB O fiat 
portio (uperficiei rotundari cuius centrum gravitatis.!' dica 
cfle idem cum centro grauitatis arcus circularis in quo ro« 
taturpun&um E. fisB pun&uminquo radius rotationis lij 
neas AbOcangir, fitque portionis luperfickitr»niifuperl*> 
nea vel lineis A B ccnrruin aequilibrii in bafeC» 6c portionis 
fupcrficici rotund»cx AB genitae Djlitquc luperficiei trun- 

‘ ' ' C 1 


Cffiipet dB.OefltrumfcqoiCbfiita irtfi Gi&'pt>rri»ni* fui. 
TCrficieirowqd* CKcangcnirarccnnlatttgrauicacis,H. ®aai'-'; 
feftuovcft pun&aC, E» G*dfc in eidem re.csa, item&CB £ 
efteatd E G Ut fupcrficies trunci lupcr OB. ad fupcrficiem. • V 
trunci fuper A B: eodem modo pater puncta D, F, H,efle in 
eademff£cta,ittm DFefie ad FH vt portio fuperficici rotunr. ] 
dargenitarex OBad portionem (uperficiei, rotuqd*. gcaj' V 
t/e ex A B; fed portiones fuperficicrura rotundaram inf.« 5 
fe funt io directa proportione fuperficierum truncorum 
ut colligitur ex huius a4;St ideoft CE.4d EGiea PFadFt^ 
producantur recta; G D> E F> G H, donec rectam I fy fecent , 
in punctis L,M» Njcum puncta D, H>fint centra grauitatis 
arcuum circularium in quibus rotantur puncta Q;G>mam*.. > 
feftumeft rectas C DL,GHN, e fle axi rotationis IK norma* 

1 « s & inter fe paralleltasj & ideo «cta E F 14 ' eidem I K qft , 
cft normalis» cum fit vt CE ad EG ita DF ad FH*& proinde.j,^ 
ut L D ad L C vel N H ad N G ita MFadM E> fed D, H, funt ,, 
centra grauitatis arcuum circularium fimilium in quibus ro?. ; 
tanturpunctaC>G;& igitur pun&uraF cft etiirqjjcntrutq , 
grauitatis fimilis arcus circulatis in quo rotatur punctum E» 
quod dcmonftrandura crac. . , r - 

Eodem modo demonftracur hoc theorema quando ra- 
dius rotationis lineas fecat in tribus pungis fupponendo 
hanc propofitionem, ficut harc fupponit huius 40 & fic dcin-j 
ceps ( quando fecatur linea in pluribus pun&is ) anteriores, 
demonliratioocs feraper fupponendo* • 

P R O P. 4J. THEOREMA . 

E lfdCmpofitis qua* in huius 6; dico folidym rotundum 
genitum ex rotatione figura: ABSO circa re<ftam AB 
elie ad cylindrum genitum ex rotatione rc&anguli A B R p 
circa eandem A B> vt fupcrficics genita ex rotatione curvap 
AQcirca eandem AB ad circulum cx radio Ao.figura AE$0 h * 
eft proportionalitcr analoga curva A Q>& ideo centra gra- jra - 

L 2 vitatis 



sr 

vitatis figor* ABSO&carv* A Q eodem inrerualto difiane 
S reda AB, quod interualiura fit JC^entra quoque grauitacie 
reflx A O & reflanguli ABRO eodem inccruallo dtftant k 
i,*„ f refla AB nempe atque figura ABSOeft adreflangu- 

luraABROvtcurUaAQad reflatn Ao> & ideo primam & 
tertiam ducenda in circumferentiam cuius radius K> & fe- 
cundam & quartam in circumfercntiamcuiusradiu$5£;erie 

4 

cylindricus Cuius bafis ABSo & altitudo circumferentia ex 
radio *c nempe (olidum rotundum genitum ex rotatione fi- 
gurat ABSO circa A B, ad cylindricum cuius bafis A B R O & 
inuL a * tItu< *° circumferentia radii nempe cylindrum genitura 

cx rotatione ABRO circa AB, ficut reflangulum cuius bafis 
hums. AQ& altitudo circumferentia radii K nempe fuperfic/cs ge- 
nita ex rotatione A Q circa A B, ad reflangulum cuius bafis 
AO & altitudocircumferentia radii nempe circulu cjc ra- 

dio Ao,quod demonftrarc oportuir. 1 

P X O P. 44* theorema. 

S it figura quxeunque BCE cum reflangulo circumfcripto 
ABED , qux fi librentur cxjrefla B E; dico momentum 
reflanguli ABEDadmomencum figurx BCE efie ut cylin- 
drus fa^lus ex revolutione reflanguli AB E D circa B E ad 
folidum rotundum faflura cx revolutione BC£ circa ean- 
dem B E. Sit reflx A B parallela & xqualis quxeunque FH 
figuram BCE iecans in G= bifeccntur reflat F H,G H, in pun- 
fl sO, Pjmamfcftumeft momentum reflat FH efie ad mo- 
mentum reflat G H in ratione compofita cx ratione FH ad 
GH & ex ratione OH adPH, hoc eftin duplicata ratione 
FH ad GH fcu ut circulus ex radio F H ad circulum ex radio 
GH, cumque hoc femper ita eveniat, Sc primx & certix fem- 

per 



per fine caedem; erit, momenti omniutn FH nempe mo- 
mentum totius rc&anguli ABED ad momenta omnium GH 
nempe momentum figura: B C E> ita circuli omnes cx radiis 



FH nempe cylindrus cr rotatione re&anguli ABED circa 
BE ad circulos omnes ex radiis GH nempe folidum rotun- 
dum ortum cx rotatione figura: BCE circa eandem £E,quod 
demonftrarc oportuit . 

P R O P. 45 . THEOREMA. 

E lfdcm pofitis qu* in antecedente ; fi folidarotunda or- 
ta ex rotatione re&anguli ABED & figura: BCE circa 
BEfccentur perrepam B E plano quod horizonti fit per- 
pendiculare , &femifoIidaexreftaBE librentur: dicomo^ 
mentum femifolidi A D EB effe ad momentum fcmifoiidi 
BCE vt omnes cubi ab FH ad omnes cubos a G H: lint femi- 
circulorum FH, GHj centra grauicatis O, Pjmanifeftum cft 
momentum femicirculi FH ad momentum fcmicirculi GH 
cifc in ratione compofita cx ratione femicirculi FH ad femi- 
circulum G H nempe cx duplicata ratione F H ad G H & ex 
ratione OH ad P H feu FH ad G Hi & ideo momentum fcmi- 
circuli FHeft ad momentum fcmicirculi GH in triplicata ra- 
tione F H ad G H» feu vt cubus abFH ad cubum a GH) cum-; 

que 



que hoc femper ita eueniat ,& prima: & terti* femper ffhtl 
e*dem;erit»vt momenta omnium femicirculorum FH nem- ’ 
pe momentum ipfius fcmifolidi BADE ad momenta otn- : 
nium femicirculorum G H nempe momentum ipfius femifo- 
lidi BCE vt omnes cubi ab F H ad omnes cubos aGH, quod 
demonrtrare oportuit. 

Hoc Theorema ab acutiflimo Geometra R.P. Stcphano 
de AngcJis nuper inventum poterit eodem modo demon- 
ftrari de qualibet folidirptundi parte refefta a duobus pla^ 
nis in folidirotundi axe fc invicem fccantibus. 

H.tc di&a fint de quantitatum curuarum cranfmutatione 
& menfura in genere ; nunc accedamus ad applicationem 
in caubus particularibus , qua: cetra: facilis efl ,poteft enim 
nullo negotio ab Analyfta perfici; fed nos varietati fluden* 
tc5> aliquando pute geometrice, aliquando pure analytice> ' 
aliquando partim geometrice partim analyticc propoficum 
demonftrabimus; hinc enim facile percipiet fagax Lector 
quid in omni cafu exhibito agendum fit. 


PROP. 4*. problema; > 

lnuwirt circulum aqualem fupcrficici conoidis Vurtbolux . 

S it conoisparaboiica genita ex rcuolutione femiparabo- 
la: ABC circa axem A B; cuius fupcrficiei oportet inue- 
nirc aequalem circulum. Producatur BA in D vt ADfic quar- 
ta pars laceris recti, tangatque parabolam in vertice A re- 
fla AExqualis dimidio lateris recti; &axeDB pcrE duca- 
tur parabola DEk ordinarim applicat* BC producte occur- 
rennn K: fitque X rcOa diameter quadrati «qualis fegmen- 

x cfle radium circuli 
15 f“pcrficicic°n°itiis parabolicg genit* cx rotatione 
‘parabola: ACB circa axem AB. ex quolibet puncto cur- 
paiqbohc*AC nempe M demittatur in axea» ordinatim 

ap' 



.fpplicataMG) qnrprptjocaftutr donec exteriorem curvan» 
jjarabolicam DEKintfirfecet in Nf fitquc G H recta aqualis 
dimidio lateris recti, patet ex multorum demonftrationibus 
rectam MH tangentem in puncto M normaliter fecare . De- 
inde ex doctrina parabolarum afymptotarum a Gregorio 
9 S.Vincecio & aliis tradita, taanifeftura cft parabolas ABC? 



DEK , c/fe "afyroptotas.f ideo Odx eadem doctrina) 
quadratum recta GN eft aquale quadraris rectarum GM> 
AE,hoccft, quadratis rectarum GM, GH; illis autem qua* 
dratis aquale eft quadratum recta M H; recta igitur H M, 
GN, funt aquales •• cumque hoc femper fiat in omnibus pun- 
ctis curua parabolica AMCj manifcitumeft ex huius.J teg- 
mentum paraboheunv A EKB e(Te aquale fupetficieifaunc*> 
fijper curua AMC fecta apiano per rectam A B tranfeunte , ^ 
& in angulo ferairecto cum parabola f?ubafe trunci inclina* 
te; & igitur cum quadratum recta X fit duplum foperhcjei 



•* 

trunci, erit X radius circuli «qualis fuperficief Conoidisa r<3^ 
tationccuru* parabolicat AMC circa axem AB genita?, 
quod dcmonftrandum erat . ** 

Hincetiammanifeftumeft centrum grauiratis Tuperficiei 
conoidis parabolica idem cITe cum centro aequilibrii Teg- 
menti parabolici A E NKBin axe AB: eft enim Tegmentum 
AEKB magnitudine &grauitate analogum cum Tuperficiei 
trunci ex huius.?, & Tuperficies trunci eft magnitudine & 
gramtate analoga cum Tuperficie conoidis ex huius 24: Sed 
ex hac ipTa propofitionc (equitur illa analogia in magnitudo 
ne & grauitate , quoniam eadem qua* demonftrantur de in- 
tegriseodcmmododemonftrantur de partibus earum pro- 
portionalibus v. g. eodem modo demonftratur Tectionem 
Tuperficiei conoidis parabolic* genit* cx rcuolutione cur- 
v* MC ciTe squalem circulo cuius radii quadratum duplum 
cft TcgtnentiGNKBjquo demonftrata cft pr*Tcns propofi- 

PROP.47 . PROBLEMA. 


lnutnirc circulum *qncUtmfuf<rficitiffhiroidis oblongi . 

S Tc fphf rois oblonga genita ex revolutione Temi ellipTcos 
tlTcirca axem longiorem ET/cuius Tuperficieiopor* 
tcc inucntre circ ulura *qualem. In verticibus T, E, cllipTcm 
tangant reet* TR , ED, «quales fcuufii lateris recti deinde 
centro G, vertice F per puncta D,R, ducatur ellipfis DFR; 
& regrnento Iclliptico D.FRTE liat *qual c quadratum, 
cuius diameter fit X. dico X cTse radium circuli equafis 

& rfi DP R Ph dn° ,d,S ° bJ0n I* P«*l»fi».produ C !?urel- 
<1 , 0QeC fiT P f °auctua) interfecet ia 
puncris Z,B; (uciic patet rectas GZ,FG,eiTc Temiaxcs coniui 

•iue» KEM F G T trec “ BA »fcC,TQ i ZY,o»oc. 
- f G, & iHngatar recta A CFQYj ducantur 

quo. 



quoque GQ>GR,&GY, qua* QTfecetmS. ex quolibet fe<i 
miellipfeos dat* puncto N in axem ET fit perpendicularis 
N P> qu* producatur vt rectam A Y fecct in I & rectas G Y> 
GR>GQ, in punctis O, M> L, & ellipfem BFZinK. fit recta 
PH «qualis recr* P M, & iungatur H N ; manifeftum eft ( ex 
fran; a fchottcn commentariis ia Cartcfium pag.-2i4)HN 



normaliter fecare tangentem cllipfcos in puncto N. obcl- 
liprem FRZ & rcctangulum cx femiaxibus FGZY, cuius dia- 
meter GV, quadratum rect* QTeft «quale quadratis rccta- 
tum RT» TS,- cumque rect«LPjMP, OP>lintJii eadem ratio- 
ne cum rectis QT,RT, ST ; erit quadratum reet* L P aquale 
quadratis rectarum MP.OPj fcd quadratum rect? IP jqualis 
eii quadratis rectarum LP, NP> ob antenominatam proprie- 
tatem e Jlipfcos; & ideo quadratum rcctc [ tf cqualccft qua- 
dratis rectarum MPj NP, OP* led quadratum rect? IPjqua- 
le eft etiam quadr,.ris rectarum OP,KP; & proinde quadra- 
ta rectarum M P, N P, O P, funi $qualia quadratis rectarum 
K Pj O P,- & ?qualia aiiterendOjquadratum rccc? K P ?qualc 
tLl quadratis rectarum MP, NP, fcuHP» NPjfcd quadratu 
rect? H N «quale eft eifdcm quadratis ; & ideo rect* H N» 
KP* iunc ?quales; cumque hocferoper fiat in omnibus pun- 
ctis curu? clliptic? EFT,manifeftura eft cx huius j feg men- 
tum ellipticum EDFRT e(fe squale lupetficici trunci iuper 
curua EFT fect* a plano per rectam E T tranfcuntc> & in 
angulo /cmirecto cum bale trunci inclinante j 6c igitur cum 

M qua- 




quadratum rect*Xfit duplum fuperficiei trunci erit Xr£ 
dius circuli arqualis fuperficiei fpharroidis genite a rotatio- 
ne curu$ EFT circa axem ET, quod demonftrare oportuit. 

Hinc etiam patet quod fuperficies fpheroidis fit magni- 
tudine & gravitate analoga cum fegmento elliptico EDF 
RT, idem enim quod demonftratur de integris, non diffimili 
methodo demonftratur de partibu» earum proportionalibus 
v. g. eodem modo demonftratur fuperficies genita cx rota- 
tione curue FN arqualis circulo cuius radiiquadratum du- 
plum eft fegmenti elliptici FKPG, quodemonftrataeftpre^ 
fens propofitio ; quod etiam in tribus fequentibus eft intel- 
Jigendum , cum eadem fit ratio huius & illarum, me enim 
txdet cadctnfemper repetere. 

PROP. 48. PROBLEMA. 

Jnuenire circulum aqualem fuperficiei fpharoidis luta 

S it fphxrois lata genita cx rotatione femicllipfcos MG 
R circa axem breuiorem M R , cuius fuperficiei oportet 
■inucnire arqualem circulum, in verticibus M , R , cHipfcm 
tangant rcftaMA, R D,arqualcs/cmi(fi Jateris refli . Dein- 
de centro P, vertice C.pcr punfla A, D> ducatur hypcrboli 
ACD,& fegmento hypcrbolico ACDRMfiat aquale qua- 
dratum cuius diameter refla X. dicoX clle radium circuli 
arqualis fuperficiei fpharroidis lator propofitf. Sit hyperbolae 
afymptota P F reflam DR fccans in F, ficquc hypcrbolatn 
tangens in vertice rcflaB C G, & iungantur refla; PD, PG. 
cx quclibctellipfeospunflol in axcmMR fit perpendicula- 
ris IQ, reflas CG, PD, PF, PG, interfccansin punflisH, K> 
O, L,itemhypcrbolam interfccans in E. Sit refla QN aequa- 
lis refla: Qkj manifeftumeft (cx commentarius Francifc.a 
Scottcnin Cartefium pag.2i4 ) reflam Ni cllipfcm tangen- 
tem inpunflol normaliter fecare. quoniam PF eft hyperbo* 



9t 

lx afymptoca & C G rcdh hyperbolsm tangens in vertice fic 
GR «qualis axis (emifli C P> erit quadratum redi; D K ;qua- 
le quadratis rc&arum KF , RG ; cumque redi; KQ, OQ> LQ> 
fint proportionales rediis JJR.FR >GR; erit quadrarum re- 
<ftj KQ xqualc quadratis re&uru m OQ, LQ» led quadratum 



redi* E Q efi «quale quadratis rediarum H Q, 0 Q> fir qua- 
dratum redi* HQ*quale c/i quadratis rediarum lQj LQ; & 
ideo qmdratum redi* E Q *qujle cft quadraris reCiaruro I 
Q v LQ,0Q, hoc eft, quadratis rediarum 1Q. KQ.feulQ, QN, 
fcd quadratum redi* 1 N «quale cfteifdcm quadratis i fune 

M a ergo 



ergo «quales redx EQ, I N; cumque hoc femperffat in otn-' 
nibus pundis curux eJlipticx MCR, manifeftum cft athuius 
3 fegmentum hyperbolicum ACDRM elTe afqualc fupetfi- 
cici trunci fuper curua elliptica MCR leda* a plano per recti 
MR tranfcunte,& in angulo femiredo cum bafe trunci ia- 
clinanre;& igitur cum quadratum redx X fit duplum fuper- 
\s ficic i trunci, erit X radius circuli «qualis fupcrficieifphatroi» 
dis lata; geniti ex rotatione curua: clliptic* MCR circa axe 
MR) quod demonftrandum erat. 

PROP. 4*. PROBLEMA; 

lnutnire arculam gcjuslcm fuptr fidet tonoidis kyptrholic * . 

S Tt conois hyperbolic3 genita ex reuolutione femihyper- 
bolx FST circa axem FS, cuius fupcrffciei oportet mue- 
mre «qualem circulum . In vertice Fhyperbolam tangat rc* 
da FH arqualis fcoiifli laterisrcdi. Deinde deferibaturhy- 
perbola tranfiens pundum H, idem habens centrum nempe 
D& eundem femiaxem coiugatum nempe DE cumhypcr- 
bola propofita FST; fitque hyperbola deferipta B HR ordi- 
natirn applicaram ST produdam fecans in Rj& fegmento 
hyperbolico FHRSfiat «quale quadratum » cuius diameter 
X dicoX cfle radium circuli «qualis fuperficiei conoidishy- 
perbohex propofit*. Sit hyperbole propofitx afymptota 
DV, redam FH produdam iccans in K> litquc hypcrbolat 
V.v inuent* afymptota DY,F H etiam produdam fccans inC> 
& producatur reda L) H. Ex quolibet hypcrbol» propolir* 
pundo Qaxi applicetur ordinatim redaQG, quxproduda 
redas DH, DV, D Y, interfecet in pundis Z» O» L» & hyper- 
bolam inuenram in punCto P; litque G A «qualis red* G Zy 
manifeftum eft (ex Fran.aSchotten commentariis in Car- 
telium pag.a i<5. ) iundam redam QA tangentem hyperbo* 
Jam inpuuctu Qnormaiitcr fccarc. Quoniam reda FK hyper- 
v bolam 



bolam ungens in vertice producitur id eius afyraptocatn 
in put»&oK> erit FKxqudis eius feraiaxi coniugato DE;& 
obhyperbolam BHR & eius afyraptocam D Y> quadratum 
re<a*FC «quale cd quadraris rc&arum F H> DE» hoc cft 
fH, FKj cumque G z, G O, G L, line m eadem ras*onc 



Cum re<5iisFH,FK>FC;erit quadratum re£* GPaquale qua- 
dratis redarum G O» G Z; led ob hypcrbolam F Q T & ctus 
afyipptotam D V, quadruum rcCU G O, arqualc ctt quadra- 
tis rcCtarum G Q, D E: & ideo quadratum re6U G L «quale 
quadratis rc&aturo GZ,G E; led quadratum recta. GL 

aquale eft etiam quadratis icCtarumGFjDBj&idco squa- 
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lia auferendo» quadratum red? GP aequale eft quadratis re* 
darum G Z> G Q^ hoc cft> quadratis redarum G Aj G Q; his 
autem quadratis squale eft quadratum recr$ A Q, squales 
ergo funt reds GP>AQ; cumque hoc femper c*cniat in ora« 
nibus pungis curvj hyperbolies FQT,rnamf*ftum eft exhu* 
ius fegenentum hyperbblicum FHKS aquale cflfe fupcrfi» 
Cici trunci fupercurua hypcrbolica FQT fece* a plano per re- 
ctam FS rranfeunte > & m angulo femircctocmn bafe trunci 
inclinante; & igitur cum quadratum recta; X fit duplum fu- 
perficicirrunci, erit X radius circuli squalis fuperficiei co* 
noidis hyperbolies genit* ex rotatione curu* hyperbolic* 
FQT circa axem FS» quod demonftrandumcrac. 

PROP. yo. PROBLEMA. 

Si curva hyperbolica rotetur circa axem contuitum ; inuenirc 
anulum aquale fuperficiei ab illa curva byptr • 
bolica rotata genita. 

S it curva hyperbolica <tC, qu£ rotata circa axemfuum 
coniugatum FZ gignit fuperficicm; oportet huic fuper- 
ficici squalem circulum inuenirc. Sit curuar hyperbolies <*C 
centrum Z,vertex«> afymptotonZD: hyperboJam tangat in 
vertice «recta «K squalis femifti lateris redi ciufdem hypcr- 
bol*: (it reda Hk reds Z« parallclla & *qualis>qu* produ* 
catur indefinite liypcrbolam fecans in R & cius afympto- 
ton Z D in M; & in illa fumatur recta H V, cuius quadratum 
squale fit quadratis redarum HR,HK;dcindc centro Z ver- 
tice a li r hypcrbola aVA> qua; producatur donecredam FG 
A parallelam reds Z<* interfecct in A; & fegmento hyper- 
boJico F A VaZ fiat squale quadratum, cuius diameter X: 
dicoX clTe ra-Jium cirtuli qusfiri. Sit hyperbole inuent* 
afy.i ptoton 'L B redam H V fecans m L, CSc ex quolibet hy- 
perboJ* propolits pundo T in vtrurnque axem ( ii opus cli ) 

pro* 



productum demittantur perpendiculares Tr»T£,Gtque cur* 
uam hyperbolicam normaliter fecans in puncto Tj recta G> 
vrruraqueaxem (fi opus ell) productum fecans in punctis 
G y: producantur (fi opus eft ) reda: T/3> TI> & redam ZKY 
interfecent in Y & o pundis ; manifeftura eft ex loco citato 



Francif. a Schooten rectas^ Y, /3y, efle arqualcs; cft aurem , 
v: /?> ad /ST fcu EOjita IT feu /SZad IG; & ideo ut Y/3ad OE 
ita Z/3 ad IG; fed ut V/3 ad OE ita Z/3 ad ZE feu IO,- funt ergo 
arquales redar GIjlO. Producatur reda IT vthypcibola: in- 
venta* occurrat in Q& eius afymptoto inPjfitquc eius in- 
terfedio cum afymptoto hypcrbola* propofita: pundum N. 
cx conftrudionc quadratum red* HV(hoccft quadrata re- 
darum HL,Z<r)arquaIeeftquadratis redarum HR> HK,feu 
quadratis redatum HM, HK, Z« ; & ideo idem vtrinque au- 
ferendo,relinquitur quadratum reda: HL arquale quadratis 
redarum HK ; HM ; cumque reda: IP> IN , 10, fint in eadem 
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ratione cum reflis HL, HM> HK; erit etiam quadratum refla 
IP aquale quadratis reflarum IN, IO; & idem quadratum Z 
a vtrinque addendo , erunt quadrata reflarum I P , Z a ( hoc 
eft quadratum reflas I Q) a>qualia quadratis rectarum I O > I 
Nj Z«, hoc eft quadratis rectarum IO , IT feu IG > IT , hoc eft 
quadrato reet* TG; fune ergo «quales recta: Ql, TG ; cum- 
que hoc femper cucniat in omnibus punctis curu« hyperbo- 
lica: a.T C> manifeftura eft cx huius j Tegmentum hyperbo- 
licum FAaZ «quale cfte fuperficiei trunci fuper curua hyper- 
boJica «TC fect* a plano per reflam FZ tranleunte & in an- 
gulo Tcmireflo cum bafe trunci inclinante ; & igitur , cum 
'tf t l ua ^ r *tum refla: X fit duplum fuperficiei trunci, erit Xra- 
Jiuius, dius circuli aequalis fuperficiei genit? a rotatione curu?hy- 
pcrbolic? *T C circa axem coniugatumZF,quod deraon^ 
ftrandum erat. 

PROP. 5i. PROBLEMA. 

Inutnire reflat» xqualtm curux Vxrabolicx , 

S it curua parabol/ca G N > verticem habens G & axem G 
O, cui oportet reflam inucnire squalem . Producatur 
axis GO in A , vt GA fiat squalis femifli lateris refli » fitque 
Gk refla parabolam tangens in vertice & Nk axi parallelis 
illi occurrens in K : deinde lit refla G D angulum rectum A 
G K bifariam diuidens j fiatque hypcrbola A C verticem ha- 
bens A, centrum G & afymptoton G D; producatur recra N 
K donec hypcrbolam fecet in puncto C j fitque A E rc«s G 
K parallcUa. fiat tandem vt rectangulum AEkG ad /egmen- 
tutn hypcrbolicum AGKC ,ita recta G Kad rectam X ; dico 
rectam X squalem clfc eurus parabolics G N • Ex quolibet 
curuf parabolicf puncto M demittantur in rectas G 0,GK> 
perpendiculares ML> MH> fitque recta O I curuam paraboli- 
c * m §®{fflalitcr fetans in puncto M , & rectis G o , G k > oc « 

* currens 



«mns in punctis OJ. Manifeftw» eft tectam L o squalem 
cite femiifi lateris recti feu GA: producatur recta MH vt hy- 
perboiam fccct mpuncto B & afymptotan G J in F, manitc- 
Buta etiam cil ob afymptoton GU quadratum rccts Ii B 



aquale efle quadratis rcetarnm A G>HF> vel ob anguios 
arqualcsHGP>HFG>qu idr itis rectarum LO, GH> feu LOj 
LM{ fed quadratum rcit* O VI ajqualc eft quadratis rectarfl 
01., LM;& ideo recta: o:v4 5 HBiurc A’ quales. Deinde ob li* 

N miii- 



militudinem triangulorum HMI>LOM,eft«HHid MI,.» , 
ol ad OM, fcu G ^ ad HB; cumque hoc fcmper fi it m omni- 
bus pun.tis curu* parabolic* GS ; erit «huius i rcctaogUv 
Jum AEKG ad Tegmentum hyperbolicum ACKG.vt recta 
GK adeuruam parabolicam G N ; erat autem vt icctangu u 
AEKG id Tegmentum hyperbolicum AC KG, «ta recta GK 

ad rectam X; & proinde recta X arquahs eft curu? GN, quod 


decrondrare oportuit. 

Eodem modo demonftratur rectangulum P b K H ciie aa 
fegmentum hyperbolicum BHKC vt recta HK ad cumam M 
N; & proinde tegmentum hyperbolicum AC Kj clt magni- 
tudine & grauitate analogum cum curua G N , quod emin 
ex huius Kll pcrTpicuum ; cumque detur f"c.le truncus , a- 

ferior cylindrici recti TuperACKGcx huius 21 , S5 37 

bitur centrum grauitatis Tegmenti byperbolici A C K G; & 

ideoinnotcTciccentrum arquilibriicuvuJtG N m recta GK: 

Jnnc quoque notatu digna cft analogia in magnitudine & 
gr uirsre , qu* contingit intcrcuruim puabolicam , luper* 
fiv.iem fphorroidis lata: & Tupcrficicm genitam a rotatione 
curur hyperbolica: circi axem fuum coniugatum , qua: cui* 
dens elt cx toia figurarum huius48j jo> 5 1 mTpcctionc. 


PROP. 52. PROBLEMA. 

Si curua parabohea vertatur circa retiam* eam invertite tan^tn * 
tem t i»Mcnire circulum aqualtm fuf er fidei ex tali con- 
tttrjiont genit* • 

S Tt curua pnrabolica I E D , cuius vertex D , rotata circa 
rectam BD eam in vertice tangentem, vt gignat Tupcr- 
ficicin rotundam ; oportet huic lupaficieimucnire circuifi 
arqualcm. bit curua: p rabolic* Ltus rectum quadruplum 
recta: DR>& eius *xis L/K . E< puncto l »n a*en> bK tit recta 
perpendicularis l aae tranluerfo H U < cui etiam «qua- 
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Iis fit axis coniugatus ) fiat hy pcrboJa DG L rectam I k pro 
ductam fccansin Ddeinde temi hyperbolae DKL fiat «qua 
le quadratum ,cuiusdiamcterX: dicoX eflfc radium circuli 
«juaefiti. Ex quolibet curuae parabolic* puncto E in axem 
demittatur perpendiculari* recta EF, quae producta hyp>.r- 
bolam interfecct in puncto Gjfitquc parabolam tangens ici 
puncto E recta EA tangenti D B occurrens in C & axi pr<* 



ductoin A, fitque CHxqualit Sc parallela rectf DF. Mani- 
fcftumeft F A duplam e fle rectx D A » & ideo EF eft dupla 
recta; CD > eft ergo EH {qualis recta? H F. rcctangulura RF 
in F D eft «quale onadrato rectae DF vna cum rcctangulo R 
DF, atque rcctangulum R DF aquale eft quadratoEII quo- 
niam R D eft quarta pars lateris recti; & ideo quadratum 
recta: CE(quod «quale eft quadratis rectarum EH,HC — 
DF) «quale eft rectanguloRF in FD, fcd quadratum recta: 
FG eidem rectangulo eft «quale ,& proinde rect{ EC,FG, 
inter fc fune «quales» cumque hoc femper fiat, patet ex hu* 

N s jus 
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jus 4 fcmihyperfiolara D K L cflc aqualem foperfidei minei 
fupcrcuruaparabolica DEIlect* a plano perrectam DB 
tranfcunic & in angulo femirccto cum bale trunci inclinan- 
te ;& ideo, cum quadratum reet* X fit duplum fuperficiej 
i* trunci , erit X radius circuli aequalis fupcrficici genitae a ro- 
l.umsr, tatione curu* parabolice circa rectam DB f quod demon- 
ftundum erat. 

Ex huc propofitionc patet femihyperbolam DKLeflc ma^ 
gnitudir.c & grauitate analogam cum fupcrficic.- ex hac» 
antcccdcntc & huius 38 non ditHcilc eft inuenirc centrum 
grauitatis curuar parabolice vel eius portionis cuiufcunque 
date, quod admon.uific fufficiat. 

PROP. 53. PROBLEMA. 

lnumire centrum grgttitaiis femi cylindri redi eblique fcW. 


S it circulus B G CGcylindri ba/i9> cuius diainctcrBQ, 
htque refla B A circulum tangens in A femicyJindriaN 
tit udo aequalis refl* BQ, perinde enim crt cum omnes femi- 
cyiindri Jupcr eadem baic /Int analogi, qua? producaturad 
P“ ru s B indefinite , iitque ci parallela & indefiniti longa > 
rcUa T Q;fiant etiam AP, CR> L)T> parallela: diamctroBQ» 
5t ducatur AQ refla reliquis 1 c habentibus vt in figura • Sit 
figura CRM talis natur*, vt ( dufla refla quacunque EYKM 
parallela refl* PQ)EY iit aci FY vt GY ad KM; figura CRM 
K* analoga magnitudine & grauitate fcmicyiindro ; atque 

huius figut* Icufemicyiindn centrum arquilibrii itainoem- 
fur; hnt CKjRSj*qualcs reliquis fc habentibus vt in figu- 

IwcfYwZ kVky? T ^ natu ' a ’> vt < du ^ a quacun- 
que EYkMiV^EY ht ad KL vt KM adN 0 ;&fio Ur *» DOT 

adfi^^nlV^T ^ aa ?8- u,B,n DVi « deinde vt figura CRM 
hniiiKj 7 Lo T ita EYleu RC ad C2> manifefium eftex 
hyius ^7 f.Sfic tejntrum «quilibrii figur* CMR- figura au : 

tem 



^ ici 

tera DOT innotefcit hoc hxxIoj datur re&angulutn DV, 
quoniamDT cft*qualisBQ&DXfeuTV cfl quarta conti- 
nue proportionalium, quarum priraa eft EY & fecunda df« 
iiiidia rcc)$ BQjdeindc NO cft femper quarta coatinue pro* 



portionalium,quarumprimaeftEY &recunda|G Y, quod 
fic probo: ex prar diflis manifeft* funtrequentes analogi* . 

E Y: FY= QY: : GY: KM 
E Y: KL= B Y: : KM', NO 

E Y* : B Y x Y QsTG Y* : : K M x G Y: K M x N O 
Si ideo EY*: GY‘sr GY; NO>cftiflitur 

ex 
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GY»=s EY‘ xNQ; & proinde pofita E Y prima & C Y fecu* 
do, erk N O quarta continue proportionalium > & ideo figu- 
ra DOT eft ad redsngulum DV, vt conois parabolica ( cuius 
bafis eft circulus EGQG ) ad cylindricum parabolicum illi 
conoidi circumicriptum > cumque dentur proportio cono!* 
dis parabolica; ad cylindricum /ibi circumfcriptum & re- 
angulum D V, dabitur quoque figura D O T, & ideo pun- 
dum quoque Z,& ideo datur in fcmicylindri bafc cius cen- 
trum aequilibrii; & proinde fcmicylindri centrum grauitati» 
erit in data perpendiculari ad bafem c centro aequilibrii ex- 
citata, atque idem gravitatis centrum eft in reda Q « duda 
inter pundu Q& «medium pundumredx A B ex pundo B 
iums, bafiBGQ perpendicularis, fuppofica nempe cylindrum cftc 
fcdura a plano bafeos planum in reda PQfccantc; fit igitur 

vt KCad CZ ita Q« ad aberit cTfemkylindri centrum graui* 
tatis, quod inueniendum erat. 

In huius 61 docebimus aliam methodum inueniendi pro* 
portionem inter DV & DOT. 

P ROP. 54. THEOREMA . 

S it parallelogrammum ABIK> fitque curva ACI talis na- 
tura:, vt ( duda reda quacunque DE parallela & aeqaall 
reda: AB curvam fecantc in C) ratio ABadEC fit multipli; 
cata rationis A K ad A E in ratione P ad Q. dico parallelo- 
gramutn ABIk clfe ad figuram AClK vt P q- Q ad Q ptodu- 
tatur reda IB in G & iungatur curuu A H G talis natura; , vt 
(duda re da CF tongente taiuam AC 1 in quolibet pundo 
C & dudiS; parallelis EC, FH ) reda C H fit «qualis & pa- 
rallela red a: EF : maniteltum clt ex huius 7 redam AEad FEj 
fcuLC adHCcftc vt Pad cumque iiocfemper fiat, cui- 
dcnsclt figuram AClBcfle ad figuram A ClGHvt PadQ; 
atque «x huius 1 1 figura AC 1 GH eft atqualis figura; AClK , 
&idcofigura AC 1 B cftadfiguraip AClK vtPad Q.& cora* 

po- 
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poi\endo paraUelogrammum ABIk eft ad figuram ACI K 
VC ^ + Qad Q quod dcraonftraridum erat . 

SiPUtminorquam Q,eric AClK quaelibet ex parabolis 
infinitis,!! vero P iit maior quam Q, erit AClKquodlibct eat 
trilmeis infinitis . Ex hac quoque propoficione manifeftum 
eft paralleiogrammum AB(K cifc ad figuram ABIC vt P »{« 
Q ad P; quod eciam ita innoccfcitj quoniam ratio A B ad £ C 



cft muJtipIicatJrtationis AK ad AE in rarione Pad Qjhoc cft 
ratio AB id ALcft multiplicata rationis BI ad LC in eadem 
ratione P ad Q, eriteonuertendo, Bl ad LC multiplicata ra- 
tionis A Bad A L in ratione Qjd P; & ideo as ipfa propofi* 
tiono» parallelogrammum A B I K eft ad figuram ABIC »*. 
P Hh Q ad Pj quod dcponftiandum erat . 

PfiQP- 
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p E 6 J>. 55. theo&bma, 

E Tfdcm politis, qua? in anteccdente-dico rationem figutfc 
AClK ad figuram ACEefle multiplicatam rationis-lK 3d 
CE in ratione P+Qad P.Ex antecedere ABlKeft ad ACIK, 
vt P+Qad Qjt odc modo ALCE cft ad ACE vt P+ Qnd Q, 
& ideo ABiKefiad ACIK vtALCEad ACE>& permutando 
ABIk cft ad ALCE vt ACIKad ACE, at ratio AB; K^d AL 
CE ell compolita ex ratione Alt ad aE & ex ratione IK ad 
CE, & proinde ratio ACIKad ACE componitur ex etfdera 
mionilmsjat ratio IK ad CE e(t multiplicata rationis AK ad 
AE in ratione P ad Q> & conucrrcndo , ratio AK ad AE crt 

multiplicata rationis IK ad CE in itione ^ad P, cfc couipo^ 
nendo , ratio compofita ex rationibus A K ad A b I K aa 
C E( nempe ratio figura: AClK ad figuram ACE) clt multi- 
plicata rationis 1 k ad CE in ratione P + Qad P, quod de- 
monltrare oportuit. 

P R 0 P. 5 6. THEOXEMA . 

S Vppofito ABIk reflangulo & reliquis politis vt in ante- 
cedente, fi lupi r figuris ABiK, AClK, fupponantur cy- 
lindrici ictii , eurus vtriufque altitudo A B> item fuppofico 
cylindricum fuper ACIK fecari a plano jp(i b.ifi AC I Kfc», 
minorroali, & cara fecante in rcCtu AK. ; dico parallclopipe- 
dum fuper ABik efle ad inferiorem truncum cylindrici fu* 
per AClK vt 4P+2Q_ J jd Q^Supponatur planum lccans cy- 
lindricum fuper AClKproduci ut lecet etiam parallelopi- 
pedum, mamfeftum clt truncum cius inferiorem effe prifma - 
triangulare parallciopipcd» dimidium. Deinde fitrcCfan- 
gulnm AMTK cum inferipta linea ART talis proprietatis, vc 
( fumpro ad libitum puncto E & duCta reCia DEO jpli A 
perpendiculari & Irneas ART, ACI, fecantc in punctis R,C a • 

, item 
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item du&oper pun&o E plano ipfi AK normali & inferiores 
cylindricorum truncos (ecante in triangulis re&angulis ifo- 
fcelibus quorum bales fune D E> CE) O E (it ad R Efituc 
triangulum fuper D E ad triangulum fuptr C E . Patet trian- 
gulum fuper DE elle ad triangulum fuper CE feu OE ad RE 
in duplicata ratione D E ad C E , atque ratio D Ead C E cft 
multiplicata rationis A' K ad A E in ratione P ad Q; & ideo 
ratio oE ad RE eft multiplicata rationis A K a d A E in ratio* 
ne aPad c^> cumque hoc femper fiat vbicunque fumatur pu- 
<fium E, patet ex huius 54 rc&angulum AM T K elTc ad figu- 
ram ARTK vt Qad Q.-at OE femper eft ad RE, vt trian- 
gulum fuper DE> nempe communis intcrfe&io plani nor- 
malis ad AKcum prifmare triangulari, ad triangulum fuper 
C E) nempe communem fedionem ciufdem prioris plani cu 
trunco inferiore cylindrici luper ACI K ; antecedentes quo- 
que quantitates , nempe omnes rc&s OEintcr fc,& omnia 
triangula fuper DE inter fe, (unc arquales ;& ideo vt omnes 
rctfia: OE nempe rediangulum AMTK ad omnes R E nempe 
figuram ARTK ita omnia triangula fuper D E nempe prifma 
triangulare ad omnia triangula fuper C E nempe inferiorem 
truncum cylindrici fuper A C 1 K ; & proinde prifma eft ad 
truncum vt 2 P*f»Qad Q> & idto duplum prifmatis nempe 
parallelopipcdum luper ABIK eR ad interiorem truncum cy- 
lindrici rc&i fuper AC l K vt 4 P* * Qj>d Q> quod demon- 
firandumerat. 

Atque cx huius 54 pirallelopipedum fuper ABIK e it ad 
cylindricum ciufdem altitudinis fuper AC 1 K vt P«f»Qad 
hoc c it Vt 4 l J 4 *aQ ad 4 PQ**Qfl , & proinde parallelopipc- 

P+Q - ..... r 

dum fuper AB I Kcft ad eiuldem cylindrici truncum lupc- 
riorem vt 4 iP*dl J Q*2QQid ^PQ^Qqi atque tahscru- 
cus fuperto* .Ucm clt cu.n trunco tiuidem cylindrici interio- 
re refecto a plano balem fecunte feminormaliter in re&aBI» 
& ideo huius quoque trunci ad parallelopipcdum patet ra; 
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tlo» nempe vtjPQ4*QQa^4PP^ 

TROP . 57. THEOREMA. 

P Ofno parallelopipcdo & cylindrico habere altitudine 
Ak & reliquis vt in antecedente jfi cylindricus regius 
iuper ACIKfcccrur a plano ad balem feminortnali &cam 
fecantcin rcfta A B. Dico parallelopipcdufupcr AB JKeflc 
ad inferiorem truncum cylindrici fuper AClK in ratione 
P*$* 2 Qad Q. Sit quadratum A M TKcum inicripta linea A 
RT talis natura; » vt( fiurpto ad libitum pun&o E & dufta 
re<5la D EOipli A K perpendiculari & lineam A R T fecant? 
in punwlo R , item du3o per punifium E plano ipli AK nor- 
mali, cuius interfc&io cum trunco interiore eft re&angulum 
LAEC ) AE fi t ad RE iicut BA ad CE . Patet ex conihutf io- 
ne rationem AE ad RE clfc multiplicatam rationis Ak ad A 
E in ratione Padcjj & componendo j tatio AKad R E > hoc 
efl ratio kT ad RE> cft miilt iplicata rationis Ak ad AE in ra- 
1 5 tione P*f» Qad Q, & ideo quadratum AMTKcft ad figuram 
0,u$ ' aRTK vt P* 2 Qad Q, at vt aB I K ad aMTk ita I K vel A B 
ndTKfcu AK>& ideo rc&angulum A B 1 Kcrtad figuram Alt 
Tk in ratione compofica ex ratione P 2 Qad Q & ex ratio- 
ne aB ad AK. Quoniam AE eft ad R EvtB A ad CE, erit rc- 
Clangulum AE in C E nempe A EC L a;qualc rectangulo A li 
inRE> cumque hocfempcr fiar,ciit cylindricus fuper AR T K 
habens altitudinem A b arquale inferiori trunco cylindrici 
fuper ACIA'; & ideo parallclopipcdum fuper Ab IA' cum alti- 
tudine ABeft ad cylindricum luper ARTA Icu truncum in- 
teriorem cylindrici fuper AClK vt balis ABiKad bafem AR 
TK, hocelt in ratione tompofitacx ratione P*f 2 Qad Q & 
cx ratione ABad aK> at parallclopipcdum iuper aBI Kcum 
altitudine Aficft ad parallclopipcdu luper AbiK cu alcitudi-’ 
uc AKvt ABad AK;«3c proinde parallelopipedu fuper ABIK 
cum altitudine a Kclt ad truncum inferiorem cylindrici fu^ 

per 



fuper ABlKaltitudinis AKcrt ad troncom fupenotem cyl«- 
drici fuper aCIK eiufdem etum altitudinis AK vt V? * j ' P 0. 
0. 2 QQad QQ; atque talis truncus fuperior idem cit cuur 
inferiore eiufdem cylindrici trunco referto a plano bafem 
fcminormaliter fecantc in reda IK, & .deo eiukkm paralio- 
pipedi ad hunc truncum inferiorem eadem elt ratio . 

P P Ex huius 29> 5« & 57 manifeftum eft centrum acquihbrij 

fieure ACIK ita diuidere redam lK,vt pars verfus l Iit ad 

partem verfus K in ratione 3 P*QadP*Q. 

«quilibrii eiufdem ACIK ita dividere a k, ut p.rs veifus A 

fit ad partem verfus K in ratione P*Q ad ^ . 

In duabus pra-ccdcntibus, ctwn.fi facilitatis gratia up- 
ponatur ABiK redangulum, conclufioncs mi- 

nus ver* funt dc parallelogrammo quolibet; nullo enim ne 
gotto demonftrantur ex «qualitate & analogia in magni tu 
Sine & <’rauitatc truncorum fuper redangulis & eorum fi- 
Suri, com trunci, fuper paralielogrammis qu.bufcunquc- & 
lorum figuris ; quod etiam in fequentibus de fi a uns lofl 0 i- 
tudinc infinitis intelligi velim • 

PROP. 58. PROBLEMA. 

C It AEF angulus rertus Gtquc curva ADF talis ■ natur», vt 

N ( Juda reda UC ad libitum perpendiculari ad Ab; ra 
tiobFad CDiit multiplicata rationis AE ad ACin ratione 
numeri imparis cuiuKunque ad numerum ^ 

* revta AEad *.« AF 
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gulum ad libitum AGNE ad mixtilineum AGLE, fitque Ia« 
tus retium ( nempe re&a du<Sa in quadraroquadrarum re-- 
&x C D fe«r.per etficicns furdefolidum rcdiae AC) curv* A 



A A G 3 £;GI,r;IL>;GHquoriibet «qualiter crefccntesxjHO 
t vel C^,*jmanileliu illex hujus 7 BCcfle+i. &CD Vqq 

Uuius. f i 

&BD /q(/qz;f 1 5* 1 );ericigiturBC ad BD ut Ck ad Co* 
T "15 

hoceftli; ifq( /qx.f*J» 161^ lib-b*4i& ideo 4^*4 

* It j s 

=s ifq( & aquatione rcdu&a inuenitur 

t X j 

HO fe u x.-=z 1024^‘a 1 4» 5 1 i/ba> 4» 455/4* ; & ideo manife- 

625I»* 

ftum eftanalyftartrihneum GIL e(Tc compolitum cx addi- 
tione trilmeorum > quadracici , cubici & quadratoquadrati- 
ci, quorum omnium axes funt GI, & bales, trilinei qua- 
h-iius, draticj cubici 51 ilbc\ & quadracoquadratici 


256/C+; 


Iof 

35 fle*-, Sc proinde rrilioeum GOLI ctt 1024/f» «fr i284+«fr 
tfTT T* * : »875** <5*5** 

a )£/<-?, & ideo reda AEeft ad curuam aF vi bi fcu redii^ 

3115** 

gulum AGNBad^^^-i oH^ -n 8 ^" * 1 6le * feu 

"tS7s<>‘ 6i)bl JUS^ 

mixtilineum AGLEsdatur igitur reda squalis curvi AF.qufi 
jnoenienda erat • Quomodo inveniatur iupeificies fada ex 
rotatione curvi A F circa redam A G. cuidens c(t ex huius 
43. quoniam ex huius 57 facile cfl inuemre centrum gravi- 
tatis niixtilinci AGlE. quod fi in squatione reduda,ex vna 
parte inuenta fuiifet non * fed z l ( quod femper accidit.fi 
ratio EF ad CD fit multiplicata rationis AE ad A C in ratio- 
ne numeri paris ad numerum proxime minorem ) inuenta 
fuiflet canium fupetficies genita cx rotatione curva: AF 
circaredam AG, vt putet cx huius 23 & 4 J. 

p r o ?. 53 « theorema. 

S it parallclogrammum A BF E>fitquc curva FGH talis 
natur*. vr ( duda redi quacunque CG parallela rcd£ 
AB curvam F H fecante in G & redam BF in D) ratio AB 
ad CG iit multiplicata rationis BD ad BF in ratione Pad Q. 
dicoparalklogrammum ABFh efle ad figuram longitudi- 
ne infinitam HAEFGH vt Q-P ad Q. producatur reda BF 
in M & ducatur curva N KH talis naturatjvt ( duc da reda Gf 
tangente curvam F G H 10 quolibet pundo G fitdudispa - 
rallclis G C, Kl) reda G K ht squalis & parallela reda: C I: 
manifeltum clt ex huius 7 redam AC ad CI vel L G ad GK 
efle vt P ad Q, cumque hoc femper fiat > cuidens cft figuram 
HFBHeiTe ad figuram H FMH ut Pad Q, atque ex huius 
II figura H FMH clt «qualis figura: HaEFH, & ideo 
fi»uta HAEFH cft ad figunm HFBH vt Q*uP> $r per 
conuerUonera rationis. HaEFH elt ad parallelogram- 

mum 



IIO 

W um ABFEutQadQ-P>& conuertcndo ut parallelo' 
graramum ABFE ad figuram HAEFH ica Q— P ad Q, quod 
d emonftrandutn erat • 



S Vppofito ABFE re&anguIo& reliquis politis ficutin 
antecedente; (i luper figuris A BFE,HAEFH 3 fuppo* 
nantur cylindrici recti > cuius prioris altitudo A B ; fecundi 
autem altitudoinfinita > item fuppofito cylindricum fuper 
HAEFH fecari a plano ipfi bafi femmormali & eam fecante 
in reCta AE-- dico pcr.illelopipcdum fuper ABFE elfead 
inferiorem truncum cylindrici fuper H A E FH vc zQ,— 4P 


III 

a 6 Qjconfideratis Confidcrsuidii demonflratio non differt 
ab huius 5 6. 

TROP. 6l . THEOREMA. 

E lfdem fuppofitis cylindricis, qui in antecedente ; fcd 
cum altitudine BF S & fuppofico cylindricum fuper H 
aEFH fecari a plano ipfi bafi fcminormali & eamfecantein 
reda A H •• dico parallclopipedum fuper A B F E elTc ad infe- 
riorem truncum cylindrici fuper HAEFH in ratione 2 Q^- P 
ad Q. Sit primo Pminorquam Q_, fitque vt AB ad CGitaB 
D ad DR protradam verius A Ej & compleatur quadratum 
NBFO ex parte A E» irem ex omnibus punctis R imaginetur 
cui ua BRO' patet cx conftructionc ratioocm BD ad DR clTe 
multiplicatam rationis B D ad B F in ratione P ad Q, Si diui- 
dendoj ratio DR ad B F, nempe ratio D R ad F O , eft multi- 
plicata rationis BD ad BF in ratione Qj- PadQ, & ideo qua- ^ 
dratum NB F O efl ad figuram B R O F in ratione 2 Q — P ad tuiu£ 
Q, at vt ABFE ad NBFO ita EF fcu AB ad OF feti BF, & ideo 
rcctangulum aBFE cft ad figuram BROFinrationc compo- 
litaex ratione aQ— Pad cx ratione AB ad BF. Quontam 

eft vt AB ad CG ita BD ad D R , erit rcctangulum A B in DR 
aquale reccangulo BD in CG , at rectanguium aB in DR eft 
communis interlectio cylindrici recti fuper BRuF altitudi- 
nem habentis AB cum plano fccante iuper R D ad bafem 
normali , & rectanguium B D in C G efl interfectio ciufdem 
prioris plani producti cum trunco inferiore cylindrici fuper 
H AEFH ; cumque h* interfectiones femper contingant eiic 
aequales j inamftftum efl inferiorem truncum cylindrici fu- 
pca HAEFH squalem efle cylindrico Iuper B KoF alrirudi* 
nem habenti AB; & ideo parallclopipedum fuper ABFE 
cum altitudine AB efl ad cylindricum fuper BRUF fcu ti un- 
cum inferiorem cylindrici Iuper HAE! H vt balis A B F E ad 
ba feni BROF, hoc eft in ratione compolita ex ratione aQr-P 
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*d Q^& ex ratione AB ad B F, at parallelopipedum fupir AB‘ 
FE cum altitudine AB eft ad parallelopipcdQ fuper eade A B 
FE cum altitudine BF vt A B ad B F ; & proinde parallelopi- 
pcdum fuper A B F E cum altitudine B F eft ad inferiorem 
truncum cylindrici fuper HAEFH vt 2Q — Pad Q»quod &c. 

Quod fi P fit maiorquamQj fit vt AB ad CG ita BD ad C 
R protractam verfus Lk> & compleatur quadratum NAEO 
ex parte L K , item ex omnibus pun&is R imaginetur curua 
ORH : patet ex conftruftione rationem BD ad CR e fle mul- 
tiplicatam rationis BD ad BFin ratione Pad Q,& fumendo 
exccAum antecedentis fupra confequcnccm ad confequen- 
rcm, ratio BF ad CR nempe ratio EO ad CR eft multiplica» 
ta rationis BD ad BF fcu AC ad A E in ratione P — Qad Q;& 
ideo quadratum NAEO eft ad figuram longitudine infini» 
tam HAEOH vt aQ-Pad Q,at vt ABFEad NAEO ita E F 
feu AB ad EO fcu B F, & ideo reiftangulum ABFe eft ad fi- 
guram HAEOH in ratione compofita cx ratione 2Q—P ad 
Q } & ex ratione AB ad BF. quoniam eft vt AB ad CGitaBD 
ad CR» erit rcdangulum A B in C R aquale re.ftangulo B D 
in C G> at rciftangulum A B in C R eft communis interfectio 
cylindrici rctf 1 fuper HAEOH altitudinem habentis AB cu 
plano fecante fuper CR ad bafem normali, & rctftangulum 
BDin C G eft interfectio eiufdem prioris plani cum cruncO 
inferiore cylindrici luper HAeFH; cumque hx intcrfcctio- 
nesfcmptr contingant cfie arquales > manifeftum eft infe- 
riorem truncum cylindrici fuper HAeFH «qualean effe cy- 
lindrico fupei HAEOH alcitudiuem habenti AB,& ideopa- 
rallelopipeuum fuper ABFe cum altitudine A B eft adtylin- 
dricurr, tupci HAEOH fcu truncum inferiorem cylindrici fu- 
per HAEFH ut bads AbfE ad bafein HAEOHjhoc eft 111 ratio- 
ne compofita cx ratione 2 Q— Pad Q& cx ratione ABad 
BF» at parallelopipedum fuper ABFEcum altitudine ABcft 
ad pjraiklopipecum fuper eadem ABF£cum altitudine BF 
vt a E ad B Fi &pioindepaullelopipednra fuper abFecuui 



altitudine sFeftad inferiorem truncum cylindrici fupef 
H AEPH vt 2Q-P ad Q,quod dcmonftrarc oportuit . 

Exhis& huius 37) non difficile eft colligere centrum 
arqu i librii figura HAEFH ita aflignariin reda A H> nempe 
Ali elTcaddiftantiam centri ^quiljbrii a pundo A vc 2Q— 4P 
ad Q— Pjitemciufdemfigur* centrum aequilibrii ita diuide- 
re redam A E ut pars verius A fit ad partem verius E in ra- 
tione QfP ad 

P R O F. 62. THEOREMA. 

S it quadrans circuli K D O H & reda DA parallela radi® 
HK> fitque curva DEH talis natura:, vt ( duda reda qua- 
cunque Gi parallela & atquali rcd-uDK curvam circularem 



fccante in O & curvam DEH in E)ratto Glft ad EI fit tripli- 
cata rationis Gi ad 01. dico quadrantem circuli KDOH cile 
ad figuram KDEH vt 4 ad* hoc «ft, curvam D ^H^dcrc 
quadrante circuli in ratione 2 ad x.ducatuKurva HBD tal.s 



naturae , vt ( du&a refla EC tangente curvam HED in quoli- 
bet punfloE& duflis parallelis EF> BC ) refla EBfit a?qua« 
Jis & parallela reflx C F.- manifeftum cft cx huius 7 redam 
CF fcuB E efle triplam refl* EO, cumque hoc femper fiat, 
evidens cft figuram HBDE e(fc triplam figur? HODE, atque 
cx huius 1 1 figura HBDEcftxquaJis figura HEDK; & pro- 
inde figur a HEDK cft ad figuram H Oi) E in ratione 3 ad 1, 
diuidit ergo curva HED quadrantem circuli in ratione 3 ad 
i, quod demonftrare oportuit. 

Quod fi ratio G1 ad EI eflet quintuplicata 'rationis GI ad 
OI, curva HED quadrantem circuli diuideret in ratione $ 
ad 3 1 fi autem fcptuplicata , in ratione 7 ad 5; & fic in gene- 
re , li ratio G I ad EI fit multiplicata rationis GI ad Olin ra- 
tione cuiufcunquc numeriimparis ad vnitatem , curvaHED 
dividet quadrantem circuli in ratione ciuidcm numeri im* 
paris ad numerum imparem proxime minorem , quae omnia 
dcmonftrantur ficur hoc theorema. Eodem prorlusmodo 
dcmonftratur no folum illa Vallifij intcrpofitioquafpatium 
cifloidalc mcnrurat in libro de cydoidc» Icd etiam omnes 
fortaflis aliat qu* imaginari poliunt , fuppofica prima? inter- 
polirx figura: menfura. Quod fi ratio G 1 ad E l fit multipli- 
cata rationis G 1 ad O I in ratione numeri cuiufcunquc paris 
ad vnitatem, facile daretur figurx KHfiD quadratura ope 
huius 54, ut docet Vallifiusin fua Arithmetica infinitorum ; 
& ideo innotefeit inrcfla DK centrum aequilibri; figurx 
DEHK ope huius 3 7. Hinc etiam evidens elt DBF eandem 
femper habere rationem ad DEO quam habet DEHK ad 
DE HO , quod fuuiraopere notandum, nam ( prxtcr multa 
alia pulcherrima problemata) fi fccccur conois parubolica 
plano ad axem parallelo , ex data eiufdcm ab axe diltantia , 
dabitur hurus ope utrumlibet conoidis Tegmentum . 


TROP. 



p R 0 P. 63 . theorema. 

S it curva: cycloidis primaria: femiflis CB A, eius bafis CG, 

circulus genitor AEG bafem tangens in puncloG a 

diametro G A. dico curvam CB A duplam effe re< 3 * A G. fit 
AILG quadratum, fitque figura NAGLN talis natur*» vc 
(du&a rc&a quacunque F M parallela rc&* AI ) ratio AI 
vel AGadFMfic fubduplicata rationis AF ad AG;raanite- 



flmr eft es huius 5 9 figuram infinitam NAGLN efie duplant 
ouadrat^AILG. per F diametri AG pumilum quodhbec du- 
caturBM rc<fl ? AI parallela, cydoidi & curv* LN occurrens 
cacur Div s fecans circulum & re&am IL vt in figuraiiun- 

“ P una “JK E EG & niis Pltallete D B. BH: cx hu.u. 8 

AE atque ratie AF ad AG duplicata eft rationis AF ad AE, 
& ideo ratio A F ad A G eft duplicata rationis B F ad i B H, 

£tvsf ”«‘»'9» A G effc ad r ? A ,n 
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ratione fubdupla, nempe vt quadratum AILGad figuraq 
NAGLN> quod demonftrarc oportuit. 

P R O P. $ 4 « THEOREMA. 

S it circuli fedorCAB includens fpiraletn AEC talis na-* 
tur*> vc ( duda reda quacunque A E^produda arcum 
fccancc in D) ratio A C ad Ae iit multiplicata rationis CB 
ad DB in ratione P ad Qjic angulus r edus FfK&curuaFHfC 
talis natura, vt ( duda reda quacunque GH pirallelareds 
IK) ratio 1 k ad GH fic multiplicata rationis F I ad F G in ra; 



tione PadQ; patet ex huius 14 redangulum FNkI figura 
FlKcircumfcriptumefleadfiguramFHKl vt arcus BCad 
axem figurat fpiralis A E C evoluta» & proinde ex huius 54 
arcus BG cft ad axem figura: AeC e voluta ut Pq^Qad Qdit 
vt P+Qad QUa arcus BCad redam F I, cui fit normalis re- 
di IKaqualis reda AC, fitque figura FHKl talis natura*) vt 
( d uda reda quacunque G H parallela redf IK ) ratio I K ad 
GHfitmultiplicatarationisFladFGinratione Pad P+Q ; 
dico figuram FHKl e (Te fpatium /piralc AECevolutum. ex 
red* Fl quolibet pundo G fit reda FI normalis GH occur- 
rens curva FHKinH.fitque reda GH aqualis Ae produda 
in D. arcus bC crt ad axem figura AeC euoluta nempe FI 
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\t P + 0 adQ ; eoddmq; modo arcus EL eft ad axem figur* 
Al euolut* ut 'P+Q ad Q; & ideo vt arcus BC ad reflam F( 
ita arcus Le ad axem figuras Ae cuolutas, & permutando, ve 
arcus BCad arcum L E ita recta FI ad axem figuras A E e vo- 
luerat ratio arcus BC ad arcum LE eft compofica ex ratione 
arcus BC ad bD & ex ratione arcus BD ad arcum LEfcu refl? 
CAad reflaE A>& ideo refla FI eft ad axem figur? AE evolu- 
te in ratione copofita ex ratione arcus BC ad arcum Bl) & ex 
ratione reflx C Aadreflam EA;fed ratio Ca ad EA eft mul- 
tiplicata rationis bC ad bD in ratione P ad Q,& conucrten- 
do» componendo & rurfus conuertendo, ratio aC ad AE feu 
iKadGHeft multiplicata illius rationis (quas componitur 
ex ratione arcus bC ad arcum bD & ex ratione refla: C A ad 
reflam EA ) nempe rationis reflas FI ad axem figur? AE cuo- 
lutas in ratione P adP>J-Q,fed ratio Ik adG H eft multipli- 
cata rationis FI ad FG in ratione P ad P 4 * Q; & proinde FG 
eft axis figuras AE euolutas» funtque EA,GH,asquaIcs; 6 c ideo 
(cum hoc femper fiat ) maniteftum eft ex huius 14& c ‘ u * 
confeflario figuram FHKl cfle figuram aeC evolutam, quod 
demonftrandum erat . 

Figura FHkI eft illa deferipta in huius 5 4, cumque pote- 
rit invcnirircflaillam tangensin punflo dato ope huiu$7> 
poterit quoque (cx confeflario huius 18) recta duci fpira- 
iem AEC tangens in puncto dato: faspiffime etiam ( vt patet 
cx huius 58 ) inuenitur rccca aquilis curva: FHK,quas etiam 
aqualis eft fpiralicurvx aeC. 

One huius 15 vel 1 6 nullo negotio probatur Tectorem 
43 AC clfcad fpatium fpiralc AEC ut aP+Qad Q. 

p r o P> 6j. THEOREMA» 

S it circuli fectorCAB includens fpiralcm AEC talis na* 
turas, vc (dufla refla quacunque aE produfla arcum fe- 
tante in D ) ratio DE ad BA fit multiplica» rationis Ci D ad 

C 13 



ii 8 

CB in ratione P ad Q.fit FN aqualis reda* B A>item‘angu!m. 
redus FNk & curva FK talis natura?, vt (duda reda quacun- 
que HM parallelared? FN)ratioHM ad FN fit multiplicata 
rationis KM ad KN in ratione P ad Q.copleatur redangulum 
FNkI producaturque MHin G;& ducatur reda Da, itave 
DE fit arqualis reda? H M, & ideo E A aqualis erit reda: 
GH. Ratio D E ad BA fcuHMad FN eft multiplicata ratio* ■ 
nis CD ad CB in ratione Pad Q» atque ratio HM ad F Ncfl: 
mulriplicatarationisKMad KNIeu lGad IF in eadem ratio- 
ne P ad Q^& ideo ut CDad CB ita 1 G ad IF,cftquc v 1 1 Kad 
G Hita ACad AE,& ideo ( ex huius 14) vt rcdangulum 
FK ad figuram FHKl, hocefi (ex huius 54) ut P+Q ad Pica 
arcus BC ad axem figura* aEC evoluta? > qui fit F I reliquis 
manentibus ut prius, fitqjcurva FTK talis natura?, vt ( duda 
reda quacunqjSTH parallela reda: fl)IFlit adSF ut figura 
FHKl ad figuram FHG. Dico figuram FTK I efle fpariumipi- 
raleAEC evolutum. Manifeftum eft conftrudione redam 
Flclle axem figura: AEC cuoluta*; codcmquc modo(vt 
prius oilcnlum ell) dcmonilratur rcdangulum FHclTcad 
figuram inferiptam FHG ut arcus L E ad axem figurae A K 
tuolut*. RacioFi fcuaxis figur*AEC cuoluta? adaxemfi- 
gura? a E evoluta? c(l compolira, exratione reda: F I ad ar- 
cum BC feu figura? FHKl ad rcdangulum aNk! , ex ratione 
arcusBCad arcumB D fcuredatlFad redam FG(quodfic 
probo,vt CDad C B ita I G adIF > & diuidendo, & con* 
uCrtcndo , vt C B ad B D ita 1 F ad FG) fcu redangu-. 

Ii F N K I ad rcdangulum FNMGj cx ratione arcus B D 
ad arcum LE fcu redf DA ad redam Ea nempe redg 
GM ad redam GH fcu redanguli F N M G ad redangulum 
FfiHG , & cx ratione arcus E L ad axem figura: AE euolutg 
ku rectanguli F S H G ad figuram FHG; at patet rationem 
figui^ F H K I ad figuram FHG componi ex eildein rationi- 
bus, & iaeo vt FI ad axe figura: AE evolutae ira figura FHA’{ 
ad figuram FHG, hoccftviFI adSTvelFV, el! igitur FV 
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axts figurae AE evolutae, cumque ordinatira applicata VT 
fit aequalis rertx AE,& hoc femper fiar.vbicuir.quc fumatur 
pun&umE,manifcnumeft(cxconfectario i4huuis)figuram 
1’fKf circ fpatium fpiralc AEC euoiutum, quod dcmonftra- 
rcopurtuit. 

Ope huius 7potcftducitangcnsad curvam FTK»cum fi c 
e numero earu quas Cartcfius jppell at geometricas, & pro- 
inde poteft per huius 2. comparari cuin Tuo axe vel bafe, cui 
fi reperiatur re&aarqualis , erit eadem re&a aequalis curva: 
A E C; vr cunque poteft femper duci rcdla tangens curvam 
AEC inpuniftodatoopcconfeftarii huius 18. 

Ex huius 15 & 57 nullo negotio inucnitur fetorem BAC 
efle ad fpatium Ipirale aEC ut Q^jPQ^l^ad 2P 1 . 

Suppoiito telluris motu > linea deferipea a graui defeen* 
dente verfus centrum terras A cilct CEA»li modo ratio P ad 


Qfit dupla; dc qua magna orca c.ft controucrfia inter cele- 
berrimos Mathematicos ItU. P P.Stcphanum dc Angelis Sc 
loan. Baptiftam Ricciolium , qujeforcaflc dirimetur, fi con- 
fideret dotfiflimus Lticciolius vires impulfuum eflc indirc- 
proportione cum velocitatibus, quibus appropinquat 
corpus mobile ad corpus refiftens, abftrahcndo ab omni 
alio motu; mihi enim nihil apparet evidentius ; neque vllus 
cft architectura: militaris peritus, qui prarcedens axioma 

non fupponit in tractando de tormentis bellicis. Q-iod ad 

controccrfi* partem pure geometricam, cxillimo nullum 
nunc dubitare, quod grauc cadens in cennum terr* tempo- 
re fex horarum lemper iit extra femicirculum.. Evidens clt 
calculum R. P.Stephani dc Angclis( dialogo primo pag. 19 -) 
eflc legitimum; demonftratio autem D. Manfredi ( qua con- 
tiarium oftendere conatur pag 1 7 .)in hoc e(t erronca.quod 
tacite lupponat ( ponendo CH A femicirculum) grauis dc» 
fcenfumad centrum terrx durare fex horas; nam centrum 

attin^ir (fupponendoRiccioliobfcrvationes& terrx femt- 

dimetrum /dura ,587°»=? > «"pote minutoiura^fc; 



tto 

eundorum 5 3-, neque in his vilius cft momenti fiue motus 
fiant ab intr/nfeco vel extrinfeco , geometria enim & ftatica 
abftrahunt ab omni caufa phyfica y quippe incerta & noa 
cuidcncc. 


PROP. 66. THEOREMA. 

S it circuli Tector LRM, codemque centro arcus NTfimi- 
lis arcui LM, firque fpiralis NOM talis natur?» vt ( ducta 
recta quacunque RSOk) ratio recta: S O ad rectam TM fit 
multiplicata rationis arcus LK ad arcum LM in ratione P ad 
Q. fit ii C xqualis reerte M T> B H ad libitum, itera angulus 
rectus CBH, & curva BVI talis natur«,vt (ductarccta qua«j 
cunque EV parallela rectx BC-)ratio EV ad BC fit multipli* 
cati rationis B E ad BH in ratione P ad Qjcompleatur rc- 
ct angulum BC 1 H,& fit recta ngulum ABHG cuius latus AB 
?qualcrect?TR.*cx huius 54patct rcctangulum BCIHeflc 
ad figuram BVIHvrP^-Qad Qi ducatur recta DEVF,itavt 
EV fit ?qualis reci? OS,&ideoRO cft squalis rect? DV. 
ratio E V ad HI feu OS ad MT eft multiplicata rationis BE ad 
jpHinrationcPadQ, fcd ratio OS ad TM cft multiplicata 
rationis LK ad LM in eadem ratione P ad Q>& ideo vt BE ad 
BH ira LK ad LM, & ut DV ad GI ita RO ad R M, & ideo cx 
huius 14» ut ACIG ad ABV 1 G ita arcus L M ad axem figu* 
rcMONR euoluta;: fitvt AClGadABViG ita arcus LM 
ad rectam BH reliquis in figura ACIG fc habetibus ut prius ; 
fitque curva B Z I talis naturx , ut (ductarccta ad libitum 
XZVparalicla recte BH)figura ABVlGfit ad figuram aBVD 
vt recta BH ad rectam XZ vel AS.Dico figuram ABZIG elTe 
fpatiuni fpirale RNOM evolutum . Manifeftum eff ex con- 
ftructione rectam AG elTe axem figurae RNOM euoluta'; eo- 
demque modo (ut prius oflenfum cfi ) dcmonftratur rectam* 
gulumAV e fle ad figuram ABVD uc arcus 40 ad axem fi* 
gur* RNo cnolut*. KatiqAG feua$i5figtiraf RNOM euo* 

luta: 



IXI 

luta? ad axem figur* RNO e voluta: eft c6mpofita , cx ratiq* 
ne axis figur* RNOM evoluta: ad arcum LM feu figura: AB 
VIG ad re&angulum ACIG, cx ratione arcus L M ad arcum 
X K fcu re&ae 1 C ad rc&am CF vel rc&anguli ACIG ad re« 
iftangulum ACFD> ex ratione arcus LK ad arcum 40 leu re- 
dl.vKR ad retfamOR nempe DF ad D V vclre&anguli AC 
FDad retfangulum AXVD,& ex ratione arcus 4O ad axem 



figurae RNo evoluta: feu retfhnguli AXVD ad figuram AB 
VD; at pcrfpicuuin eft rationem figura: ABVIG ad figuram 
ABVD componi cxcifdetn rationibus» & ideo ut figur® 
ABVlG ad figuram rtBVD fcu vt A G ad A8 ita AG axis fi- 
gura: HNOM evoluta: ad axem figura: RNO evoluta:» qui 
igitur eft ‘--8; cumque ordinatim applicata 8Z. fit squalis rc» 
etsURj &hoi femperfiat vbicunque fumatur pun&umO» 
manifcftu.n eft ( exConfe&ario 14 huius figuram ABZ1G 
cfie figuram RNOM cuolutam» quod demonftrare oportuir. 

Curua BZI eft cx carum numero quas Cartefius appellat 
geometricas» & igitur per huius 7 poccft duci re&aeatn 
rangv ns in pun&o dato , poteft quoque comparari cum re* 
fta ope huius 2>& proinde curuaquoque NOM illisqualis» 
.ciquc duci tangens inpunfto dato • 

Ex huius 15 & 56 non difficile erit demonftrare ( potita 

racioue HI ad HG vtP ad Y ) leporem RLMefle ad figuram 

Q RNOM 


lll 

RNOMvcPadY* PQ *PQY, 

P * 2P*Q * P* + 2PQ^«QJ 

Notandum demonftracioncm 65 & 66 huius e fle maximi 
vniuei fdlem » fcd prxlo currente non memini illam debito 
loco in fer ere. 

Hic examinauimus tria fpiralium genera ; quorum primu 
idem cfl cum illis duobus, quae menfurauit R.P. Stephaniis 
de Angelis in libro Aio de Spiralibus & in fine lib. 5. de pa- 
rabolis; fecundum quoque idem eft cum illis duobus» qua: 
dimcnlus efl in libro de Spiralibus inuerfis ; tertium etiam 
excogitauit idem Mathematicus fagaciflimus, illudquc mihi 
nuper communicauit. 

Summopere notandum omnem figuram pofic concipi 
Acuc inuolutam» & methodo noflra inuenicturcadcm cuo- 
luta; hincenim nonpariim aligmenteturgeometria. 

Adeo fertilis eft hate noflra methodus , vt difficile fere fi C 
aliquid proponere illi omnino impervium ; quod ut experia- 
mur, foluantur duoilla problemata qua: propofuit Renatus 
Francifcus SIufius inprop. 8. de infinitis fiyperbolis R.P. 
Stephani de Angelis. Sit AB,£,- BD> a-, fitque (ccundum te- 
norem qux-ftionis , vt t x ad bt - ** ita a 1 ad t*i — ** quadra* 

tum reaa: DC, & ideo ( cx huius 54) fumma omnium qua* 
d ratorum ab infinitis DCcrit bi, at lumma totidequadraco* 

IO 

rumre&a: AEefl l> } ; cum itaque ha: quadratorum fumma: 
lint dupla: truncorum inferiorum, quifecantur in cylindri- 
cis re&is (uper ACB, AEFB, a plano bafi fcminormali, erit 
(exhuius 23) utb* ad^nempe vt 2oad 1 >itacylindius cx 

10 

rotat ionc AEFB circa AB ad (olidum rotundum ex rotatio* 
ne ACB circa eandem AB. Sit fecundum propoli tu m vr in 
ciufdem de infinitis hyperbolisprop. 10. litque tatio AB ad 

13 L) 
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BD multiplicata rationis AD ad DCin ratione Pad Q. 
que ratio AB ad BD multiplicata rationis E A ad D O in ra- 
tione Pad Q,raanifeftumcft EOB cilc cumam in huius 54 
dcfcriptam;& ideo cubus ex latere E A vel A B cft ad infe- 
riorem truncum cylindrici redii fuper EOBA refedli a plano 
bafem fcminormalitcr fecante in rc£a EA ut P : *j«?PQ 
>J<aQ^ ad Q*;cft autem vt EA ad Do ira <x politione A D 
yel KH ad DCj & ideo rcdiangulum EA in DC arejuale cfl 
redlangulo D O in KH j cumque hoc femper fiat . mnnife- 
flum eft cylindricum fuper ACB ( cuiusaltitudo EA ) requa- 
lem e fle trunco inferiori cylindrici rcdl i luper EOBA refedti 
a plano bafem fcminormalirer fecante in reda E A, & ideo 
vt P : ►EjPC+iq! ad qi ira EABFad ACB. 

Ha?c problemata particularia a me lelcdla funt tanquim 
difficiliora & ma ionsm ornent i inter geomet rarum inuentaj 
vitra qnjdam a me r-unc primum iolut.i;totus namque orchi» 
medis trediatus de fphara & cylindro facile dcmonftrr.tur 
cx huius i ad modum huius 46 & aliquot fcquemium; liber 
dc conoidibus fphjroidibus & tota Lucf Valerii dodlrina ex 
huius 21; tota Guldmij loannis dclaFailIc& Andre* Tac- 
quet dodlrina cx huius .75 & aliquot fcquencium.- fateor ta- 
men me nullo modo potuilfc inucnirc rationem inccr curua 
ellipticam vel hypcrbolicam & redla , criamii in hoc tradla- 
tulo multi diuerii line modi illas examinandi ; ita ut facile 
credam hanc rationem effe non Analytica & vnogradu eile 
fuperiorem illa inter tnculuin & diametri quadratum, fed 
hoc dcmonfliatu, noricii adeo facile. Non prartendo hanc 
methodum infcriiirc rclolutioni omniunWproblematum ir- 
regularium» qu* infinita funt numero & difficultate > qualia 
prsfertim funtiJla dc coiporum & fupeificiernin fcdlionc 
irregulari 3 planis, vel aliis /upcrficicbus, inter qu* ramea 
fcquens exhibeo fatis fulchrum, placet enim mifccllanea 
quatdam non prorlusmutrliahicadiungcre. 
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J. Jt 6 p. *7' r H E 0 RB M A. 

It conus reflusAFO, cuius axis A M,qui(ecetur a duor 
bus planis AML,AMG, quorum rate rfefiiones cum co- 
nTfupcrficie fint reS* AL, AG ; feccturque adhuc idem co- 
nus AFO a plano vtcunqj efficiente cum fupetficte coni com- 
iunem fedionem GEBIL curuam i iu vc ab his Te^ionibus 


s 



ex cavetur a cono pyramis quaedam conica ALMGEBI cuius 
vertex A & bafis figura BILMGEB contenta a tribus planis 
ALM, AMG> MGEBlLj & fupcrficic conica AGF.BIL ; cx 

axis 
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axispun&oM trium planorum communi fcdionc in lacus 
coni AF fit perpendicularis rcfta MF. Dico pyramidem ( eu* 
ius bafis cft planum «quale fuperficici conica* AGEBIL& 
altitudo MF)*qualciu efle pyramidi conica: ALMGEBI . 
Si di&« pyramides non lint «quales, fi t earum differentia *: 
& Dvraruidiconic* infcribatur pyramis AMGEB1L conftas 
cx pyramidibus triangularibus MGEA>MEBA, MBIA» MI 

. .** • i .. /■nnicj' /■irriimfrriKsrnr alit 


LA i eidem quoque pyramidi conic* circumfcribatur alia 
pyramis conltans ex pyramidibus triangularibus MHDA, 
MDCA»MCKAjita vt differentia pyramidis infcript* & cu- 
cumfcriptae lit minor quam *. ManitcAum eftpyramidis MH 
DA altitudinem effc M F, cx fuppolieione enim triangulum 
HDA conum tangit» dc ideo normalis ex M ad HDA in redl.I 
conta^us fcu latus coni normaliter cadit; eodem modo 
probatur MF elTe altitudincm,ex vertice M, omnium reli- 
quarum pyramidum triangularium, e quibus conflatur pyra- 
mis circumfcripta , & ideo pyramis, cuius balis xqualis cft 
omnibus triangulis AHD, ADC, ACk, 8c altitudo MF, 
aequalis eft pyramidi circumfcriptx» & proinde maior pyra- 
mide conica, fcd maior etiam eft pyramide cuius balis cft 
nlanuin arquale fupcrficiei conic* AGEBIL & altitudo MF, 
quoniam eandem cura illa habens altitudinem, bafem habec 
maiorem , quippe illi (.dumconuexaexiftic) circumfcripta. 
Deinde PVtamis triangularis MGEA (polita -cnice M) mi- 

norem habet altitudinem quam M F, quoniam eius bafis ca- 
dit intra fupcrficiem coni , eodem modo omnes pyramides 
triaaulares pyramidem infcriptam componentes minorem 
habent altitudinem quam M F, & ideo pyram.s(cuius alti- 
tudo MF & bafis f qualis balibus omnium pyramidum tnan- 

cularium pyramidem infcriptam componentium) maior cft 

pyramide mferipta, fcdhxc pyramis minor pyram.de 
bafem habente planum «quale fuperficici conic* AGEBIL 

& altitudinem M F, quoniam eandem habens altitudinem 
bafem habet minorem , ncm P e ilii dum conuexa cxift.t .n- 

ICi* Jpsfl ii* 7 
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/criptam > & ideo pyramis inferipta multo minor cR eadem, 
pyramide ba/em habente planum arquale fuper/icici conice' 
AGEBIL& altitudinem MF,fed pyramis inferipta etiara 
minor cft pyramide conica; pyramis igitur inferipta minor 
cft pyramide conica & minor etiam pyramide conicam fu- 
pcrficiem bafeni habente > pyramis vero circumfcripta utra- 
vis harum pyramidum demon/irata ed maior, & ideo maior 
efi diffciem inter pyramidem circum/cnptam & in/criptgni 
quam inter pyramidem conicam & pyramidem qua: iuper/T- 
ciem conicam pro bafe habet ; /ed differentia inter pyranji- 
dtm cire umferiptam Stinfcriptam ed minor quam *, & pro- 
inde differentia inter pyramidem conicam & pyramidem 
( quar fiipcrficicm conicam pro ba/chabet )^d multo mippjr, 
quam», quod ed abfurdum, ponitur enim a, differentia inter' 
didas pyraniidcs;non ergodifferunt pyramis conica AMG 
HBIL& pyramiscuius baliselt fnpcr/iucs plana aqualis co- 
nica: fupcificiei AGEBIL & altitudo reda MF, & ideo 
«quales fune ,quod demonflrandum erat. 

Ex vertice coni Ainbafcm pyramidisconicar MGEBlL(d 
op us cd) produclam demittatur perpendicularis reda AN ; 
manifeflum cftex hoc Theoremate M F e/Iead ANvtbafis 
pyi; n idis conitar MG EBl L ad /upcrficici conica: portio- 
nim AGEBIL. * * 

P /i O P. 63. THEOREMA. 

Si »n rttUliueo quocttnque aquilatero affignetur pur. Cium , & ab illo 
T u,,a ° m emuta rUttlmti latera demutantur perpendiculares 
n IU i errt rUl angulum ex fcmtjfe fnmmx perpendicularium & 
O” perimetro relhltntt ad nlhlmeum , vi numerus laterum re. 
fl limet ad vn itate m. 

S it rcdhlincum a»quilaterum ABCDE.- ^pundo O intra 
•rtCtilincuru demutantur in omnia rcdilinci latera pci* 

pen- 
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fendicularts ie&x OR,OS>OT>OQ,OkdicorcPsngu!u e< 
femifiar fummr perpendicularium & ambitu rePilinei cflb 
ad rePilineum vt numerus laterum ad vnitatem . Ex punPo 
O diuidatur rePilineum in triangula AOB, BoC, CoD» 
DO E, EO A, quorum triangulorum bafes ex fuppofitionc 
funt inter fe arquaies. Triangulum AOBeft arquale repagu- 
lo ex femifle perpendicularis OR & bafe AB, cumque om nia 
tcPilinei lacera fine arqualia rePa; AB, erir rePangulum ex 
fcmilfc perpendicularis O R & ambitu rePilinei ad rePan- 
gulum ex femifle perpendicularis OR & rePa AB fcu trian- 
gulum AOB, vt numerus laterum rePilinei ad vnitatem, eo. 
dem modo in quolibet ex reliquis triangulis, vc rePaugu- 
lnm ex femifle perpendicularis cx trianguli vertice O in ba- 
fem demillie & ambitu rcPilinci ad idem triangulum, ita nu- 



C T J> 


merus laterum rePilinei ad vnitatem; cumque omnia trian- 
gula limulfint arqualiaipii rcPilinco, & omnia diPa rePan- 
gula fint a?qu ilia rcPangulo ex femifle fummx perpendicu- 
larium & ambitu rePilinei; erit vt vna antecedentium nem- 
pe numerus laterum ad vnam confcquemium nempe vnita- 
tem, ita omnes antecedentes nempe rePangulumcx femif- 
fc furam* perpendicularium & ambitu re&tlinci ad omnes 
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confequcnces nempe ipfura reailineum.quod demonflr 4 PS 

oportuit» 

consectarivm. 

H inc fcquicur (fi in redilineo zquilatcro quocunque 
alfignentur duo punda & ab cifdem ad omnia rcdi- 
Iinci latera ducantur perpendiculares) perpendiculares ab 
vno pundodemiflas aequales cife perpendicularibus ex al- 
tero pundodemiflis. 

P R 0 P. 69. THEOREMA. 

Si circuli circumferentia diuidatur inptrtes quacunque aquales & 
numero impar tsy & a quolibet penpherta pullo ad omnes tiufdem 
divifienes reti* ducantur: fi circulus dividatur tn tres partes, 
aquales t erit fumrna primarum aqualis vltimx •, fi in quinque, 
erit fumma primarum & vltimx aqualis furunt x fecundarum ; 
fiinfcptemt erit fumma primarum & tertiarum aqualis fumi 
ma fecundarum & vltimx : fi in notum , erit fumma primarum > 
tertiarum 6“ "ultima aqualis fumma fecundarum & quarta- 
rum i atque ita deinceps in infinitum . 

Vicimus autem rellas primas efje illas , qua ducuntur ad diuifionci 
ex vtraque parte puntfo tflignato proximati fecundas, illas rellas 
qua ducuntur ad divi funes primis ex vtraque parte fuccedentes\ 
tertias, qua fecundis f accedunt > fre, retiam vero vlt imam , //- 
lam qua ducitur ad diuifimema ptinflo ajjignato remoti fimam . 

S it circuli circumferentia ABCDE diuifa in partes quot- 
cunque aequalesin pundis A,B, C>D>E, fitq;Oquodj 
libet pun&um in circumferentia ; a quo ad omnes diuifio- 
nes ducantur red* OA,OE> CBj OL>,OC ; dico fummaoi 
primarum & vltimx nempe O A 4. OE 4. OC e fle aequalem 
.fumma; fccumUrum nempe OB+OD.fcxpundo O ducatur 

cir - 



circuli diameter O F, & pecpun&um F ducantur rcSis O A. 
OB,OC,oD,OE» parallela? QFP, FrV, RFS, FXY, MFM, 
& quoniam reda; O A, OB,OC,OD,OE, efficiunt inter fe an- 
gulos «quales, igitur rea* QFP, FTV, RFS, FXy, MFN t > 
efficiunt inter fe etiam angulos «quales: centro igitur F de* 



feribatur polygonum «quilatcrum & «quiangulum GHI 
K L > cuius latera bifariam & ad angulos reftos fccentur a 
reftis per F ductis; & proinde eadem latera normaliter fe- 
ccntur areiSis perO diu5Hs, prioribus quippe parallelis & 
ideo reflat FP, FS, FN, FV, FY,funt «quale s rctSlis 02,0Z, 

R Oy, 



Oi> 04,0?, cxantecedcntc; atque reda02 fuperae redam 
FP exceflu A0,& redaO,- fupcrat redam FN exceflu OE, 
& reda OZ fupcrat redam FSexceiluCO; igitur red* O 2 
+05+01 fuperant redas FP+FN +FS exceffu AO + OB 
J.OC : reda quoque FY fupcrat redam Os exceflu OD »& 
reda FV fupcrat redam O4 exceflu OB; &ideoFY+FV fu« 
perat O5+O4 exceflu OD+OB; cumque in fen e quantita- 

S Oa +05+0Z. +FS , FY+FV , Oj+04 , fu«n- 

ma extremorum O2+O5+OZ * 0 3 +0 4 ficj «qualis flim- 
m« medio. um FP*FN*Fi+FY + F V ; erit : differentia iti- 
ter primam & fecundam nempe oA+OE+OC aqualis dif- 
ferenti* inter tertiam & quartani nimirum OB + OD, quod 
denionflrandum erat . 

P R O P. 70. T HEOREAlAm 


Si (irinius parabolam in pluribus pun&is (nutrit > e quibus in dXttn 
exa.traqut parte refla perpenditulares demittantur; erit ea ab 
mna parte axis aqualis illis ab altera parte- quod fi ab utraque 
partem duobus punflis illam fetet ; erunt fmilittr dueab vna 
parte fimttl aquales duabus ab altera parte fitnul . 

S it parabola P A BCG quam fccct circulus in pundisP» 
A>B>C> quorum nullum eft parabola vereex. a pun- 
disP, AjBjC.demittanturinaxcmeidcm ordinarim appli* 
catx AH,BX ,MC » PN : dico ordinarim applicatas ex vna 
parre axis nempe AH ,PN > aquales efle ordinarim applica. 

tis ex altera parte axis nimirum redis BX,CM . Producan* 
tuc reda PA, BC, dcncc copcurrant in D; eritque redangu- 
lum BDCxqualc rcdangulo A D P, & igitur red* parabo- 
lam PABCG tangentes parallela redis DC>DP , aquales 
erunt > qua igitur femutuointerfecent in parabola axe , fa- 
cientes eum eidem ordinarim applicatis triangula ifofcclia; 
& igitur DP> L)C> illis parallela faciunt tum ciidcm ordi- 
nat im 
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natlm applicatis triangula ifofcclia nempe DLBj DGp,- an 

guliergoDBLj DPZ>funt*quales» fed & anguli ARD, DP 
C, fune «quales 3 & ideo anguli ABO >CPZj funt «quales» 
triangula igitur re&angula AOB > CZP , funt fitnilia , & pro- 
inde 



Sit R latus rc&um parabolar 


OB: OA: 
OB; OA: 
PZ: ZC: 
PZ: ZC: 
R; SO: 


PZ: ZC 
R: SO 
R : SO 
R : ZG 
R: ZG 
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CM tertiam & PN feu G N quartam 5 & ideo fnmma prtm* 
& quartae AH*f#PN eft arqualis fummae fecunda: & tertia: BX 
•}*MC>quod demonftrandumerat. 

Alii funt huius theorematis cafus, fed in reliquis nulla 
rc flat difficultas) modo hic intelligatur . 

Hoc theorema inlcruit cognitioni «quationis cubicx Sc 
quadratoquadratica?) procedens autem aquationibus am- 
plubologiis» & linuum compofitioni; qui autem dcfidcraC 
plenam analyfeos & aquationum docirnum } cxpe<2etab- 
lolutiffimum D.CaroIi Kenaldinii opus dc Rcfolucionc Sc 
CompofitioncMathematicatquod nunc cft lub prtelo. 

H‘.i cuique continuavimus fpecuiationes pure geometri- 
ca s; v t autem videant philofophi geometriam non clTcadeo 
abfira&ain & inutilem ficuc vulgo exiftimatur, fttatuiinus 
difficultates qualdam phfiyeoinathcmaticas ex principiis 
opticis geometrice enodare . 

DE S 1 D EKV M S C JNT 1 LL AT IONE 
& magnitudine apparente . 

E X optica noftra promota evidens cft primo» omnem vi^ 
lioms coniulionein provenire ex radiorum vmus pun- 
ctis in retina fenii bilem paniculam incidcnriaj fecundo? 
quo maior fuerit iftaictin* particula co maiorem efle vilior 
nis contulioncm . 

PROPOSITIO 1 . 

Catini humanus nonfcitjltflt Gt enutrite [tr/cUus . 

S It pune r tum aliquod radians A; fi oculus humanus cffcc 
geometrice- pe ifc»5tus,cong legaret omnes radios pun«! 
Cti ladiantis A m pupillam ineidentes in vnum retinet puii- 
«um gtememeum nempe £; ut autem hoc fieret, 0 por- 
cerct vt otulus eiict figura: alicuius geometrica: , fed fi- 
gura: 



'guras geometrica in indiuifibili confiftunt ; & proinde 
in corporibus humanis > qua quotidianis mutationibus 
funt obnoxia, locum habere non poflunt, ideoque oculus 



cum talis figura: cfle non poffic non cft geometrice perfe- 
<3us) & igitur radios a pundio A prouenientes non congre- 
gat in vnicum puudium C> ftd in aliquam fuperficicm nem- 
pcBCD. r 

PROPOSITIO 2. 

Vtopofltumjle inquirere, quid efficiar htc oculi imperfettio • 

P Olfumus commodiffime naturam aifimularc iaculatorl 
perito, qui f.gittas a pundio A inlcopum C jaculatur; 
omnibus enim luisfagittis valde exiguum icopurn C attin- 
gere nonporcit > (edaliqu .ndo in parva quadam diftantiaa 
icopo nempe in B ligittam omittit: vnde eucnit ut poft 
inultas jtcul.itas fagittas» circiter fcopiC pundtum medium 
reperiantur fagitt* cjuain plurima: iicut iylvula quadam 
dcnliffima; at in paulo maiore diftantia a Icopo C ncinpc 
fpatijs t> F, rarior omnino «nuemtur ifta fylvula ; & in extre* 
mitatibus B> D, videtur rariifima •' ita vt generaliter dici 
pojfit lylvulam quo magis ad C acceditur elfc deniiorcm,Sc 
quo minus ciTe rariorem . Quod ii adhuc mulcas alias jacu- 

Ictur 


letur fagittas» denfior evadet h*c fylvula & verfus me^ 
dium & verfus extremitates, fed fcmper quo magis accedi* 1 
turadCerit denfior & quominus rarior. Eodem modq 
natura radijs lucidis conatur punflum geometricum Cat- 
tingere , fed ob fuara imbecillitatem fcu oculi impcrfe&io- 
nem cogitur a fcopo fjepiffime aberrare» hoc tamen ficuc 
peritus iaculator euincens , vt radiorum fylvula quo magis 
acceditur ad medium cofit denfior, & quo minus eo fit ra- 
rior: manifefturn etiam e ft quo plurcsfunt radii» radiorum 
fyl vulam eo efie denfiorem » ita tamen ut femper denfior fit 
verfus medium quam verfus extremitates. Hinc colligimus» 
fi punitum radians A debiliter radiet , ita vt vix percipiatur 
a fcnfu denfior fcu media pars fyl vular C, reliquas fylvula: 
partes rariores 8t minus illuftracas noa omnino percipi.* 
quod fi fortior fit radiatio, rariores etiam fylvulx partes 
n:mpc E & F perceptibiles dcvcnicn^quoniamiliuftrantur 
fcnlibiliterexluppoiitionc : quod fi fortilfima fit radiatio, 
rariflima etiam & extima: partes, nempe B,D,fcnfibiles fient; 
ita vt generaliter dici poffir , quo fortior fit radiatio eo ma- 
iorem apparere fenfui communi fy vulam radiorum, feupar- 
ticulam rctinx ab unius punfti radiis dcpidlam . 

PROPOSITIO 3. 

jgiio lucidius tjl cbtellum » to confufior tjl eius vifis , 

Q Vo lucidius eft obie&um, eo fortior fit radiatio vnius 
cius pun&i radiantis nempe A; & quo fortior fuerit 
ramatio,co maior apparet fenfui communi parsrctin* ara- 
diis pundi A iliuftrata, per huius 2; & proinde per 2 petitio; 
nem maior apparet vihonis confulio : cumque hoc eodem 
modo dcmonftrari poflit de omnibus obicCfi pun&is , mani- 
feftum cfi propofitum . Quod fi pars retina: ab vnius pumfii 
radius illuftraw fit minimum fcnfibile»diftincuffime videtur 
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obieflum & nulla apparet ccnfuno , vt ex ptima huius peti' 
tione necelTario fequicur. 

PROPOSITIO 4. 

Eiufdem obittti confufior ejl vifto in (enebrit) quam in luce . 

I N tenebris oculi retina a multis radiis non iIJuftratur , & 
ideo levis illa illuftratio verfus extremitates fupcrficiei 
BD facilius percipitur qtram in luce , cum exilis illa illu- 
ftratio afortiffimis lucis radijs plane deleatur -* & proinde 
Cum rctin<p pars ab vnius pun&i radiis illuftrata maior vide a* 
tur in tenebris quam in luce, maior erit (per 2 huius petitio- 
nem ) vifionis confufio in tenebris quam in luce, quod cft 
propoiitum. Alia etiam ratio crte poteft , quod in tenebris 
maxime dilatetur oculi pupilla , & ideo maior cft obicdtiin 
retinam radiatio j & proinde perhuiusj maior etiam villo • 
nis confufio. Tertia ratio eft,quod in magna pupilla: dila- 
tatione plurimi fint radiicxtrauagantes,vade confufa etiam 
oritur vilio. 

PROPOSITIO 5. 

confufior ejl obiccli vi Jio , eo maior ejl ebiefli mti' 
gmtudo apparens. 

S it vifibile MN, oculi retina A Hi fupponatur in retina 
A II depingi confufam imaginem vilibilis MN, ita vt 
radii pundii cxtrciniM incidant iq retina: fopcrficicm l'G, & 
radii extremi vilibilis pundli N in retina: fuperScicm BC; 
manifolium cft magnitudinem vifibilis apparentem judicari 
fecundum quantitatem retina: BG aradiis totius vilibilis il* 
fl rata : quod fi careris paribus fiet maior imaginis confufio 
in retina depidir, radii pundliMnon foluin incident in fu- 
P.rfincm FG, fedinfuperficism EH, fuperficicm FGfcu 

• ivi. 
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fylvul* medium vndique cingentem ; & radi/ pun&i N non 
folum incident in fupcificiem B C> fcd in maiorem BC vndi- 
que cingentem, nempe AD: & in hac vifione» manifolium 
eft magnitudinem vitibiiis 3 pparentem iudicari fecundum 
quantitatem fuperficiei AH a radiis vifibiiis illuftratj: * eft 
autem fuperficies AH maior fuperficie BG; & proinde obie- 
flum apparet maius in maiore contuiionc quam in minore > 
quod demonftrare oportuit . 



Atque hxc e/l ratio quod corporum catlcftium diametri 
maiores appareant > quando funt magis Iucid3» quam quan- 
do funt minus lucida ; in huius enim tertia demonftratum 
cft obiefta magis lucida (catteris paribus ) magis confufa 
videri quam obiecta minus lucida» & nunc demonflratur 
obiccta magis confufa maiora vidcri( ceteris paribus) quam 
minus confufa;& igitur obiecta lucida(cxtcris paribus) ma- 
iora videntur quii minus lucida. Ex huius etiam 5 deraoitrari 
potettj quod ( cjteris paribus) obiecta minora in maiore 
proportione a confufione augmentari videantur quam ma* 
iora •• Sive enim obicccum fit parvum live magnum , squale 
feirpcr a confufione recipit incrementum» at squale ad mi- 
nus maiorem habet proportionem quam ad maius; & proin- 
de ii obicctum fic parvum,augmentatur a confufione m ma- 
iore 
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lOtc proportione quam (i e flet magnum . ex his concurren- 
tibus caufis patet ratio cur Stella; fixe videantur , etiamii 
intamvaftadirtantia fint omnino infcnfibiles: ob validam 
enim earum radiationem & in tenebris vifionem, confufifli- 
me ab oculo videntur > & ob infignem carum paruitatem in 
maiore proportione abhac confulionc augmcntantur,quam 
fi cflent maiores ; ita vt decies tmllies forte & amplius ma- 
iores appareant , qu3ra in tali diftanria videri debent ; nul- 
lius enim telcfcopii ope in hunc vfque diem diftintfx & ter- 
minata; videri potiunt . ob eafdcm rationes parua candela in 
tenebris e longiflimo inrcruallo videri poteft magnitudinis 
fatis confiderabilis , & fideris inftar fcintillans. Exprxdi- 
&is manifcfta fir caufa,t]uare fcintillcnt fidera, aliquibus pri- 
mo confideratis; primo fcintillationcm clTe obic&i lucidi 
confufam & rrcmulam fcu mutabilem vifionem j aliquando 
enim videtur obic&um maius, aliquando minus , aliquando 
lucidius verius vnam partem > aliquando verfus aliam: fe- 
cundoeius caufam efle inutationemaliquam feu tremorem 
in medio , tales enim omnino videmus ctic&us , cum inter 
oculum & vifibile eleuantur vapores vel exhalationes, cuius 
ratio in optica verfatum non poreft Jatcrc: tertio notandum 
eft, quod natura dum confufam percipit vifionem humores 
oculi ftimulctad motum fcu mutationem aliquam , vt con- 
fufieni perceptae mcdeatur ; cumqucn itura fcu fenfus com- 
munis diftinftam fentit vifionem, oculus fuos humores a 
motu impedit, hoc enim rationi, cxpcricnriar»& authoritati 
cfl confcntancujn.’ Quod li fenlus communis diltin&am vi- 
fionem fentirc non poteft, dico oculi humores agitari & to- 
ro vifionis tempore non quicfccrci hoc probari poteft ex 
magna laflitudir»c> quam patitur oculus ex confula vilionc; 
neque exiftimo efic rationi confcntancum > ut (i flere c mo- 
tus j dum adhuc viget cius caula, nempe contulio percepta, 
hif.-c praelibatis , dico fcintillationcm fiderum provenire ex 
hac humorum mutatione, dum 'ruftra conatur oculus diAm- 

S st am 
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ftam reddere eorum vifionem , motus enim humorum eun^ 
dem cum motu medii poteft exhibere eflfe&um » utfaciJJnnc 
demonftrari poteft ; probatur ; fidera funt obie<fta quo; fe- 
cundum ha&cnusdemonftrata confufilfime videntur» fed 
vifio confufa oculi humores ftimular ad motum > ergoin vi- 
fionefiderum humores oculi mouentur; ac ex humorum mo- 
tu .aliquando videbuntur fidera maiora,3liqu.indo minora» 
aliquando magis lucida, aliquando minus lucida, aliquando 
vniusfigurx , aliquando alterius» fed hxc tremula & incon» 
ftansvifio eft fcintillatio» & igicur fidera fcintillanc. ratio 
etiam evidens eft cur Sccllx fixx magis fcintillcnt» quain 
aliaobie&a; in Stellis enim fixis confufio eft adeo notabi- 
lis 9 vt illius ope decies millies maiores videantur quam rei 
ucrafunc ; quid ergo mirum fi confufionum mutatio fcu 
fcintillatioinillis fit maxima. Sed contra hanc do&rinani 
obiiciec forte aliquis, a telcfcopiis inalc elaboratis maxi- 
mam fieri viiionis confufioncm»lcd non maximam fcintilla- 
rionem ; refpondeoiftam confufioncm» cum nonfiatabip* 
fo oculo, ab humorum motu vix fenfibiliter mutari, & pro- 
inde iftam fcintillationein non efle valde fcnfibilem; quo- 
niam fcintillationilaliudeftnifi confufionis mutatio» obii- 
cicntfortaffe adhuc illos qui oculi vitio laborant maximam 
percipere vifionis confufioncm, fed plerumque paruain vel 
nullam fcincillationemj rcfpondeo oculi vicium maxime or- 
dinarium cfte humorum immobilitatem, & fine humorum 
vel medii motu nulla poteft fieri fcintillatio. 

$TOD SOL SIT REALITER , ET FOR* 

malit er calidus. 

H Aecpropofitio facile poteft deduci cx noftris opticx 
promocx demonftrationibusj fed in hoclocomagis 

accurate & geometrice hanc ipfam probabimus. 


PRO- 



PROBLEMA. 

E* cmbutiiont fpeculi vel lentis uftorij tbferudtd; diftinttam i 
Sole invenire , incjue fol f*U radias direflis eodem prorfus modo 
comburit » cjuobit comburit fpeculumvel lens stftorium ddtum . 

S it fol BCF, cuius centrum A,fpcculutn vel lens vltorium 
datum INKO omnes radios folares in fc incidentes in 
circulum MPLQ reducens ,& in illo corabuftionem accen; 



dens . Supponimus fpeculum vel lente INko cflfe circulare» 
cuius axis ad cetrum folis vergit , & proinde conum AIokN 
e ffe rectum . Sit ut IK diameter lentis vel fpeculi ad LM dia- 
metrum circuli combufttonis , ita KA vel 1 A diflantia fpecu* 
li a centro folis ad DA. Dico DA cile diftantiarn qufcfitam , 
hoceft» folcro eodem modo comburere in diftantia D Aj 
quo combunt lcnj vel Ipeculum 10KN in circulo MPLQ* 

S % 
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Pcr fpecull vel lentis IqkN extremitatem s ex centro A ff at 

fa enner ,ren ^ P c f punctum D e* eodem centro A fiae 
jpncrafcKDbG, cuius iuper/iciei portio a coni AlOKN fu- 
pe. ncie comprehenfa,fit RHSD. Quoniam fol ex omni parte 
aqualiter radiar j facile eft deducere cx 6 definitione * ele- 
mentoru omnes radios folares efTe ad radios in /pccujfl vel 
lentem IOKN incidentes, ur integra fupcrficics fphcrica ad 
cius portionem IOKN-- fcdcxarcliimcdc de fphera & cylin- 
dro, integra fupcrficics fpharrica eft ad cius portionem Io 
KN,vt quadratum diametri ad quadratum chord* femiflis 
arcus iKj& proinde omnes radii folaresfunc ad radios in 
ipccuJumvci lentem IokN incidentes, hoc eft radios in cir- 
culum M LQ congregatos, ut quadratum diametriad qua- 
dratum chorda; fcmilJis arcus ] K. Eodem modo probatur 
on nes radios folares efle ad radios in circulum DK£S inci- 
dentes , ut quadraturo diametri ad quadratum chord* fc- 

GufL a !nm,r E ’ ridqL T imaf(US JK ’ JDE,funcfimiics, 
quadratum diametri circuli IKHcandcm habent ratione ad 

quadratum chord* femiffis arcus KI,quarn habet quadratum 

ED ^deoom' ^ quadratum chorda? fennflis arcus 
bD & ,dco omnes radii folares eandem habet rationem ad 

omnes Ja°d. S ! e f 3t0S ‘S CirCU, ° L PM Q ’ V* m habem .idem 
'untfciW /?" rC,ad radloscon S re Satos i n circulo RESD; 
,unt igitur radii congregati in circulo LPMQ*quales radiis 

eft‘.rf U | 8 M ,S v A rC i , ^ I J SKR ' Dei,ldc ex conflrudlionc KI 

& obfimilitudinem triangulorum 

KAI, pAE, KA eft ad DA vt KI ad DE ; & jdeo LM.Dk fune 

arnn.i les: & mimr ri^ni, i m m r- jevr-jiunc 



CON- 



CONSECTARIVM. 

A Tque ratione & experientia conftat,quo eadem fpe- 
culi vellentis diametro IK manente , quo miner fue- 
rit circulus combuftionis LPMQ> eo maior fit combufiionis 
wolcntia>ncmpe (ut nos alibi demonftramus ) in circulorum 
combuftionis ratione reciproca = & quo minor eft circulus 
combuflionis LPMQvcl illi xqualis DSER>eo brevior eft re- 
da DA, feu pundi D a folc diftantia , & c contra = ideoque 
quo propius accedit circulus DS ER ad folem j eo ma- 
ior in circulocft calor, fcu combuftio; & igitur Sol non eft 
iolum virtualircr j fcd etiam formaliccr calidus» quod de* 
monftrandum fufeepi. 

DE SOLIS H V M ILIS ET SVSLJMIS 

magnitudine apparente. 

A Dmirantur nonnulli Solem humilem maiorem appare- 
re etiamfi inftrumcnco aftronomico obfcrvatus,c con- 
tra minor fit cius diameter apparens : quare minor ple- 
rumque fit eius diameter apparens prope horizontern 
quam in loco cceliclevatiore caufa in promptu cft,qu£ a nul- 
lo afironotr.o ignoratur , nempe refragio quor maior eft in- 
ferioris limbiquam fuperioris ; fcd quare tunc nobis maior 
appareat conabimut hic explicare . Primoitaquc feiendum 
en lenium communem iudicare de vifibilis magnitudine, fi- 
tuti faciunt geometrx, nempe cxcognitis diftantia & an^ 
gulo viferio , & ideo quo maiorem percipit fenfus commu- 
nis .vifibilis diftanciam , eo exteris paribus maiorem iudicac 
vifibilis magnitudinem ; fed dum Sol exiftit prope horizon- 
tem, iudicac fenius communis maiorem cfle lolis diftantiam 
quam in loco Coeli elevatiore ob multa corpora interit- aa;3c 
iueo prope horizontern iudicac etiam eius magnitudinem 
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maiorem quam alibi» vbi corpora interic&a non videntur,Sc 
proinde de eius magna diftantia iudicare noopoteft. Ali- 
quando tamen ob nubes conuexas inter nos & folem inter* 
ie&as apparet Sol etiam inftrumentoobfervatusjinultoma- 
ior quam ordinario videtur» atque hoc cucnit etiam quan- 
do Sol cftfubliinis, fed fxpius quando eft humilis ob maio- 
rem nubium frequentium, qu* hic diximus de Sole eodem 
modo intelliguntur de reliquis corporibus cailcftibus. 

DE VIS IV ILIVM P1CTV&A 

fub tetio obfcuro . 

I Ntcllcdiis illis quardemonftrauimus de imaginis natura 
&Ioco> facile eft percipere, quare pinganrur vifibilia 
illuttrata in albis obfcuraci redii parietibus > li pateat exi- 
guum aliquod foramen in tedio obfcurato radiis vifibilium 
liberum prxbcns tranlitum. Vmimquodquc enim vifibilia 
pundium dirigit conum radiofum intra tcduin obfcuratumj 
cuius coni vertex eft vilibilis pundlum , & bafis foramen il- 
lud exiguum , qui conus producitur vfquc ad album & im- 
politum parieris planum, iJiic aliam coni radioli bafem de- 
icribcns» aquailliradii> obplani inarqualitarem , vndique 
renediuntur ; cumque hxc coni radioli in pariete bafis oculo 
appareat ficut pundiu opticum obioraminisparuitatem, vi- 
debuntur omnes radii lingulorum vifibilis pundtorum tc- 
<f Ium ingrclfi a lingulis parietis pundiis diucrgijcumquc h^c 
fit ipfa imaginis definitio, manifeftum eft in pariete elTc vili- 
bilium imagines . Qiodli foramen illud fi t nimis largum , 
videtur imago illa confufa, quoniam radii lingulorum vili- 
bilis pundiorum non a pundiis parietis opticis > fed aluper- 
fcciebus lenlibilibus dmerguntur.. eodem modo li vifibile 
foramen nimis appropinquet, conus produdius bafem de- 
Icribctin pariete nonpundium opticum fed Aiperficicm fen- 
UDUeroi&idgo imago videtur conjfufa-- idem etiam dicen- 
dum 
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ducA effiet fi paries recederet a foramine . qua» hic loquutus 
famde pariete, eodem modo intelligenda fune de quocun- 
que plano albo & impolito . 

DE COMETARUM CAVDIS. 

E Xiftimo plerofquc huius feculi philofophos in hoc con- 
venire, quod cometarum materia fit corpus aliquod 
humidum ex vaporibus & exhalationibus terrx vel alicuius 
corporis cgleftis genitum quare autem luceant eorum cau- 
dae omnino controvertitur.-exiflimo tamcnhancopinionem 
effe maxime receptam, nempe, quod radii folisper refra- 
3ionem in cometes corpore poli eius tranfituin vniti > cau- 
dae lucentis efficiant fimilitudinem ; cui opinioni non fub- 
feribo obhanc prarcipue ratione demoftrativam : omnis lucis 
vel coloris apparentia provenit a reflexione , fcd hic nulla 
eft rcfleXio, ergo i probatur minor, fi hic effiet aliqua rc- 
ficXio, effiet rcflcXio radiorum cx cometae corpore emer- 
forumabiploarthcre, fcd ab xthere nulla poteft ficrirefle- 
Xio> ergo j probatur minor, a?thcr omnibus confcnticntibus 
cft corpus maxime diaphanum (hoc efl) radiis omnibus a rc- 
flcXione liberum pra;bcns tranficum . Hac igitur fundirus 
evcrfa> novam ftabiliamus fenrcntiam : fcd primo animad- 
uertendum cfi folis abfentiam in corporibus prxfcrtim hu- 
midis & vaporolis craflas & opacas caufari exhalationes , 
quas fua praffientia omnino difpellit : hoc enim nobis et-rr* 
incolis clt notiffimunij nam tempore noXurno craffusillc 
acr ab omnibus fentitur, & minus validis prarcipue aerife- 
renoaffiuctis fivpiffimc mortaliter nocet : at in zona frigida 
ob raram folis prarlcntiam ita fcnfibiliter incrafficfcit aer» 
vt (epiffime illic obfeructur rcfraXio horizontalis 4 vel 5 
graduum» ficut a naucis batavis commemoratur, deinde 
confiderandum eft cometas cx omnium fere confenfu clfe 
corpora bumida & maxime vaporofa , ex nebulis , fumis vel 
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exhalationibus genita > (vel fortafie corpus quodam hu* 
midum proprios fuos vapores emittens & aethera femper 
perrerans abfquc vllo motu circa axem)& ad folem eun- 
dem femper fere ficum retinentia: hifce politis ncceflario 
fequitur medietatem cometa: foli adverfam& ab illo nun- 
quam calcfaftam nec illuitratam cralfis & valde opacis infe- 
ftari vaporibus , qui a vaporofa illa cometa: materia & a fe 
mutuo continuo nutriti» nulla vnquam ( ob debilem & ob- 
liquam Solis lucem) fa&a ipforum refolutione, in immen- 
(am altitudinem excrefcunt, & folis radios non fatis valido* 
ad exalationes difpellendas vndique reficiunt, inhachy- 
pothefi ift* exhalationes a radiis Solis illuftrata: in longum 
cxtcnla: apparent licuti cauda loli femper oppofica, fcd ob 
irregularem vaporum ex cometa elevationem , aliquando 
curvata , & aliquando in vnara > aliquando in alteram cjli 
plagam defleftens: licuti eodem fortafie modo 3pparcret in 
omnibus planctis» fi omnes fuas partes ad Solem vicifiim 
vertendo, vapores vndique non difpellcrentur avaJidisSc 
dircdlc incidentibus Solis radiis. 

Luna exi/lente plena j illud ratio terra a Sole ad i/luf rationem terra 
a Luna , e /i in ratione ccrnpojita ex duplicata proportione chorda • 
rum Parellaxtnm horizontalium Solis > ex terra globo-, & ex 
Luna globo > oh/ eruat i ; & ex duplicata proportione chorda gra- 
duum 50 ad chordam parallaxeos horizontalis LsUna . 

V Ircsffiue illuftratio) omnium radiorum folarium In 
terram incidentium > ad vires omnium radiorum fola- 
rium in Lunam incidentium (li in arqualia fpatia congrega- 
rentur) funt in ratione duplicata chordarum femiangulo- 
rutn radiofortim» feu in terminis afironomicis , in ratione 
duplicata chordarum p3rallaxium horizontalium Solis » ex 
terra: globo, & ex Luna: globo ,obferuati, vt in confedario 
1 ‘ 33 > optic.-promotarefidcmonftratum. Sed quoniam luna 



'exiftcnre plena, eodem modo illuftratur terra aLunxhemi- 
fphxrio radiante, quo illuftraretur fi vndique radiarctiu- 
na i fupponamus vndique radiari Junam •• fupponimus etiam 
lunam radios folares abfque vJIa debilitatione & cx omni 
parte «qualiter reflexere- his fuppofiris» evidens eft vires 
Omnium radiorum folariuin in terram incidentium adfemif- 
fem virium omnium radiorum lunarium e/re in ratione du- 
plicata chordarum ptirallaxium horizontalium Tolis cx terra 
& ex luna,fuppofito lemper vtriufque radios in {qualia fpa- 
Cia congregari : atque vires omnium radiorum lunarium 
funt ad vire» omnium radiorum lunarium in terram inciden- 
tium, in duplicata ratione chordarum» femicirculi&paral- 
laxcos horizontalis Iunx» radiis fcil. in fpatia xqualia con- 
gregatis.- & Tumendo antecedentium dimidia , femiffis viriu 
omnium radiorum lunarium eft ad vires omnium radiorum 
lunarium in terram incidentium , in duplicata ratione chor- 
darum 90 graduum & parallaxcos horiiontalis Iunx: pa- 
tent ergo fcqucntes analogi*; vires omnium radiorum fo- 
iarium in terram incidentium funt ad femiflem virium om- 
nium radiorum lunarium, in ratione duplicata chordarum 
parailaxium Tolis ex terra & ex luna horizontalium ; deinde 
femiffis virium omnium radiorum lunarium eft ad vires om- 
nium radiorum lunarium in terram incidentium, in dupli- 
cata ratione chordarum 90 graduum & parallaxcos hori- 
zontalis Iunx > radiis lemper in xqualia fpatia congregatis : 
at radii lolares & lunares in terram incidentes in xqualia 
fpatia congregantur , nempe terrx hemifphxria . Suppona- 
tur quoque cerrxhcmifphxrium a femifle omnium radioru 
lunarium etiam illuftrari» cruntquc terrx hcmifph{riorum> 
a radiis folaribus, a femifle omnium radiorum lunarium , & 
a radiis lunaribus fibi dcbitis,illuftrationes,in eifdcm ratio- 
nibus cum viribus radiorum eadem hemifphjria illuftran- 
tium: proportiones igitur prxdi&x ita fe habent j illuftra- 
tioterrjafolccftadilluftrationcra terr? a femifle radioru 

T luna 
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lunarium > in ratione duplicata chordarum parallaxium ho^ 
rizontalium folis ex terra & cx luna; deindeilluftratioter- 
r? a femifle radiorum lunarium clt ad illuftrationcra terrea 
luna in ratione duplicata chordarum 90 graduum & parat 
laxeos horizontalis hin? = at illuftratio terr? afolc efl adii» 
lultrationcm tcrr?a luna, in ratione compofitaex propor* 
tione illuftrationis terr?afolead illuftr 3 tionem ccrr?afe- 
mifle radiorum lunarium j & ex proportione iiluflracionis 
terrea fcmilTc radiorum lunarium ad illuftrationcm tcrrja 
luna;qu? proportiones e? dem ddmonflrat? funt c u duplica» 
ta proportione chordarum parallaxium horizontalium folis 
cx terra & cx luna , & duplicata proportione chordarum 90 
graduum & parallaxcos horizontalis luna:, quod demon- 
flrarc oportuit. 

Eodem prorfus modo dcmonftratur hoc generale Theoj 
rema. 

. Quolibet planeta exijlente plere ; illujlratio vel calcfattio terra a 
Soleejl ad tUttftrationem vel caltfattiontm terra ab illo planeta t 
in ratione tompofita ex dupli tat a ratione iberdarum } parall 4 - 
xiutn horizontalium folis , ex ttrra & ex praditto planeta obfer - 
vati > & ex duplicata ratione chorda graduum 90 ad chirdam 
para /laxeos horizontalis illius plancta . 

DE ST ELLAKVM FJXAWM DISTANTIA. 

I N ftellis fixis nulla obferuari potcfl parallaxis; & ideo de 
earum diftantia multa abfque vllo fundamento dictin- 
rur;cgoccrte cxiftiraoillam efiemaximam} neque fortafle 
abfque omni ratione, licut nunc patebit. 

Certum cft terram & omnes planetas cfle corpora ob- 
fcura & aliena fola luce fulgentia, item folem & omnia fi- 
dera fixa e fle lucida & proprio tantum fulgore fplendentia ; 
harcenim cx multis & certifltmis pharnomenis lunt manife- 
d*! Cumque Sol &ftell*fix*fintfola vniucrfi corpora lu- 
cida» 
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eida» eiufdem generis cenferi poliunt > iea vt Sol quodam- 
modo dici poffit ftella fixa vicina; & ftellar» foles longinqui : 
hifce confideratis non erit probabile noftram ftellam fixam 
vicinam? feu Solem, inter tot millia efle omnium fixarum ma- 
ximam & lucidiffimam; poflumus igiturhaud abfurde affir- 
mare vnam faltem Itcllam fixam(nempc fyrium? quar nobis 
omnium maxima & lucidiffima apparet) ipfum folera St in 
fplendore & magnitudine «quare : atque fyrius in fplendo- 
re inferior eft Ioui in fitu acronychio, fed vt euidentius fiat 
tioftrum propofituro, fupponamus lucem fyrii luci louis cfic 
«qualem : led lux folis eft ad lucem louis in fitu acronychio 
in ratione compofita cx duplicata ratione chordarum paral- 
Iaxium horizontalium folis cx terra & ex Ioue obferuaci , & 
ex duplicata ratione chord* graduum 90 ad chordam paral- 
hxeos horizontalis louis, vt patet cx antecedente ; & ideo 
lux folis eft ad lucem fytii in eadem ratione : parallaxis au- 
icm folishorizontalisex terra obferuati fecundum plerof- 
quecft - & femidiameter apparens louis in fitu acrony- 
ehio (hoc eft parallaxis horizontalis terra: cx louc in fitu 
acronychio obfcruatx) eft 21'/ ; cumque in hoc ficu difean- 
tia terra: a folc ad difeantiam louis a folc vulgo fic vt I o ad 
52 ; erit diftantia folis a Ioue ad diftantiam terr* alouc.vc 
52 ad 42 i & proinde horizontalis parallaxis folis cxlouc 
obferuati cfc 18" : cumque in paruis angulis arcus inter fc 
fint vtchord*, chord.i parallaxeos horizontalis folis ex ter- 
ra obferuati ad chordam parallaxcos horizontalis folis ex 
Ioue obfervati eft in ratione 5' ad i8",fcuut 180 ad 18 vel vt 
zo ad 1, cuius ratio duplicata eft xoo ad 1. deinde chorda 
graduum 90 (polito radio 1 00000) eft 14142 1: cumque di- 
ftantialouis a Sole ad diftantiam terra* a Sole fit in ratione 
jaad 10 & Solis parallaxis horizontalis fit 5’, manifeftum 
eftlovisparalhxem horizontalem cfie 35", cuius chorda eft 
17, pofito etiam radio ioooooo; & ideo chorda graduum 
90 eft ad chordam parallaxcos horizontalis lovis ut 141421 

- T 2 ad 
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ad 17 feu ut 8.?!* ad i» cuius ratio duplfcatacft 69205761 
ad i; iJluftratio igitur terra? a Sole eft ad illuflrationem ter- 
ra? a Syrio in ratione copcfitaex proporrione xoo ad i ex& 
proportione £9305761 ad x»hoc eft in ratione 69*057 6 100 
ad 1 ; cumque Sol & Syrius fupponantur c-tfe eiufdem ma- 
gnitudinis & iplendoris > manifcfium eft illuftrationcm ter- 
ra? a Sole ad illuftrationcm terra? a Syrio cftc in duplicata raj 
tionc chordarum lemiangulorum radioforum SoJis & Syrii 
in tcrram»hoc eft parallaxium Solis & Syrii ex terra horizon- 
talium; & ideo chorda parallaxeos horizontalis Solis eft ad 
chordam parallaxeos horizontalis Syrii in fubduplicata ra- 
tione 6920576100 adi,fcuin ratione 8^190 ad i»fed in 
his parvulis angulis chorda? inter felunt ut finus»finus ergo 
parallaxcs horizontalis folis eft ad finum parallaxeos hori- 
zontalis Syrii» vt 8 $ 190 ad i, fed Sol & Syrius eiufdemlup. 
ponuntur magnitudinis, & ideo eorum diftantif a terra in- 
ter fc funt in reciproca ratione finuum parallaxium horizon- 
talium ; & proinde diftantia Syrii a terra ad diftantiam Solis 
a terra eft ut 83 190 ad i;& ideo diftantia Solis a terra ad 
diftantiam Syrii a terra non eft in ratione fenfibili, quod de- 
monftrarc oportuit. J 

Quod fi aflumacur parallaxis horizontalis Solis minor 
quam j' ( ccrtiflimum enim eft eam minorem efle vno minu- 
to ) magis adhuc infenfibilis erit di< 3 a proportio i Nos autc 
nonexiftimaraus omnesfixas a?qualiter diftareaSoIe, nam 
probabile eft quarundem diftatias aliarum multis vicibus fu- 
perare . Exiftimct forte aliquis meum argumentum non 
concludere» quoniam forraflis omnes radii folares in Iovem 
incidentes ab conon rcflcftunrur» ficutcgo fuppono: re- 
fpondeo tamen argumentum efle a fortiore» quo enim pau-’ 

ciores fupponuntur radii a Iove rcflt (fti } eo magis infcnlibilis 

erit pr*di£a proportio, ut cuivis computanti patebit. 
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QVOD VISIO OPE TELESCQPIl 

ruel microfcopij non fit fallax . 

R Erum opticarum non fatis periti femper exclamant 
telefcopia &;microfcopia viiuin foJumodo decipere & 
nihil verum & rcalc nobis monftrare» neque cvidentilfimis 
experientiis omnino convinci pofTunt i & igitur ratione tcn- 
tanduai cft illos ad veritatem revocare . Vifus fallacia po- 
teft duobus modis accipi , primo & valde improprie , quan- 
do vifibile eodem modo videtur in vna diftantia, quo in alia 
videri debet; hoc enim abfolute non poteft dici vifus falla- 
cia, ct/amfi rcfpcdliuc ad iftam diftantiam ita dici poterit» in 
alia enim diftantia eft vera & debita vifio: atque in hac ac- 
ceptione vifio per telcfcopium vel microfcopium omnino 
eftfaJlax. Secundo & proprid, vifus fallacia eft quando vi- 
fibile veleiuspars aliqua non apparet in propria fua figura» 
fituj & propriis fuis coloribus rindum : atque in hac acce- 
ptione nulla ineft fallacia vilioni per telcfcopium vel micro-- 
fcopium perferum > qu* hominis vifioni perfuftiflimx non 
jndfe poteft : in 50 enim & 5 1 optica’ promotar geometrici 
dcmonftratur , quod omnis vifio per lentes vel ipecula» fit 
vifio vera &realis in talialfigoata diftantia nudo oculo dc- 
bira ; fi igitur nulla fit fallacia in vifionc oculi nudi » nec vlla 
erit m vili one per telefcopium vel raicroftopium , cum ili* 
vifiones demonftrcntur elfe ejdem . Sed ditet forte aliquis 
telcfcopium vel mitrofeopium rcpraifcnrare aliquando vifi- 
bilc infitu euerfo > fed oculus ita nunquam facit, ergo: re* 
lpondcoinhoc cafu tclclcopium ve! mictoftop.uni rcpia> 
lentare vifibile eodem modo quo appareret oculo nudo & 
everfo in tali aflignata diftantia > vt facile videtur CX50& 

5 1 opt. prom: fiue enim obiedli, five oculi euerfio» nihil mu- 
tat , prietermerum ficum quo ad nos, nec in vifionc nec in 
Vifibili. " ’ 
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infinitum fit di-vifibile . 

S I vifibile in infinitum non fit divifibilc> accipiatur minima 
cius pars, quarex opt: prom: 55 vel 56 oculo rcpratfcn- 
tctur in angulo aliquo viforiofcnlibili cx. g. 20 graduum; at- 
que oculus percipit vifibile in angulo viforio 20 graduum in 
multas partes diuifibile > & proinde apparet harc minima vi- 
fibilis pars oculo in multas partes divifibilis; cumque na- 
tura homini non det oculos fallaces,& nec tclefcopium nec 
microfcopium vifum prcbe 3 t magis fallacem quam ipfe ocu- 
lus; ncccirario fcquitur quod ilta minima pars fit rcalitcr 
diuilibilis, quod elt abfurdum, ponitur enim indivifibilis ; Sc 
igitur non poteft dari vifibilis pars minima , elt igitur omne 
vifibile in infinitum divifibile >quod demonftrarc oportuit* 

DE 02 SER. F A T IONE SIMILITFDU 
nis inter T trram (tfr Lunam , 

H lfcc temporibus magna eft controuerfia, num Lunae 
globus fit ex terra & aqua, ficut noder hic globus 
tcrreftris; quar facili experientia fit dirimi poteft . Sittclc- 
fcopium cuius Iens obictftiua in latitudine ad minimum con- 
tinens centies diametrum uveae obferuatoris, ex vna parte 
plana & ad alteram convexa cx diametro jo palmorum; fit- 
que eius ocularis plana ex vna parte & ex altera palmi 

1 

conuexiratis . Huius telefcopii ope videbitur Luna (fuppo- 
lita eius a terra diftantia 240000 mille pafluum ) omnino fi- 
cut ex diltantia 2400 mille palTuum . Deinde in loco aliquo 
cmincntiflimo(ex quo videri pofiunt maria, montes, prata, 
lacus, faxa, omnia vaftiflima,ad diftantiam 40 mille palluum) 
& fub tetfo vaftoad vltimura obfcuratoj dempto vno fo- 

luin- 
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lummodo parvo foramine verius prardi&a maria , montes, 
flcc.adefcripti telefcopii lente oculari impleto» perquam 
obferuenturantedi^a maria > montes ,&c.( dum a Sole for- 
titer illuftrantur) ab oculo 6 1 palmis difeante alente, vi- 
debuntur omnino ficut ex diftantia 2400 mille pafliium > ex 
qu3 etiam diftantia videbatur Luna ; & proinde /imilitudi- 
ncsflt diflimilitudines inter Lunam & Terram ab obferuato» 
ribus videripotcrunt . Huius praxeos demonftratio eft ex 
optica- promota; 50 & 51; ex illis enim deducitur aqualis 
diftantia & illuftratio diftantia debita vtriufque vjfibilis»& 
eft in utroque aliqua vitri tindura. Sed dicet aliquis lunam 
hac ratione plus habere cincturae vitrea: quam terra» quo- 
niam illius radii duopcnctranc vitra, huius verofolummo* 
do,vnum; cuifacilc medetur, addendo in obfervationc 
terra: vnum vitrum ex vtraque parte planum ciufdemcum 
lente telefcopii obiettiua craUuici» ad alteram lentem ex 
parte planaiundlum; dicet adhuc aliquis vapores terrcftrcs, 
vel terra: obicruationcm omnino impedire» vel falrem cius 
colores murare ; refpondco quod terra obferuari debeae 
c locoaltiflimo St tempore fereno, flt Luna dum prope ho- 
Tiionrcmcxiftit, vtidem femperin vtraque oblcruacionc 
defe&us adiit, hilcc conlidcratis» fi luna appareat terra 
fplendidior ; dicendum eft Lunam terra effe candidiorem 
6: omnino opacum, quoniam nigredo St diaphancitas refle- 
xionis vires impediunt : Sivero contrarium v.dcatur , con- 
traria ferine funt iudicanda : fi eadem in vtraque oblcrua- 
tionc appareant phainomena, uulla ratio nos docet tellu- 
ris St Luna? materias 1 (Te diuerlas . Eadem quoque metho- 
dopoteft experientia fieri de fimiiitudine inter duos quof- 
libctplanctas, iuterSolem St Stellas fixas, inter nubes fle 
cometas. 
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